MunaucTapcTBO IpocBeTe, HAyKe ¥ TEXHOJIOMIKOT pa3Boja
IpymrBo maremaruuapa Cpbuje

N350PHO TAKMMNYEILE 3A ERVILY CPBUJE HA
MEBHBYHAPOIHOJ MATEMATHNYRKOJ OJIMMIINJA 11

IIpBu mam

25. maj 2021.

IlokazaTu ma 3a cBaku HemapaH NPUpPOAaH OpPOj n mocToje peaJsHu OpojeBU a1,
ag,...,0| | TAKBU 12 je moaumHOM
15 ]
P(z,y,z) =a" +y" + 2" + Z apxiytn 2k
k=1
JEeJbUB IIOJMHOMOM I + Y + Z.

Heka je D nmpousBosbaa Tauka Ha crpanunu BC tpoyraa ABC. Tauke EF u F Ha
nosnynpasuMm CA u BA penowm cy takse na je CD = CE u BD = BF'. llpase BE
u C'F ce cery y tauku P. Ilokasaru ma, kama Tauka [ Bapupa Ay:K CTpaHUIE
BC, cBe npaBe PD umajy 3aje JHUUKY TAUKY.

Har je mpoct 6poj p. Komwmko mma ypebenux uerBopru (a,b,c,d) npuponanx
OpojeBa KOju HUCY HEHWBU Ca P U 3aq0BOJbABAjY jeTHAUUHE

ac+bd=pla+c) u bec—ad=pb-—d)?

Bpewme 3a pan 270 munryTa.
Pemema 3amaraka merabHO 0OPa3I0KUTH.
Caaku 3amarak Bpenu 7 6010BA.



MunaucTapcTBO IpocBeTe, HAyKe ¥ TEXHOJIOMIKOT pa3Boja
IpymrBo maremaruuapa Cpbuje

N350PHO TAKMMNYEILE 3A ERVILY CPBUJE HA
MEBHBYHAPOIHOJ MATEMATHNYRKOJ OJIMMIINJA 11

Ilpyru nam
26. maj 2021.
AxKo je ai,aso,...,a20 HU3 eJUX OpOjeBa, KOJUKO HajBUIIE MOKE OUTU IO IHU-
30Ba OOIMKA 4, Qit1,.-.,a; (1 < i< j<2020) ca 36upom umanoBa 20217

Ha npupomguanm 6pojeBuma mory ce cupoBoautu ciaenehe onepamnuje: ako je 6poj
mapaH, OH Ce JOeJu ca 2, a akKo je HemapaH, MHOKM Ce HEKUM CTEeIleHOM Opoja
3 (sehwum oxn 3") m 3atum ysehasa 3a 1. IlokaszaTu ma ce, 3a Ma KOjU HOYETHH
Oopoj n € N, TOHOB/JLEHOM NPUMEHOM OBAKBUX Olepaluja Moxke mobutu 6poj 1.

Har je ckyn S = {1,2,...,10'°}. Komuko mma mpecimkasama f : S — S TakBux

& BasKU
flzx+1)= f(f(z))+1 (mod 10'°) 3a caro z € S?

(3a z = 10'° moapasymesamo na je f(z+1) = f(1).)

Bpewme 3a pan 270 munryTAa.
Pemema 3amaraka mera/bHO 0OPa3IOKUTH.
Caaku 3amarak Bpenu 7 6010Ba.



