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Srega, 8. seī̄x̄̄embar 2021.

1. zadatak.
U trouglu ABC va�i AB < AC. Kru�nica ω prolazi kroz taqke B i C i
sadr�i taqku A u unutraxǌosti. Taqke X i Y na kru�nici ω su takve da je
^BXA = ^AY C. Pri tome su taqke X i C sa razliqitih strana prave AB, a
taqke Y i B sa razliqitih strana prave AC.
Dokazati da za sve mogu�e polo�aje taqaka X i Y na kru�nici ω prave XY
imaju zajedniqku taqku.

2. zadatak.
Odrediti sve funkcije f : (0,+∞)→ (0,+∞) takve da za sve x, y ∈ (0,+∞) va�i

f(x + f(x) + f(y)) = 2f(x) + y.

3. zadatak.
Neka su a, b i c prirodni brojevi za koje va�i jednakost

(a, b) + [a, b] = 2021c .

Ako je |a− b| prost broj, dokazati da je broj (a + b)2 + 4 slo�en.
(Sa (m,n) se oznaqava najve�i zajedniqki delilac, a sa [m,n] najmaǌi zajed-
niqki sadr�alac prirodnih brojeva m i n.)

4. zadatak.
U Miǉanovom skladixtu u poqetku ima 100 gomila sa po 100 komada otpada.
Svakog jutra Miǉan qini jedan od slede�ih poteza:

(1◦) uklaǌa sav otpad sa jedne gomile;

(2◦) uklaǌa po jedan komad otpada sa svake gomile.

Me�utim, svake veqeri zli �ubretar se uxuǌa u skladixte i qini jedan od
slede�ih poteza:

(I) dodaje po jedan komad otpada na svaku nepraznu gomilu;

(II) pravi novu gomilu sa jednim komadom otpada.

Koliko najmaǌe poteza treba Miǉanu da bi uklonio sav otpad iz skladixta
nezavisno od poteza zlog �ubretara?

Vreme za rag: 4 sax̄̄a i 30 minux̄̄a.
Svaki zagax̄̄ak vregi 10 bogova.


