5th Olympiad of Metropolises / Mathematics / Serbian / Day 0 (2020-12-??) will fix

5. OsmMnujaga MeTporoJia

Maremartuka - IIpBu nan: 17.12.2020.

1. 3agaTak. Y Tpoyrty ABC ¢ mpaBuM yIvioM y TemeHy C, cuMmerpana yriaa AL (toe L
sexu Ha ay»xu BC) ceue BucuHy CH y tauku K. Cumetpana yria BCH ceue 1y ABy
Tauku M. [lokaszatu aa je CK = ML.

2. 3agarak. I[locroju jmm pupogaH 6poj n yuje cy ce nudpe (y AeKaJHOM CUCTEMY)
Behe o1 5, au cy ipuToM cBe nudpe 6poja n? Marbe of 57

3. 3agaTak. [lar je mpupogad 6poj n > 1. KoBHuUIIa HOBIA U3/aje HoBuKhe n pa3niu-
YUTHX alloeHa ay, dy, ... , Ay, I7ie Cy OpojeBH a; IpupofHU (6poj HoBYMha CBaKoT aroeHa
je HeorpanuueH). CKym amoeHa {a,, a,, ..., 4, } 30BEMO cpeliHuM aKo ce cyma a, + a, +
-+- + a,, MOXKe CAaKyITUTH Ha Ta4YHO jeJJaH HaYMH (y3UMaHheM CBaKOT arloeHa I10 jeZTHOM).

(a) Mdoxasaru ma nocroju cpeha cKyI aroeHa {a,, a,, ..., a,} y KoMme je

a;+a,+--+a,<n-2"

(6) Jokasarm na 3a cBaku cpehaH ckyn aroeHa {a,, a,, ..., 4, } BXA

a+ay+--+a,>n-2""L



5th Olympiad of Metropolises / Mathematics / Serbian / Day 0 (2020-12-??) will fix

5. OsmMnujaga MeTporoJia

MartemaTtuka - [ipyru gau: 19.12.2020.

4. 3ajarak. [To3uTUBHU GpOjeBU a, b U ¢ Cy TakBU Jia Baxku a® = b?> +bcu b? = ¢ +ac.
el _ 1,1
Joxkaszaru na je =213

5. sagarak. [lata je mpasHa Ta6smna ca 2'% ppcra u 100 koona. Mupa u Comba Ha-

M3MEHUYHO ITONyHaBajy Ipa3Ha [10/ba IIpBe BpcTe, Ipu yeMy Mupa urpa npsa. Mupa
y CBaKOM II0Te3y 61pa IIpa3sHo I0Jbe U Y 1bera yrnucyje kperuh, a Coma y CBOM I0Te3y
6upa IpasHo MoJbe U ynucyje Kpyxuh. Kaj momyHe mpBy BpcTy, IipeJsia3e Ha Jpyry, U
Tako jjasbe (Y CBaKoj BpCTH Mupa Urpa mpaa).

Hrpa ce 3aBplIIaBa KaJja ce CBe BPCTe MOMyHe. MUpa HACTOjU Ja HAIIPABH ILTO BUILIE Pa-
3JIMYUTUX BPCTa Y TAGIUIY, 0K Coba HACTOjU Jja UX Oy/ie LIITO Mame. AKO 06e Urpajy
Hajoospe Moryhe, koyuko he pa3IMIUTHX BpcTa OUTH Y TAGIULIN?

6. 3azaTaK. Y KOHBEKCHOM neroyriy ABCDE tauke Aq, By, C;, D; u E; cy pefioM Iipe-
ceru maposa aujaronana (BD, CE), (CE,DA), (DA, EB), (EB,AC) u (AC,BD). Axo cy
melhy ner yeTBopoyrioBa AB, A B, BC,B,C, CD,C,D, DE,D,E n EA, E,A Heka 4yeTupu
TETUBHA, [JOKA3aTU /ja je U IIeTU TeTUBaH.



