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1. zadatak.
Oznaqimo sa P skup svih prostih brojeva. Na�i sve funkcije f : P→ P takve
da va�i

f(p)f(q) + qp = f(q)f(p) + pq

za sve p, q ∈ P.

2. zadatak.
Realni brojevi a, b i c su takvi da va�i 0 6 a 6 b 6 c i a+b+c = ab+bc+ca > 0.
Dokazati nejednakost

(a+ 1)
√
bc > 2.

Odrediti sve trojke (a, b, c) za koje se dosti�e jednakost.

3. zadatak.
Dat je oxtrougli raznostraniqan trougao ABC. Neka su X i Y razliqite
taqke unutar du�i BC takve da je ^CAX = ^Y AB. Oznaqimo sa:

(1◦) K i S - redom podno�ja normala iz temena B na prave AX i AY ;
(2◦) T i L - redom podno�ja normala iz temena C na prave AX i AY .

Dokazati da se prave KL i ST seku na pravoj BC.

4. zadatak.
Rexetka je skup svih taqaka oblika (m,n), gde su m i n celi brojevi za koje
je |m| 6 2019, |n| 6 2019 i |m|+ |n| < 4038. Taqke (m,n) na rexetki sa |m| = 2019
ili |n| = 2019 zovemo iviqnim. Qetiri prave x = ±2019 i y = ±2019 zovemo
ivicama. Dve taqke na rexetki su susedne ako je rastojaǌe izme�u ǌih 1.
Zeka i Meda igraju igru na rexetki. Oni igraju naizmeniqno, pri qemu Zeka
poqiǌe igru postavǉaǌem �etona na taqku (0, 0), a Meda povlaqi prvi potez.

(1◦) U svakom svom potezu Meda uklaǌa najvixe dve iviqne taqke sa svake
od ivica.

(2◦) U svakom svom potezu Zeka pravi taqno tri koraka. Korak se sastoji od
pomeraǌa �etona na jednu od susednih taqaka koje nisu ukloǌene.

Igra se zavrxava Zekinom pobedom qim Zeka postavi �eton na neku iviqnu
taqku koja jox nije ukloǌena. Da li Zeka ima pobedniqku strategiju?

Vreme za rad: 4 sata i 30 minuta.
Svaki zadatak vredi 10 bodova.


