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Prvi dan

Neka je n prirodan broj ve�i od 1. Dokazati da postoji prirodan broj m1.
ve�i od nn takav da je

nm −mn

n+m

prirodan broj.

Dat je prirodan broj n. Definiximo f(0, j) = f(i, 0) = 0, f(1, 1) = n i2.

f(i, j) =

⌊
f(i− 1, j)

2

⌋
+

⌊
f(i, j − 1)

2

⌋
za sve prirodne brojeve i i j, (i, j) ̸= (1, 1). Koliko ima ure�enih parova
prirodnih brojeva (i, j) za koje je f(i, j) neparan broj?

Neka je O centar kru�nice opisane oko △ABC. Prava t dodiruje kru�nicu3.
opisanu oko △BOC i seqe stranice AB i AC u taqkama D i E, redom
(D,E ̸≡ A). Taqka A′ je simetriqna taqki A u odnosu na pravu t. Dokazati
da se kru�nice opisane oko △A′DE i △ABC dodiruju.

Vreme za rad 270 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.

Svaki zadatak vredi 7 bodova.
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Drugi dan

U △ABC upisana kru�nica, qiji je centar taqka I, dodiruje stranicu BC4.
u taqki D. Neka je taqka M sredixte du�i BC. Dokazati da se normale iz
taqaka M i D na prave AI i MI, redom, seku na pravoj koja sadr�i visinu
△ABC iz temena A.

Dato je 2n− 1 dvoelementnih podskupova skupa {1, 2, . . . , n}. Dokazati da se5.
mo�e odabrati n od ovih podskupova qija unija sadr�i ne vixe od 2

3n + 1
elemenata.

Dati su prirodni brojevi a1, a2, . . . , a22016 takvi da za sve n, 1 6 n 6 22016,6.
va�i

an 6 2016 i a1a2 · · · an + 1 je potpun kvadrat.

Dokazati da je neki od brojeva a1, a2, . . . , a22016 jednak 1.

Vreme za rad 270 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.

Svaki zadatak vredi 7 bodova.


