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3A EBPOIICRY MATEMATHNYRY OJIMMIINJALLY 3A ITEBOJRE

Beorpan, 15. soBemoOap 2015.

Hahwu cBe mommuome P(x) takBe nma Baku (z + 100)P(z) —xzP(x+1) =1 3a
CBakKu peaJiaH Opoj .

Ilat je teruBHu uerBopoyrao ABCD. Hoerose mmjaronasie ce ceky y Tadku
E, a monynpase BA u CD ce cery y tauku F'. Taura K je raksa na je ABKC
napasegorpam. Jlokaszatu na je <CDK = <AFFE.

Howax je mznomsbena nuHUja y (KOOPAWHATHO]) PaBHU KOja Ce€ CACTOJU O
jelHe BEPTUKAJIHE U jeqHe XOPU30HTAJHE NYKU.

Y paBHE je maTO N IPBEHUX U N IJIABUX TadyaKka 4duje Cy MPOjeKIrje Ha oce
x m y Mebhycobuo paznuunre. Ilokazarm na ce MOke HAIPTATH 1 NOIIKOBA
0e3 3aje THUYKUX TadyaKka TAKO Ja CBAKMU NOIIAK MMa jelaH IIPBEH U jeIaH IJIaB
kpaj. (yx canpsxu cBOje Kpajese.)

Husz (a,)$2, je 3amar ycaoBuma a1 = 2 U ap4q = 2% + 2 3a cBe n € N. Ako
cy m v n upupomHu 6pojeBu u m < N, HOKA3ATU A Gy, | Ap.

Bpewme 3a pam: 270 munyTa.
Caku 3amarak Bpenu 10 moeHna.



PEIITEILA

Cumena P(z) = Q(z)+ 155 maje (z+100)Q(z) = 2Q(z+1). YObammBamem z =0 u
x = —100 mobujamo Q(0) = Q(—99) = 0. Hame, 3a x = —1 u x = —99 mobujamo
99Q(~1) = —Q(0) = 0 u 0 = Q(—99) = —99Q(—98), ma je Q(—1) = Q(—98) = 0.
Camuno, 3a ¢ = —2 u x = —98 nobujamo Q(—2) = Q(—97) = 0, ura. [Tocae 50
nrepanuja nmahemo Q(0) = Q(—1) = Q(—2) = --- = Q(—99) = 0, Tako ga je
Qlz)=z(z+1)(x+2) - (x+99)R(x).

Samena y mosasny jemHaumny 3a @ maje R(x) = R(z + 1), omakiue je R(z) = c
koncranra. Ilpema tome, P(z) = cz(z + 1)(z +2) -+ (z + 99) + 155-

Osmaunmo ca X tauky npeceka npasux AC u DK. Heka je L gaqﬁa Ha IyKUA
AC raksa na je DL || CK || AB. K

Tpoyrnosu DLC u FDB cy cangau

jep je <DFB = <LDC un <DCL =

<FDB. Cana u3 jemHaxoctu 2% =

XC
LD _ LD _ DE _
&k = AL = Fp Cllemu ma cy um Tpoy

rnoBu DXC u FEB caununu, ma je
<CDX = <«BFE.

Kopuctumo unnykmujy mo n. bBasza n = 1 je tpuBujanna. Heka je n > 1 un
mera cy A, B u C penom kpajma jeBa, Kpajiba O0ma U Kpajiba mecHa mebhy
naTuM Taykama. MoskeMo ma MpeTmoCTaBUMO Ia je Tadvyka B 1mpBeHa.

(1°) Ako je jemna onx tavaka A u C, peuumo A, nnasa, tauke A u B MoskeMo
cnojutu homkom AX B Tako na je nys AX BepTurasHa, u Ha OCTAaTak
OPUMEHUTY WHIYKTUBHY PETIIO- L
cTaBKy 3a n — 1.
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(2°) Ako cy tauke A u C upsene, .| l—éc
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maTe TadvKe Cce MOTY MOIeJIUTHU
BEPTUKAJHOM IIPAaBOM p Ha [ABa | o
Henpa3Ha MOJACKyNa TaKO 1a JIEBO Y

ox npase p (a Takobhe u necHo) uma X B
jemHak OpOj NPBEHUX W IJIABAX TadvaKa. JauCTa, NPUA HEIPEKUITHOM
moMmepamy mpase p onm tauke A mo taure (', pasnumra Opoja IPBEHUX
U IUIABUX Tadaka ce Mewma o1 1 (mpu mouerky) no —1 (mpwm kpajy), me-
wajyhu ce mpu cBakOM TpPOJACKY KPO3 HEKY OJ Tadaka 3a 1; makie, y
jemHOM TPEHYTKY Ta pasiauka mopa outu 0.

Cana je mMOBOJBPHO NPUMEHUTU WHAYKTUBHY MOPETIOCTABKY HA CKYIOBE
Tadyaka JIeBO U NECHO O] IpaBe p.



Axo cy a m b npupoman 6pojesu, mosHaTo je ma 2% +1|2° +1 ako m camo axo
a|bwub/aje nemapan 6poj.

Tepbhemwe 3amatra mokasyjemo unaykimujom. Mvamo a; = 2 | as = 6 | ag = 66.
IIpernocraBumo na je n >3 u na a; | a; kKax rox je i < j < n. Kako ¢y a,—3 n
Qp—2 NEJUBU Ca 2 U HUCY NeJbuBU ca 4, KOJTMIHUK Z:—:i je Hemapas 1eo 0poj.
Cnemu nma 23 +4+1=a,_o—1 nequ 22 +1=a,_1—1. llpurom cy a,_o—1
U a,_1 — 1 Hemapuu, Tako ma 29271 41 = G"T*l memm 29171 41 = G, T
ap—1 | Gy 1 OmaTIE Apy | Gy 38 CBE M < M, UMMeE j€ UHAYKTUBHU KODaK 3aBPIIEH.
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