
7. takmiqeǌe ,,Romanian Master of Mathematics“
Dan 1: Petak, 27. februar 2015, Bukurext

Language: Serbian

Zadatak 1. Da li postoji beskonaqan niz prirodnih brojeva a1, a2 . . .
takav da su am i an uzajamno prosti ako i samo ako va�i |m−n| = 1?

(Peru)

Zadatak 2. Za zadat prirodan broj n > 5, dva igraqa igraju sle-
de�u igru na pravilnom n-touglu. U poqetnom momentu uoqena su
tri uzastopna temena i na svako od ǌih je stavǉen po jedan �eton.
Jedan potez odvija se tako xto igraq pomera jedan �eton du�
proizvoǉnog broja stranica i zavrxava u nekom temenu zadatog
n-tougla, pri qemu u tom procesu ne sme preskoqiti nijedan od pre-
ostala dva �etona. Potez je legalan ukoliko je povrxina trougla
koji obrazuju �etoni strogo ve�a nakon odigranog poteza nego xto
je bila pre ǌega. Igraqi naizmeniqno povlaqe legalne poteze, a
ako igraq ne mo�e povu�i legalan potez, on onda gubi. Za koje vre-
dnosti broja n igraq koji vuqe prvi potez ima pobedniqku strate-
giju?

(United Kingdom) Jeremy King

Zadatak 3. Na tabli je zapisano nekoliko racionalnih brojeva.
Jedna operacija sastoji se u tome xto odaberemo dva broja a i b sa
table, izbrixemo ih, i napixemo na tablu jedan od brojeva

a + b, a− b, b− a, a× b, a/b (za b 6= 0), b/a (za a 6= 0).

Dokazati da za svaki prirodan broj n > 100 postoji samo konaqno
mnogo celih brojeva k > 0 takvih da je, polaze�i od brojeva

k + 1, k + 2, . . . , k + n,

mogu�e, primenom n− 1 operacije, dobiti broj n!.
(United Kingdom) Alexander Betc

Svaki zadatak vredi 7 poenqi�a.
Vreme za izradu 4 1

2 sata.



7. takmiqeǌe ,,Romanian Master of Mathematics“
Dan 2: Subota, 28. februar 2015, Bukurext

Language: Serbian

Zadatak 4. Neka je uoqen 4ABC, i neka je D taqka dodira ǌegove
upisane kru�nice i stranice BC. Neka su Jb i Jc centri kru�nica
upisanih u 4ABD i 4ACD, redom. Dokazati da centar kru�nice
opisane oko 4AJbJc le�i na simetrali ]BAC.

(Russia) Fedor Ivlev

Zadatak 5. Neka je p > 5 prost broj. Za prirodan broj k, oznaqimo
sa R(k) ostatak pri deǉeǌu broja k brojem p; va�i nejednakost
0 6 R(k) 6 p − 1. Odrediti sve prirodne brojeve a < p takve da za
svako m = 1, 2, . . . , p− 1 va�i

m+R(ma) > a.

(Bulgaria) Alexander Ivanov

Zadatak 6. Za zadat prirodan broj n, odrediti najve�i realan broj
µ takav da, za svaki skup C saqiǌen od 4n taqaka iz unutraxǌosti
jediniqnog kvadrata U , postoji pravougaonik T sadr�an u U pri
qemu va�i:

• stranice pravougaonika T su paralelne stranicama kvadrata
U ;

• u unutraxǌosti pravougaonika T nalazi se taqno jedna taqka
iz skupa C;

• povrxina pravougaonika T iznosi najmaǌe µ.

(Bulgaria) Nikolai Beluhov

Svaki zadatak vredi 7 poenqi�a.
Vreme za izradu 4 1

2 sata.


	Problems_RMM2015-1Srb.pdf
	Problems_RMM2015-2Srb.pdf

