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cetvrtak, 16. april 2015.

Zadatak 1. Neka je AABC ostrougli trougao, i neka je D podnozje visine iz C. Simetrala ugla
ZABC sete CD u E, i ponovo sece opisani krug w trougla AADFE u F'. Ako je ZADF = 45°, pokazati
da je C'F tangenta kruga w.

Zadatak 2. Domina je plo¢ica dimenzija 2 x 1 ili 1 x 2. Odrediti na koliko nacina je mogudce
postaviti ta¢no n? domina bez preklapanja na 2n x 2n tablu tako da svaki 2 x 2 kvadrat sadrzi bar
dva nepokrivena jedini¢na kvadrata koji leze u istoj vrsti ili istoj koloni.

Zadatak 3. Neka su n,m prirodni brojevi veéi od 1, i neka su ay,as,...,a, prirodni brojevi koji
nisu vec¢i od n™. Dokazati da postoje prirodni brojevi b1, bo, ..., b, koji nisu veéi od n, tako da

nzd(ay + by, a2 + ba, ..., am + b)) < n,

gde nzd(x1, xo, ..., x,;,) oznacava najvedi zajednicki delilac brojeva x1, za, ..., Tp,.

Language: Serbian Vreme: 4 sata i 30 minuta
Svaki zadatak vredi 7 poena.
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petak, 17. april 2015.

Zadatak 4. Odrediti da li postoji beskonacan niz a1, as, as, ... prirodnih brojeva takav da jednakost

Ap+2 = Gp+1 + Vapt1 + ap

vazi za svaki prirodan broj n.

Zadatak 5. Neka su m, n prirodni brojevi i m > 1. Anastazija particionise brojeve 1,2,...,2m u
m parova. Zatim Boris bira jedan broj iz svakog para i nalazi sumu izabranih brojeva. Dokazati da
Anastazija moze formirati parove tako da Boris ne moze da dobije sumu jednaku n.

Zadatak 6. Neka je H ortocentar i G teziste ostrouglog trougla AABC sa AB # AC. Prava AG
sece krug opisan oko trougla AABC u Ai P. Neka je P’ tacka simetri¢na tacki P u odnosu na pravu
BC. Dokazati da ZCAB = 60° ako i samo ako HG = GP'.

Language: Serbian Vreme: 4 sata i 30 minuta
Svaki problem vredi 7 poena.
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