32. BAJIKAHCKA MATEMATNUYKA OJIMMIINJA ITA

Aruna, I'puka — 5. maj 2015.

Axo cy a, b u ¢ mo3uTuBHU OPOjEBU, MOKA3ATU HEjETHAKOCT

A+t +Eab+3a°p33 = abc(agb3 +b33 + c3a3) + azbzcz(a3 iy c3).
(Llpna opa)

Iat je Hejemnaxkorkpaku Tpoyrao ABC ca onmcaHuUM KPYTOM @ ¥ IMEHTPOM YIUCAHOT
kpyra I. IlpaBe AI, BI u CI penoMm ceky Kpyr w y Ttaukama D, E,F pa3auduTuM O
A,B,C. IlpaBe xpo3 taury I mapasnesne npaBuMm BC, CA u AB penoM ceky IpaBe
EF, FD u DE y Taurkama K, L u M. okaszatu na cy tauke K, L u M KOJIUHEapHE.

(Kunap)

Komucuja cacraBmena on 3366 punvckux kputudapa riaca 3a Ockapa. CBaku Kpu-
TU4Yap rJjaca 3a jeQHOT riayMia u jenny raymuiy. Hakon riacama ce mCmocTaBUIO
na 3a CBaku npuponaH Opoj n He Behwm ox 100 mocToju riryMall WiaW DIyMULIA KOJU
je mobumo/na tauno n rumacosBa. JlokazaTu ma mOCTOjU IBOje KpUTUYApPa KOJU CY
ryacajy 3a UCTOT TIAYMIA W UCTY TIIYMUILY. (Kunap)

Iokazatu na mebhy mpousBomaMX 20 y3aCTOMHUX NMPUPOTHUX OpOjeBa MOCTOju OPOj
d TakaB Ha HejeTHAKOCT

wa{wa}%

BajKW 3a CBe IPUPOIHE OpojeBe n.

Kao u o6uuno, {x} o3HAUYaBa Pa3IOMJILEHU IEO peaJHOT Opoja X, Tj. pas3yuky muamebhy
x u majseher nesor 6poja Mamer WM jeIHAKOT X. (Cpbuja)

Ceaxu 3a0amax epedu 10 noena.
Bpewme 3a pao: 4% cama.



PEIIIEIHA

CumenoM x = ab?, y=bc? u z= ca’? Tpamena HejeqHAKOCT ce oaMax csomu Ha lIlypoBy
HejeTHAKOCT:
% +y3 +2° +3xyz= xy2 +yz2 + zx° +x2y+y2z+z2x.

[Ipernocrasmajyhu pacnopen D—E—-M, nmamo <EIM = <EBA=<EDI, na je npaBa
IM rtamrenra Ha kpyr DEI u MI?> = MD-ME. To 3maun na M mnpunana paIuKajHOj
ocu § omucaHor Kpyra tpoyriaa ABC u L M
nmerenepucanor kpyra (I,0). Anajorao u
Tauke K n L mpunanajy npaBoj S.

Zpyzo pewewe. Tauke K' = BCNEF, L' =
CANFD u M' = ABNDE cy KoJuHeapHe Ha
ocuoBy Ile3zaprose Teopeme, ma je y opu-

. EK' FL' DM _
JEHTUCAHUM NYEUMA 5 75 " a7 = —1

Rakro je %75 = %F Fx "XF = XF ' IE " CF°
3aMEHOM OBe 11 aHAJOTHUX jeHAKOCTH y TPeTXOAHY PeJalmjy 100ujaMo €5 15 g =

—1, ma TBpbheme 3amarka caenu no MeHenajeBoj TeopeMu.

Hanomerna. Hu y jemnom pememy ce He KOPUCTU Aa je I meHTap yIucaHOT Kpyra.

[IpernocTraBuMo cynpoTHO. 3a cBako i =1,...,100 ¢urcupahemo jemHor rammmugaTa
A; Koju je mobmo i riacosa.

Bpoj cymuja koje cy riacaje oba myTa 3a HEKOr OJ KaHAMIATA W3 CKyna & =
{Asq, Ass, ..., A1go} Huje Behu on 6poja mapoBa rayMal-riayMuiia Mehy oBUM KaHIuda-
TUMa, a OH je HajBume 33-34 =1122.

C mpyre crtpame, om yrymHO 2-3366 = 6732 riiacoBa Koje Cy Cyaudje OOMeNuie, HUX
34+35+---4+100 = 4489 je oTUIIIO KAHAUAATAMA U3 CKyna &. 3aTO MMa HajBUIIE
6732 —4489 = 2243 cynuja koje Hucy oba IryTa riaacaJe 3a KapauaaTe u3 & .

Hakine, ykynan 0poj cyauja He mpenasu 1122 +2243 = 3365, mTO je KOHTPAIUKIIL]A.

Kako 3a m= [n\/g] BasKU

2 2 2

dn®>-m dn®>-m dn®>-m
n\/g{n\/g}zn\/g(n\/g—m)zn\/gm—+m>n\/3 Zn\/a = 2 ,

JOBOJBHO je omabparu d Tako ma 3a cse m,n€N Baxu dn®—-m?¢{1,2,3,4}. OBo noc-
TsreMo u3dbopom d =20k+15=5(4k+3) 3a keNy. 3aucra, Taga m?+2u m?+3 HUCY
IeJbUBU Ca 5, IOK m2+1u m?+4 HeMa]y nesmorie obsimka 4k +3, Tako ma HUjeIaH
om bpojeBa m?+1, m*>+2, m*>+3 u m®+4 e Moxxe 6uTu HeLUB ca d.
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