
32. BALKANSKA MATEMATIQKA OLIMPIJADA

Atina, Grqka – 5. maj 2015.

Ako su a, b i c pozitivni brojevi, dokazati nejednakost1.

a3b6 +b3c6 +c3a6 +3a3b3c3 Ê abc(a3b3 +b3c3 +c3a3)+a2b2c2(a3 +b3 +c3).

Dat je nejednakokraki trougao ABC sa opisanim krugom ω i centrom upisanog2.
kruga I . Prave AI , B I i C I redom seku krug ω u taqkama D,E ,F razliqitim od
A,B ,C . Prave kroz taqku I paralelne pravim BC , C A i AB redom seku prave
EF , F D i DE u taqkama K , L i M. Dokazati da su taqke K , L i M kolinearne.

Komisija sastavǉena od 3366 filmskih kritiqara glasa za Oskara. Svaki kri-3.
tiqar glasa za jednog glumca i jednu glumicu. Nakon glasaǌa se ispostavilo
da za svaki prirodan broj n ne ve�i od 100 postoji glumac ili glumica koji
je dobio/la taqno n glasova. Dokazati da postoji dvoje kritiqara koji su
glasali za istog glumca i istu glumicu.

Dokazati da me�u proizvoǉnih 20 uzastopnih prirodnih brojeva postoji broj4.
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va�i za sve prirodne brojeve n.

Kao i obiqno, {x} oznaqava razlomǉeni deo realnog broja x, tj. razliku izme�u
x i najve�eg celog broja maǌeg ili jednakog x.

Svaki zadatak vredi 10 poena.
Vreme za rad: 4 1

2 sati.


