31. BAJIKAHCKA MATEMATNUYKA OJIMMIINJA ITA

IlneBen, Byrapcka — 4. maj 2014.

IlaTu cy mo3uTUBHU peasHu OpOjeBu X, ¥ U 2 3a Koje je xy+yz+zx =3xyz. llokazatu
Ia BayKU HEjeTHAKOCT
Cy+yiz+22x=2(x+y+2)-3.

Kana Basku 3Hak jemHakocTu? (Beaura Bpumanuja)

Cneyujaran 6poj je oHaj mpupomgan 6POj 1 3a KOju MOCTOje IpupoaHu Opojesu a,b,c
U d TaKBU 12 BayKU a3+ 213

n=——.
3 +2d3
Ilorkazaru na:

(a) mocToju GECKOHAYHO MHOIO CHENUjajJHuX OpojeBa;

(6) 2014 muje cuernujanan 6poj. (Pymynuja)

Heka je ABCD Tpamne3 ynucan y kpyxauiy I' unju je npeunur ny:x AB. O3Haummo
ca E mpeceuny Tauky aujaronasa AC m BD tor Tpamesa. KpykHuna ca meHTpoM
y Tauku B, monymnpeunuka BE, cede kpy:kHUNy I' y Taukama K m L, mpu demy je
tauka K ca mcre crpane npaBe AB xkao u tauka C. AKO HOpMAaJja KOHCTPyUCAHA Y
Taukn E Ha npaBy BD ceue npaBy CD y tauku M, noka3atu na cy npase KM u DL
Mebhycobro HopMmaJsHe. (I'pura)

Heka je n nmpuponan 6poj. IIpaBusman mectoyrao umja je cTpaHuna Iy:KWHE N IIO-
IeJbeH je IpaBaMa, Koje Cy mapajiejlHe HeTOBUM CTDAHMIaMa, Ha je JTHAKOCTPAHUYHE
TPOYIJIOBE Yuje cy crpanuie ayskuue 1. Oanpenutu ykynaH Opoj IPaBUIIHUX IIECTO-
yIJ0Ba 4YHrja Cy TeMeHa YjemHO U TeMeHa TUX je THAKOCTPAHWYHUX TPOYTJIOoBa.
(Beaura Bpumaruja)

Ceaxu 3a0amax epedu 10 noena.
Bpewme 3a pao: 4% cama.



PEIIIEIHA

Y cnoB 3aaTKa je eKBUBAJIEHTAH Ca %+ % +% =3. Ilo mejemnakocTy udmehy cpenuna

S 42 1 [2.,. 1 _ 2,1 2 1
je x°y+y =2,/x Yy =2X ¥ aHAJOTHO y°z+; 22y m 2°x+ =2z. Cabupamem 0OBUX
HejeTHAKOCTU 100MjaMo TpasKeHy.

JemmakocT Basku kKaga je X’y =1, y’z=1u Z2x=

7 , ODAKJIe JIaKOo caemqu x=)y=z=1.

==

ad+2b° 3

(a) Crapmamem a=nc u b=nd nobujamo na je G55 =n° cnemujasnan 3a cee neN.

(6) IIpernocraBumo ma je 2014 = ?j:;é’i, tj. a®+2b®=2-19-53(c® +2d%). Mosxemo
na cmarpamo na je u3a(a,b,c,d) =1. Moryhu ocramu ky6oBa mo momyay 19 cy
0,+1,+7,+8, ma a® = 2b° moske ma Basku jemmuo ako je 19| a,b. Mebyrum, tana

193 | a® +2b3, omakne 19%|c® +2d°, nma omer ciremu ma 19|c,d, mro je memoryhe.

Heka je O mentap kpyra I'. Tauke O,B,C u E nexe Ha KPYTy o Ha[ll IPEHIKOM
BE koju nmommpyje mpaBy EM u Epyr
Y(B,BE). Panmukanne oce mapoBa KpY-
rosa (I',y), Iw), (y,w) cy npase KL, BC
n EM, ma ce oBe mpaBe CeEKy VY ]eIHO]
Taykn wiau cy napasenne. Cioemu na
je KL cumerpana nyxu CM, tj. KM =
KC. Capna je <KMC+ <LDC = <KCM +
<LDB+<BDC=<KCD+<KDB+<BDC =
<IKCD+<KDC+2<BDC=<CBD+<BEC=90°, nakne KM 1 DL.

Heka je P matu mectoyrao. TemeHa mocmMaTpaHUX jeTHAKOCTPAHUYHUX TPOYTJIOBA
30BEMO 480p08UMG. 3a CBAKU MIECTOYTaO0
Q ca TeMeHMMa Yy UYBOPOBUMa IIOCMa- /a

rpajuo mecroyrao § omican oxo Q ca TN

CcTpaHUIaMa IapaJeJHUM CTPpaHUIaMa, P. \V2 VAVAVAVAY \NaVi
gemeﬁa Q cy Taxobe YBOPOBH. ‘%X%{%V
a 0 <m<n, mecroyrao Q crpaHUIeE \NAT\/

n—m ce Moke omabpary Ha 3m?+3m+1=
(m+1)3 —m?® mauuna. 3a marm mecroyrao Q, mecroyrao Q ce Moxke omabpaTu Ha
n—m vauynaa. Crnenu na je ykyman Opoj moryhwux mectoyriaoBa Q jenHaxr

n-1 n-1 n-1
Y (n-m)(m+1)°-—m?) = Z (n-m)(m+1)°- Z (n—m)m®
m=0
n n 2 2
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