MunaucrapcTBO IpOCBeTEe, HAYKE U TEXHOJIOMIKOT pa3Boja
IpymrBo maremaruuapa Cpouje

CPIICKA MATEMATYKA OJINMMIINJAITA
YUEHHMEKA CPEIILUX IMTKOJIA

5. aupmuia 2013.

IIpBu mau

Har je mpuponan 6poj k. Hexka je f : Z — 7 Oujexknuja TakBa ma 3a
cBaka nBa nesia 6poja i u j 3a koje je |i—j| < k Basu |f(i)— f(j)] < k.
IlokazaTu na 3a cBe i,j € 7 BaKu

[f(@) = FG = li—Jl.

Hexka je

o [ 9 B |

a) okazatum ma mocToju GECKOHAUHO MHOTO CJIOKEHUX IIPUPOIJHUX
OpojeBa n TakBUX Ha S, HUje MOTIYH CUCTEM OCTaTaKa IO MOIYJIY 7.

6) Ilokaszatm mga mOCTOjU GECKOHAUYHO MHOIO CJIIOKEHUX MPUPOIHUX
O6pojeBa n TakBUX na S, jecTe MOTIYH CUCTEM OCTATAKA IO MOAYJIY 7.

Heka cy M, N u P cpemumra crpanuna BC, AC u AB, pemowm, a
O nenrap onmucasne KpyskHuie omrpoyrior tpoyriaa ABC. Kpy:xuuie
onucane oko Tpoyrinosa BOC u M N P ceky ce y pa3andyuTuM TadKaMa
X n'Y yuyrap tpoyrna ABC. Iokazatu na je

IBAX = <CAY.

Bpewme 3a pan 270 munryTa.
Pemema 3amaraka merassHO 0OPA3IOKUTH.
Cpagku 3amatak Bpeau 7 60m0BaA.



MunaucrapcTBO IpOCBeTEe, HAYKE U TEXHOJIOMIKOT pa3Boja
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CPIICKA MATEMATYKA OJINMMIINJAITA
YUEHHMEKA CPEIILUX IMTKOJIA

6. anpmuia 2013.

Jpyru mam

Onpemnutu ce n € N 3a koje je moryhe nomenutu ckym {1,2,...,3n}
HA N JUCJYHKTHUX TPOUIAHUX HOACKymoBa obimuka {a,b,c} y kojuma
cy b—a u ¢ — b paznmuuntu 6pojesu u3 crkyna {n —1,n,n+ 1}.

Hexka cy A’ u B’ nomnosxja Bucuna u3 temena A u B, pemom, omTpoy-
raor Tpoyriaa ABC (AC # BC). Kpysxuuna k canpsxu rauke A’ u B’
u noaupyje crpanury AB y tauku D. Axo tpoyraosu ADA' u BDB'
nMajy jelHaKe MOBPIIWHE, NOKAa3aTh Ia je

<A'DB’' = <ACB.

Hahwu najsehy roucranty K € R ca camemehum cBojcTBOM:
akKo Cy ai,as2,a3,a4 > 0 TakBu ma 3a cee 1,7,k € N, 1 <1< j < k <4,
BaEU a2 + a? +a? > 2(a;a; + ajax + axa;), oHza je

2 2 2 2
aj + a5+ a3 + ay > K(aja2 + aras + a1aq + azas + agays + asay).

Bpewme 3a pan 270 munryTa.
Pemema 3amaraka merassHO 0OPA3IOKUTH.
Cpagku 3amatak Bpeau 7 60m0BaA.



