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Problem 1. Za prirodan broj a, definixe se niz prirodnih brojeva
x1, x2, . . . na slede�i naqin: x1 = a i xn+1 = 2xn + 1, za n ≥ 1. Neka je
yn = 2xn − 1, n ∈ N. Odrediti najve�e k takvo da, za neki prirodan broj
a, brojevi y1, . . . , yk budu prosti.

(Rusija) Valery Senderov

Problem 2. Postoji li par (g, h) funkcija g, h : R → R takvih da je
jedina funkcija f : R → R koja zadovoǉava uslove f(g(x)) = g(f(x)) i
f(h(x)) = h(f(x)), za sve x ∈ R, identiqka funkcija f(x) ≡ x?

(Velika Britanija) Alexander Betts

Problem 3. Qetvorougao ABCD upisan je u kru�nicu ω. Prave AB i
CD seku se u taqki P , prave AD i BC u taqki Q, a dijagonale AC i BD
u taqki R. Neka je M sredixte du�i PQ, a K zajedniqka taqka du�i
MR i kru�nice ω. Dokazati da kru�nica opisana oko trougla KPQ
dodiruje ω.

(Rusija) Medeubek Kungozhin

Svaki zadatak vredi 7 bodova.
Vreme za izradu zadataka je 4 sata i 30 minuta.
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Problem 4. Neka su P i P ′ dve konveksne qetvorougaone povrxi u ravni
i neka je O jedna od ǌihovih zajedniqkih taqaka (povrxi sadr�e svoje
ivice). Pretpostavimo da za svaku pravu ` kroz taqku O preseqna du�
` sa P ima ve�u du�inu od preseqne du�i ` sa P ′. Da li je mogu�e da
odnos povrxina povrxi P ′ i P bude ve�i od 1.9?

(Bugarska)

Problem 5. Za dati prirodan broj k ≥ 2 neka je a1 = 1, a za svaki
prirodan broj n ≥ 2 neka je an najmaǌe x > an−1 takvo da va�i
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Dokazati da se svaki prost broj pojavǉuje u nizu a1, a2, . . . .

(Bugarska)

Problem 6. 2n razliqitih novqi�a postavǉeno je na temena pravilnog
2n-tougla, po jedan na svako teme. Jedan potez sastoji se od biraǌa
stranice 2n-tougla i zamene mesta dva novqi�a koji se nalaze na ǌenim
krajevima. Pretpostavimo da je, nakon konaqnog broja poteza, svaki par
novqi�a zamenio mesta taqno po jednom. Dokazati da bar jedna od ivica
nije izabrana ni u jednom od poteza.

(Rusija) Alexander Gribalko

Svaki zadatak vredi 7 bodova.
Vreme za izradu zadataka je 4 sata i 30 minuta.
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