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Prvi dan

Dokazati da me�u svaka tri razliqita cela broja postoje dva, recimo a1.
i b, takva da je broj a5b3 − a3b5 deǉiv sa 10.

Za svaki prirodan broj n posmatrajmo broj an = 46
n

+ 1943. Dokazati da2.
je an deǉivo sa 2013 za sve n > 1 i na�i sve vrednosti n za koje je an−207
kub nekog prirodnog broja.

Neka je ABC trougao u kome je ^ABC = 120◦ i A1, B1, C1 redom preseci3.
simetrala uglova kod A,B,C sa naspramnim stranicama. Taqka F je pod-
no�je normale iz B1 na A1C1. Neka su R, I i S centri upisanih krugova
trouglova C1B1F , C1B1A1 i A1B1F redom. Ako se prave B1S i A1C1 seku
u Q, dokazati da taqke R, I, S i Q le�e na istom krugu.

Drugi dan

Neka su p i n prirodni brojevi, pri qemu je p prost i p < n. Ako p | n+1 i4.
nzd([np ], (p−1)!) = 1, dokazati da p[np ]

2 deli
(
n
p

)
− [np ]. ([x] oznaqava najve�i

ceo broj ne ve�i od realnog broja x.)

Trougao ABC je upisan u krug Γ. Simetrale uglova ABC i ACB ponovo5.
seku Γ u E i F redom. Ako prava EF dodiruje upisani krug γ trougla
ABC, odrediti ^BAC.

Dat je neparan prirodan broj p. Na�i sve prirodne brojeve n > 2 takve6.
da nejednakost n∑

i=1

∏
j ̸=i

(xi − xj)
p > 0

va�i za sve realne brojeve x1, x2, . . . , xn.

Vreme za rad: 270 minuta svakog dana.
Svaki zadatak vredi 7 poena.


