IlomaTHO M300pHO TakMuueme 3a MMO

Beorpan, 16.05.2012.

Heka je P(x) monmmaOM crenerna 2012 ca peaJHUM KOe(pUIUjeHTHMMa, TaKaB Oa 3a
cBe peaJiHe Opojese a, b, c 3a koje je a+b+c=0 Baxku

P(a)® + P(b)® + P(¢)® =3P(a)P(b)P(c).

Moske au monmaOoM P(Xx) mmaty Taguno 2012 pa3iuuuTuX peaiHuX HyJia?
(Musaow Munocasmesuh)

Oszuaummo ca o(x) 30up mesmiana npupomHor 6poja X, yrmyuyjyhm 1 m x. 3a
cBako n €N, "era je f(n) 6poj mpuponuux OpojeBa m, m < n, 3a kKoje je o(m)
Henapan 6poj. llokazaru ma mocToju GECKOHAYHO MHOTO IPUPOIHUX OpojeBa n
rakBux na f(n)|n. (bojan Bawuh)

Taure P m Q ymyrap tpoyria ABC cy TakBe na je <PAC = <QAB u <PBC =
<QBA.

a) JlokazaTu na momHO:Kja HOpMaJsia U3 P m Q Ha CTpaHUIle TPOYIJA JIeKe Ha
jemHOM KpyTy.
6) Heka cy D u E nomnoskja mHopmasa u3 P wa npase BC u AC, a F momHOx]je

vopmadJie u3 Q Ha AB. IlpaBe DE u AB ce ceky y Tauku M. IlokazaTtu na
je MP mopmauao Ha CF. (Aywan Byxuh)

Bpewme 3a pam: 270 munyTa.
CBaku 3amaTak Bpenu 7 IIOEHA.



PEIITEILA

U3 unenturera x°+y° +2° —3xyz=3(x+y+2) ((x—y)* + (y - 2)* + (z— x)?) cnemm na
je x>+ +2%>3xyz ako u camo ako je x+y+2z=0 wmu x=y=z. Ilpema TOMe,
YCJIOB 3aJaTKa je €KBUBaAJIECHTAH Ca

P(a)+P(b)+P(c) =20 ramromje a+b+c=0. (%)
Joka:x MO f1a TOJMHOM 2011 k
P =[] (x—l——),
0 4022

koju uMma 2012 peasHuUX HyJa, 3aJ0BOJbAaBa yCJIOB (*).

o 3a x<1 uanu ng je P(x)=0; mrasume, 3a x<0 je P(x)>1.

3 1 _k_
03a1<x<213a>1<1/1 ‘x -5

Axo je a+b+c=0, bap jeman om O6pojeBa a,b,c, peruMo a, HUje TO3UTUBAH, TE

je P(a)>1 u omaTye P(a)+ P(b)+P(c) > 1- 3t — 57 > 0.

| <1 32 0<k<2011, e je PY)> -

. . r ro rk . .
Ilosmaro je ma, ako je n=py p,"---p,” paxkropusanmja 6poja n Ha IPOCTE IMHU-

oue, onza je o(n) =[1_ (1 +p;+---+p"). Ynnmnamn 1+p;+---+p} je Henapan axo
1 caMoO ako je r; mapuo uau p; =2. IIpema Tome, o(n) je HemapHO aKO U CaMO
aKo je n uiam n/2 KBagpaTr IPpUPOITHOr Opoja, mMTO maje

fm) =1Vnl+[Vni2].

[Torasxxkmmo nma 3a cBako k €N nmocroju 6poj ng € N TakaB na je ng = k- f(ng), na
Basku f(ng) | ng. KRaro je n/f(n) >% n, mocTtoju HajMamu Opoj n €N 3a Koju je
n=zkf(n). Tana je n-1<kf(n—-1)<kf(n)<n, na mopa doutu kf(n)=n.

Y cnoB 3amaTKa 3HAUM ga cy Tauyke P u (Q M30TOHAJHO CIPETHYTE Y OMHOCY Ha
AABC, na Baxxu u <PCA=<QCB.

Oszuaummo ca G, H u I pemom momuo:xkja Hopmasa u3 P wa AB u u3 Q wa BC
u AC. N3 <AEG = <APG =90° — <PAB = 90° — <QAC = <AQI = <AFI cnemu na
tauke E, F, G u I nexe HA UCTOM KpPY- L

ry k. Ilentap Tor kpyra je mpecek cu-
Mmetpatsia ny:xu FG u EI, a 1O je cpe-
mumre U my:xu PQ. AmnaJjiorHo, tauke
D, H, F u G cy jemHako ymnaaJheHe O
taurke U. Crnenu na CBUX HMIECT TAYaKa
D,E,F,G,H,I nexe HA KPyry k ca IeH-
Tpom U.

Heka cy K u L uearpu kpyrosa CDPE u PFG. Kako je MD-ME = MF-MG, npaBa
MP je paaukaJjJHa oca OBa ABa KpyTa, W 3aTO Je HOpMaJHa Ha npaBy KL kKoja
cnaja muxoBe nearpe. KRako cy K u L cpemumra nysxku PC u PF, npaBe KL u
CF cy napaaenne, onakie cienu MP L CF.

Ihywan Bykuh ANAAAAAAAAAAAAANAANNANN srb.imomath.com



