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Anranuja, Typcka — 28. ampua 2012.

Heka cy A, B u C tauke gpyskaune [’ ca mearpom O Takse na je ZABC > 90°. Heka
je D rauka mpeceka npaBe AB u mopmane na npaBy AC y C. Hexka je ¢ mpaBa koja
cagp:xku tavry D m wHopmasna je Ha npaBy AQ. Jlame, Heka je F Tauka mpeceka
npasux ¢ u AC, a F oma Tauka mpeceka kpy:kHuie I’ u mpase ¢ Koja ce HaJjasu
u3mebhy tavaka D u F.

Iorazatu na ce onucane kpyskuauile Tpoyriaosa BFE u CFD nomupyjy y Tauku F.

(Pymynuja)

IlorazaTtu na HejeTHAKOCT

Y @+ 9V (E+a)(z+y) = Ay +yz + za)

cyc

BayKM 32 CBe MO3UTUBHE peaJiHe OpojeBe T,y U z.
Cyma wa neeoj cmparnu 20pme HejednaKocmu jednara je

(@ +y)V(E+a)(z+y) + (y+2)V (@ +y)(+2) + (2 +2)V(y +2)(y + o).
(Cayoujcra Apabuja)

3a mpupogan 6poj n meka je P, = {27,2"71.3,2772.32 ... 3"}, 3Ba cBaku mOACKYT
X ckyna P, o3zmaummo ca Sx 30up cBux enemenara ckymna X, npu yemy je Sp = 0,
rae je () mpasam ckyn. Hexka je y peamam 6poj Takas ma je 0 <y < 371 —2n+l,
Iorazaru na nmocroju nmonckyn Y ckyna P, 3a koju je 0 <y — Sy < 2™.

(Beaura Bpumanuja)

Onpenutu cBe ¢pyurnuje f: N — N koje 3agoBosmaBajy cieneha na yciosa:

(i) f(n!) = f(n)! 3a cBaku npuponan 6poj n;

(i) m —n memm f(m) — f(n) 3a cBe pasznuuure npuponHe 6Gpojese m u n.
(Cayoujcra Apabuja)

Ceaxu 3a0amax epedu 10 noena.
Bpewme 3a pao: 4% camau.



PEIIIEIHA

Heka je G taura ma ' mujamerpasuo cynporua tauku A. Tauka E je opromenTap
rpoyrina DAG, ma (G nexum Ha TpaBoOj ¢
BE. Kaxro je <CDF = <«GAC = <GFC
u <FBE = <FAG = <GFFE, npasa I'G
je 3ajemamuka Tanrenra kpyrosa CFD u
BFE y F, na ce oBU KPYT'OBU JOIUDPY]Y
y F.

[lo Komu-IlIsapunosoj nejemmaxoctu je (2 +)(2+vy) > (2+/Zy)?, onakne mobujamo

Yeye@ YV (2 +2) (2 + )

Z Dell@t+y)z+ (2 +y) /2y
2 Yeyel@+y)z 4 2wy] = A(zy + yz + 23).

Tepbeme norazyjemo munaykmnujom mo n. OHO je TpuBmjasHO 3a N = 1; mpeTmocTaBU-
Mo ga Baxku 3a n — 1. Heka je mato y ca 0 < y < 3"t — 271 Vumamo mBa cimyuaja:

(i) 0 <y <2-3"—2"" Tlo maaykTuBHO] mpeTHocTaBIU OoCcTOju cKym Y/ C P, 3
3a koju je 0 < £ — Sy, <2"7!. Onma momemo yzetn Y =2Y' = {2t |t €Y'}

(i) 23" — 2"t Ly <37 — 27+ Taga je 0 < 37 — 27T Ly — 37 <237 —2ntl
Ia M0 MHAYKTUBHO] MPETIOCTABIM MOCTOju monckyn Y C P,_q 3a koju je 0 <
43 — Sy, < 2"7L Baro ysumamo Y =2V’ U {3"}.

Vs f(1) = f(D)! m £(2) = f(2)! cmemn f(1), f(2) € {1,2}.

[Ipernocrasumo na je f(3) = 3. Ako meduHUIIEMO MHIYKTUBHO Ng = 3 U Ny = N;!
3a i > 0, Baskuhe f(n;) = n; 3a cse i. [locmarpajMo nmpousBo/baH TpUPOIaH GPOJ
m. Kako paszmura m —n,; gemu f(m) — f(n;), ona meam u f(m) —m 3a cBako i, ma
f(m) — m nma GeckoHAYHO MHOTrO Henwmiana; omasne je f(m) = m 3a cBako m.
Hera je cama f(3) #3. U3 4=3!—-2| f(3)! — f(2) = f(3)! — 2 cenn na 41 f(3)!, na
je f(3) € {1,2}. Ocum tora, n! —3 nenu f(n)! — f(3) 3a cBako n > 4, na 31 f(n)!,
onarise caenu f(n) € {1,2} 3a cBe n. Jlako ce Bumu na y ToMm caydajy f mopa Gutu
KOHCTaHTHO.

[Ipema Tome, jenuua pemema cy ¢yurmuje f =1, f=2u f(z) = x.
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