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Jaxi, Rumunija – 6. maj 2011.

Neka je ABCD tetivni qetvorougao koji nije trapez i qije se dijagonale1.
seku u E. Sredixta du�i AB i CD su F i G redom, a ℓ je prava kroz G
paralelna pravoj AB. Podno�ja normala iz E na prave ℓ i CD su H i
K, redom. Dokazati da su prave EF i HK me�usobno normalne.

(Velika Britanija)

Ako su x, y, z realni brojevi takvi da je x+y+z = 0, dokazati nejednakost2.
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Kada va�i jednakost? (Grqka)

Neka je S konaqan skup prirodnih brojeva sa slede�im svojstvom: ako S3.
sadr�i broj x, onda sadr�i i sve delioce broja x. Neprazan podskup T
skupa S zovemo gobrim ako je, za sve x, y ∈ T sa x < y, koliqnik y/x stepen
prostog broja. Neprazan podskup T skupa S je lox ako, za ma koje x, y ∈ T
sa x < y, koliqnik y/x nije stepen prostog broja. Jednoelementan skup
smatramo i dobrim i loxim. Neka je k najve�i mogu�i broj elemenata
dobrog podskupa S. Dokazati da je k najmaǌi mogu�i broj me�usobno
disjunktnih loxih skupova sa unijom jednakom S. (Bugarska)

Neka je ABCDEF konveksan xestougao povrxine 1 qije su svake dve su-4.
protne strane paralelne. Prave AB, CD i EF se seku u parovima, odre-
�uju�i trougao. Sliqno, prave BC, DE i FA odre�uju drugi trougao.
Dokazati da bar jedan od ova dva trougla ima povrxinu ne maǌu od 3

2 .
(Bugarska)

Svaki zadatak vredi 10 poena.
Vreme za rad: 41

2 sati.


