
27. BALKANSKA MATEMATIQKA OLIMPIJADA

Kixiǌev, Moldavija – 4. maj 2010.

Ako su a, b, c pozitivni realni brojevi, dokazati nejednakost1.
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(Saudijska Arabija)

Neka je H ortocentar oxtrouglog trougla ABC, a M sredixte AC.2.
Neka je C1 podno�je normale iz C na AB, a H1 taqka simetriqna sa H u
odnosu na AB. Neka su P , Q i R podno�ja normala iz C1 na prave AH1,
AC i CB, redom, a M1 centar opisanog kruga trougla PQR. Dokazati da
taqka simetriqna taqki M u odnosu na M1 pripada du�i BH1. (Srbija)

Nazovimo trakom xirine w skup svih taqaka ravni koje se nalaze na ili3.
izme�u dve paralelne prave na me�usobnom rastojaǌu w. Neka je S skup
od n taqaka ravni takav da se bilo koje tri taqke skupa S mogu pokriti
trakom xirine 1. Dokazati da se S mo�e pokriti trakom xirine 2.

(Rumunija)

Za svaki prirodan broj n ≥ 2, oznaqimo sa f(n) zbir svih prirodnih4.
brojeva ne ve�ih od n koji nisu uzajamno prosti sa n. Dokazati da je
f(n+ p) ̸= f(n) za svako takvo n i svaki prost broj p. (Turska)

Svaki zadatak vredi 10 poena.
Vreme za rad: 41

2 sati.


