23. BAJIKAHCKA MATEMATNUYKA OJIMMIINJA ITA

Arpoc, Kunap — 29. anpua 2006.

Heka cy a,b u ¢ no3utuBaM peannu O6pojeBu. [lokazaru:

1 1 1 3
+ + > :
all+b) b(l+c cQl+a) 1+abc (I'puxa)

Iat je Tpoyrao ABC m npaBa m koja cede crpanune AB m AC y taukama D u F,
penom, u npoxay:xkerak crpanuiie BC y tauku E Tako na je C usmeby B u E. Tpu
mpaBe napaJjiesHe ca m Kpo3 A,B u C ceKy 1o Apyru OyT KPYyTr ONMCAH OKO TPOYTJIa
ABC y taurama A;,B; u Cp, penom. Ilokazatu na ce nmpase A1E, BiF u C1D ceky y
jenHoj Tayku. (I'puxa)

Hahu cBe ypebene Tpojke (m,n, p) TO3UTUBHUX PaIMOHAJIHUX OpOjeBa TAaKBUX 1a Cy

OpojeBu
1 1 1
m+—, n+—, p+—
np pm mn

CBU IEJIN. (Pymyruja)

Hexka je m npuponan 6poj. Hahu cBe npuponue 6pojeBe a 3a Koje je HU3 neUHUCAH
caay=anu

an .
— aKo je a, IapHO
Api1=4 2 ] PHO, e n=01,2,...
a, +m akKO 1€ d, HEeIIapHO
n J n p

NePUOIUYAaH, Ca IMUKIYCOM (CEerMEHTOM KOjU Ce MEePUOAUYHO MOHAaBJbA) ObIuKa dy,
ai,...,ar 3a HEKo k. (byeapcka)

Ceaxu 3a0amax epedu 10 noena.
Bpewme 3a pao: 4% cama.



PEIIIEIHA

k .
Cumenama abc =k u a= —y b = c= k—zx 3a k,x,y,z=0 TpakeHa HEjeIHAKOCT Ce

y )
y z >
t et kx+k?y = k3+1

CBOIV HA [To Komu-IlIBapiioBoj HejeqHAKOCTH je

X
ky+k?z
X y z (x+y+z)2
ky+k?z - kz+ k?x * kx+ k2y x(ky+k?z)+ y(kz+ k?x) + z(kx + k?y)
B (x+y+2)? - 3 - 3
(k2 +k)(xy+yz+zx) k*+k Kk3+1

jep je (x+y+2)?=3(xy+yz+zx) u k* +k<k®+1. JemmakocT BasKM aKO U CAMO aKO je
x=y=zuk=1,71j. x=y=z=1.

b(1+c)
1+b

l+abc _ 1l+a
a(l+b) — a(l+b)

Lpyzo pewewe. Muoskemem ca 1+abc, ¢ 063upom Ha TO 1a je 1+ +

: : 1+ b1+ 1+b c(1+ 1+ 1+b
TpaskeHa HejeHAKOCT HOCTaje 4iigy + §+bc) + 5005t (Hc“) + it “(Ha) >6, a OHA
oIMax cJemu cabupameM HejeTHAKOCTU a(lf:r“b) + “(11++ab) >2 U aHAJOTHUX.

= <A PC = <A AC = <EFC, ta je 4eTBO-
poyrao EPFC reruBan. Cana je <FPC =
<JFEC=<B1BC=<BPC, 1j. Taura P me-
KU Ha mpaBoj B1F. Awmasoruno, Pe C\D.

_ : atl a+l a+l :
Oszuaunmo a=mnp. Bpojesu mn np B pm CY L€IH, Ia je Ne0 U BUXOB NPOU3BOA
(a+1)3

a2
jea=4 (qreN, (q,r)=1), orna q,r|1, naxne a=1.

=k, makie a je HyJIa TOJIMHOMA B+B-kx®+3x+1=0. Onasme ciemu na ako

[Ipema Towme, % =2p ¥ aHAJOTHO 2m u 21 Cy neyau OpojeBu, ma Kako je 2m-2n-2p =8,

jenuHa pemewma (m,n,p) cy Tpojre (1,1,1), (2, 1,2) u (4,2, 2) ca mepMyTalurjama.

Ako je m nmapHO, HU3 Huje mepuomuyaH. 3aucrta, 3a a=2"k (2{k) umamo a, =k u
ar i =k+im 3a i=0.

Heka je m HemapHO 1 HEKA je ay HajMamU YiaH HU3a. JacHO je ma 21 dy, na je dgy =
ax+m 1 Qg = ak;m ay, makiae dap < m. JemgHOCTaBHOM WMHAYKIIMjOM Ce MOKa3yje na
HAKOH ) HEMa HeMapHUX diaHOBa HU3a Behux on m u nmapuux Behux on 2m. Ilpema
TOMeE, aKo je Hu3 (ap) YucTo mepuoamyan, ouna je a€ S=1{1,2,...,m,m+1,m+3,...,2m}.

C mpyre cTpaHe, 3a a4 € S CBU WIAHOBU HU3a Cy y S, Ma je HU3 MePUOIUYAH MTOUEB
on weke tauke. [llta Bume, ako je arp =a; 3a k<[, nako ce Buam ma mMopa OuTH u
Ay—1 = Aj—] UTMH, TIa je HU3 MePUOTUYAH ITOYEB O dy.
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