45. CABE3HO TAKMMYEILE N3 MATEMATUWUKE
YUEHHWEKA CPEIILUX IMIKOJIA

Bynsa, 16.04.2005.

IIpBu paspen

Hahu cBe mpupomne OpojeBe n ca ciaemehuM CBOjCTBOM: 3a CBaKUd HTO3UTUBAH
nenunai d 6poja n, 6poj d+ 1 menu n + 1.

Heka je ABC omrpoyram tpoyrao. Kpyskauna k, wan npeunukom AB, ceue
crpanune AC u BC penom y taukama M u N. Tanrenre kpyskHUIle k y TaYKaMa
M u N ceky ce y taukn P. Axro je CP = MN, onpemutu L ACB.

Axkojex+y+z2z=3mz >0,y >0,z >0, mokazaru ma je

Vr+Jy+vz>ay+yz+ ez

Ha crosy ce mHanasu ¢ npBenux, p niaasux u b benux xkyriauna. /IBa urpava, A u
B, urpajy urpy y K0joj HAaM3MEHUYHO MOBJade MOoTe3e. Y CBAKOM IIOTe3y Urpad
y3UMa ca CToJIa ABe miu Tpu Kyraune. [IpBu y3uma kyraune urpau A. [ToGebyje
OHAj Mrpady mocje yujer nore3a 0ap jenna ox Tpu 00je HUje BuUIle 3aCTYINJHEHA
Meby kyraumama koje cy ocraje Ha croay. Onpenutu 3a Koje BPETHOCTHU C,P U
b urpau A mMa nmoOeIHUYKY CTPATETHU]y.

Bpewme 3a panx 240 munyTa.
CBaku 3amatak Bpeau 25 moeHa.
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Jlpyrmn pa3spen

Herka cy a u b nmpuponau OpojeBu, K = Axko je —

A
npupoaaH 6poj, mokaszatu ga je a = b.

Y cBako moJnbe KBaapaTHe Tabuauie 3 X 3 ynucaH je jemaH On 3HAKOBA + WX —.
Y jemHOM mOTE3y OWpa ce jeTHO MOJbE U MEHa Ce 3HAK y IeMY U HBeMY CyCeTHUM
nospuMa ([IBa MOJba Cy CyCemHa aKO MMajy 3ajelHuduKy crpanuiy). la mau ce on
MPOU3BOJLHOI MOUYETHOI PAacClopena 3HAKOBA, Y KOHAYHOM OpPOjy moTe3a, MOKe
nobutu Tabauma y yrjeM je CBAKOM IOJbY 3HAK — !

Iar je rpoyrao ABC. Heka je D momHo:kje HOpMaJe U3 MEHTPa YIUCAHE KPYiK-
aurie [ sa BC. Hera DI ceue ynucany kpyskHuy nonoso y tauku F. IIpasa
AF ceue crpanurry BC y tauku F'. Heka je mysx 10 mapasenna crpanunu BC),
rae je O menrap omnmcane Kpykuuie oko tpoyraa ABC.

Axo ¢y R u r, pemnoM, MOJYyNPEYHUNNA ONUCAHE U YIUCAHE KPY:KHUIE TPOYTJIa
ABC, nmorazatu na je EF =2(R —r).

YHyTap KpysKHUIE k moayupeuHuka R Hasaze ce KpyskHe MpJsbe. [loBprmuHa
cBake MpJbe je HajBume 1. CBaku MOJYIPEYHUK KPY:KHUIE Kk, KAO U CBaKa HOj
KOHIIEHTPUYHA KPYKHUIIA, ceUe HajBuUIIe jeqny MpJiby. JlokaszaTtu na je moBpmuHa

1
CBUX MpJba Mamba O ™/ R+ ER\/T%

Bpewme 3a panx 240 munyTa.
Csaku 3amaTak Bpeau 25 IOeHA.
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Tpehu u uerBpTU pa3pen
Axo je z > 0,y > 0,z > 0, nokaszaTu na je

S R SN SR
>/ =(x z).
Vy+z Vzt+x Jr+y 2 Y

IlaT je romBerkcan mectoyrao. (CBaka on Tpu mpaBe, KOje cmajajy cpe-
A Ta HaCIIpaMHUX CTPpaHHUIla, OEJIN MIECTOYTaOo Ha OBa OeJla je,ZIHaHe IIOBpIIMHE.
IlokazaTtu ma ce Te Tpu IpaBe CEKYy Yy jeIHO] TAUKWU.

Hahu cBe mosmuuoMe p ca peasnnum roepunujentrma 3a kKoje Basku p(0) =0 u
f(f(n))+n=4f(n) 3acse neN,
rae je f(n) = [p(n)].

Ha cBakom mosmy kBanpatae tabime 2005 x 2005 mHama3u ce MO jemaH KEeTOH. Y
CBaKOM TIOTE3y M0O3BOJHEHO j€ YKIOHOTU KETOH ca Tabje, aKo je Yy TOM TPEHYTKY
6poj wmemy cycemnux skerona mapan u Behu om 0. Ilox cycemunm skeToHmMA
moapa3yMeBaMo KeTOHEe KOju ce HaJia3e Ha MOJbUMa ca Dap jeJHUM 3ajeTHUYKAM
TEMEHOM.

(a) Hahwu majmamu moryhu 6poj skeToHa n Ha KOJU Ce MOsKe CBeCcTu 6POj KeTOHA
Ha TabIU.

(6) Ako je Ha Tabau ocTao Taj MUHMMAJAH OPOj OM M KETOHA, MOKA3ATHU 14
Mebhy muMa HEMa CyCeTHUX.

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
Cpaku 3amatak Bpenu 25 ImoeHa.
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