
PRVI MATEMATIQKI DUNAVSKI KUP
Kalaraxi, Rumunija, 10. decembar 2005.

Dokazati da jednaqina1.

4x3 − 3x + 1 = 2y2

ima bar 31 rexeǌe, takvo da su x i y prirodni brojevi i x 6 2005.

Dokazati da je zbir2.
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deǉiv sa 2n−1, za svaki prirodan broj n.

Iz taqke A izvan kru�nice C sa centrom O konstruisane su tangente3.
AS i AT na tu kru�nicu, S, T ∈ C. Na kru�nici C je izabrana taqka
M , razliqita od S i T . Prava MA seqe normalu iz S na MO u taqki
P . Dokazati da taqka, simetriqna taqki S u odnosu na P , pripada
pravoj MT .

Data je tabla sa 2(2n−1) redova i k kolona (k, n su prirodni brojevi).4.
Bojeǌe poǉa te table sa dve boje je dopustivo ako za svake dve kolone
va�i: poǉa u te dve kolone koja pripadaju istom redu su iste boje za
maǌe od 2n − 1 redova.
Za dato n, odrediti maksimalnu vrednost k za koju postoji dopustivo
bojeǌe.

Vreme za rad 4 1
2 sata.


