KBAJINPNKAIIMOHO TAKMUWNYEILE 3A M1350P
EKUIIE CPBMJE N INPHE I'OPE

IITa6ar, 18.04.2004.

Iar je kBanmpar ABCD u kpyr v ca npeunurkom AB. Heka je P
npousBosbHA Tauka crpanure CD, M u N pemoMm mpecenu Ay:Ku
AP u BP ca v koju cy pasauuutu on A m B, a () Tauka mpeceka
npasux DM u CN. Ilorkazatu ma je (Q € v 1 ma BaKU jeTHAKOCT
AQ : QB =DP: PC.

Heka cy a, b, ¢ peamnu 6pojeBu TakBu na je abc = 1. lokazatu ma
Ccy HajBUINE nBa 01 OpojeBa
1 1 1
2a — =, 2b——, 2¢c——
b c a
Beha on 1.

Heka je P(z) moiamHOM m-TOr CTemeHa ca KopeHuma i — 1, i — 2, ...,
i—n n Hera cy R(z) u S(x) moamHOMU ca peasHuM KOe()UInjeHTrMa
TaKBU 4 je

P(z) = R(z) +1iS(x).

Hokazatu na nmoavHoM R mma n peannux Hysna. (i je mMaruHapHa
jenuHMAIA. )

Bpewme 3a panx 180 munyTa.
Cpaku 3amarak Bpenu 25 MmoeHa.



PEIIIEIHA

Herka mpasa DM moHOBO ceue prr v y Tauku ()7 ¥ HEKa TpaBe
AM wn A@Q, pemoMm ceky mpaBy A D I
BC' y taukama R u S. Tama u3
AQ,-AS = AB? = AD? = a2 cie-
m NADQ, ~ AASD, onarie je
<IASD = <ADQ,. Ciauuno BasKu S B C R
<IARD = <ADM. Ilpema Ttome, <ASD = <ARD, 1j. Ttauke A, S, R,
D newxe ma muctom kpyry, u 3ato je BS = CR.

Awnasorno, ako je Q2 = CN N~y (Q2 # N) u T,U cy npeceune Tauke
BN, BQ, ca AD penowm, mobujamo na je AU = DT.

N3 CR:AD =CP:PD=CB: DT cnenn BS- AU = CR- DT = a?,
omakie je SB: BA = BA: AU n najsan ASBA ~ ABAU. Caenu na
je AS 1 BU, na ce AS u BU cery Ha KpyTy 7, ¥ Tauku QQ = Q1 = Q>.
[MIra Bume, AQ : QB = AU : AB=DT : BC =DP: PC.

Hanomena. Mowxke ce mokaszatu na () € v m Ha ciaemehwm HaUYMH:
ako je O memTap KBaapaTa, OHIA Ha OCHOBY lIlackajoBe Teopeme
A, M,O, N, B, () nexxe Ha KOHYCHOM IMPECEKY, Tj. KPYTY.

Axo ce mebhy OpojeBuma a,b, c HaJa3e OBa HEraTWBHA, PEIUMO a4 WU
b, onma je 2a — % < 0 u TBpheme je tpuBujamno. Haname mper-
mocTaBbaMo na cy a,b,c > 0.

1 1 1
Cuenoma=24,b=2 c= 2 yemosu 2a—g >1,20— £ >1,2c— 5 > 1
nocrajy 2y —x >z, 2z —y > x u 2 — z > y. Mebyrtum, cabupamem
nobujamo r + Yy + 2z > x + Yy + z, MTO je KOHTPAIUKIN]A.

Lpyeo pewewe. Kao u y mpBoM periewny, cMaTpaMo na cy a,b,c > 0.
N3 ycaosa 2b — % > 1 cnemnu b > %(1 + %) C ﬂpyre CTpaHe, u3

2 —1=2a—>1 nobujamo b < 2 — 1. Iarne, 2 —1> (1 + 1),
IMTO BasKku caMo 3a ¢ < 1. AHaJormo mopa ma Bamna<1nb<1,

mTo je Hemoryhe jep je abc = 1.

Osmaunmo P(x) = P,(x) = R, (x)+iS,(x). Horkazahemo nanykmmjom
o n 1a cy cBe HyJe P, peajiHe; mTa BUIIE, aKO Cy T1 > Lo > - -+ > Iy,
vyne R, u y; > ys > -+ > y,_1 HyJe R, 1, 0a Tamga Baku

T1>YL > T2 >Y2 > > Tyl > Ypo1 > Ty

OsBo TBpbheme je TpuBumjasHo Tauno 3a n = 1. IIpermocraBumo na
Baskm; 3a n — 1.



Kako je R, +1iS, = (x — i +n)(Rp—1 + iS,—1), noausomu R, u S,
Cy PEKypEeHTHO moBe3anu penanujama R, = (x +n)R,_1 + Sp—1 1
Sp=(x+mn)Sn-1 — Ry_1. OnaBne nobujamo

R,— 2z +2n—1)R,_ 1+ [(z+n—1)>+1]R,_2 = 0.

Ako cy z1 > -+ > z,_o (peanne) Hysne R, _5, 1O UHIYKTUBHO] IPET-
MOCTABIM MMaMO Z;_1 > ¥; > 2Z;; KAKO je BPEIHOCT moJuHoMa R, o
HAM3MEHUYHO MO3WTWBHA U HEraTUBHA HA MHTepBaauMma (z1,+00),
(20, 21), uTh, ciemn ma je sgn R, _o(y;) = (—1)""!. Cana us penamuje
Ro(y:) = —[(x +n—1)> + 1R, _o(y;) cemn na je sgn Ry (y;) = (—1)°,
MITO 3HAYM [ MOJWHOM R, WMa HyJy Ha CBAKOM OJX N WHTEpBaJa
(y1,+00), (y2,41), -, (—00,yp—1). Nunykuuja je rorosa.

Upyeo pewewe. Peanan 6poj a je mymna nomumuoma R(x) akro je
arg P(a) = £%. Pymrumja f(x) = Y., arg(ez + k — i) (upn uemy
ce BPEmHOCTU apryMmeHarta y3uMmajy y (—m,7|) je Hmenpexkumna u
arg P(z) = f(x) (mod 7), ma je moBosHO nokazaru na f(z) y3uma
BpenHoCTU OOMKa M7 + 4 y n peajnux Tadaka r. MeDyrwmm, oBo
Basku jep je lim, , o f(z) =0 u lim, o f(z) = —nm.

Hanomerna. Oba pemema mpojaze u ako ce KOpeHu i — 1,...,i —n

3aMeHe IIPOM3BOJ/LHUM KOMIIJIEKCHUM 6p0jeBI/IMa Ca MIO3UTUBHUM VIMa-
TMHAPHUM OJEeJOBUMA.
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