
MALA OLIMPIJADA

Beqi�i, 21.04.2002.

Qovek se nalazi u taqki (1, 1) u koordinatnoj ravni i �eli da na�e pred-1.
met koji se nalazi u nekoj od taqaka (a, b), pri qemu je a ∈ {1, 2, . . . ,m},
b ∈ {1, 2, . . . , n} i nakon toga se vrati u taqku iz koje je krenuo. Ko-
liko mu je potrebno vremena da uradi tra�eni posao, ako ne zna u kojoj
od datih taqaka se nalazi predmet i mo�e da se kre�e u proizvoǉnom
pravcu brzinom ne ve�om od 1.

Neka je s poluobim trougla ABC. Neka su E i F taqke na pravoj AB,2.
takve da je CE = CF = s. Dokazati da se opisana kru�nica trougla EFC
i kru�nica koja dodiruje stranicu AB i produ�etke stranica AC i BC
trougla ABC dodiruju.

Neka je niz (xn)n>1 definisan sa x2 = 1, x3 = 1 i3.

(n+ 1)(n− 2)xn+1 = n(n2 − n− 1)xn − (n− 1)3xn−1 za n > 3.

Dokazati da je xn ceo broj ako i samo ako je n prost broj.

Vreme za rad 180 minuta.
Svaki zadatak vredi 25 poena.



DODATNO TAKMIQEǋE ZA IZBOR EKIPE

ZA ME�UNARODNU MATEMATIQKU OLIMPIJADU

Beograd, 08.06.2002.

Na�i najve�u vrednost izraza a + b + c + abc, gde su a, b i c nenegativni4.
brojevi za koje va�i a2 + b2 + c2 + abc 6 4.

Neka je ABCD konveksan qetvorougao u kome je ^DAB = ^ABC = ^BCD.5.
Neka su O i H redom centar opisane kru�nice i ortocentar trougla
ABC. Dokazati da su taqke O,H i D kolinearne.

Za svaki prirodan broj n, neka je f(n) broj razliqitih mogu�ih izbora6.
znaka + i − za koje va�i ±1± 2± . . .± n = 0. Dokazati da je:

(a) f(n) = 0 za n ≡ 1, 2 (mod 4);

(b) f(n) > 2
n
2 −1 za n ≡ 0, 3 (mod 4).

Vreme za rad 270 minuta.
Svaki zadatak vredi 25 poena.


