19. BAJIKAHCKA MATEMATNYEKA OJIMMIINJAITA

Amnranuja, Typcka — 27. anpua 2002.

Herku mapoBu ckyma om n tadaka Ay, A,...,A, (n=4) cy mebycobuo moBesanu
AYKUMa, TAKO [a je CBaka Tadka [OBe3aHa ca 0ap jOIl TPpU yOUueHe TauKe.

Iokazatu ma moctoje pasauuute Tauke Xi,Xo,...,Xor € {A1,As,..., Ay} 3a HeKO k=2,
Tako ma cy tauke X; m X;41 moBesase 3a cBako i (1<i<2k), rme je Xori1 =X

(Jyeocaasuja)
Hwu3z (ap)ns1 je nepurmcan ca
a; =20, a»=30, apy:2=3ay.1—a, 3an=l.
Omapenutu cBe mpupomHe n 3a kKoje je 1+5a,a,+] TOTIIYH KBaIpAaT. (Byeapcka)

Kpyrosu C; u Cy pazauuyuTux MOJYIPEUYHUKA ce ceky y Taurama A u B. Heka cy
3ajeNHUYKe TaHTeHTe OBUX kKpyroBa MN m ST (M,S € C,,N, T € Cg). IokazaTu na
oproueaTpu TpoyrioBa AMN, AST, BMN n BST uywnHe TeMeHa IPaBOyTraOHUKA.

(Pymyruja)

Onpenutu cBe ¢pyuruuje f:N— N, rakBe na 3a cako ne€N Baxku

2n+2001< f(f(n)+ f(n) <2n+2002. (Pymyruja,)

Ceaxu 3a0amax epedu 10 noena.
Bpewme 3a pao: 4% cama.



PEIIIEIHA

[TocmaTpajmo Hajayxku nyt Y1Ys...Y, ca mebhycobHO pasauumTuM Tadrama Y; €
{A1,...,Ay}. 300r MakCUMAJHOCTU IIyTa, Tadka Y] je CIojeHa caMo ca Y, W HEKUM
Yi,Yj ca2< i<j<n. Meby unnexkcuma 2,1, j, 1Ba Cy ucTe MapHOCTU: O3HAYUUMO UX
ca k,¢ (k<?). Tana je V1Y Yii1...Y,Y] KpysRHE IyT ca mapHUM OpOjeM Tadaka.

M3 pexypeHTHe Be3e MoOMjaMO 5XpXpi1 —5Xn_1Xn = 5X,(3%n — 2Xp-1) = (4%, — Xp_1)? —
(Xn_1+Xn)% = (X + Xp41)? = (Xp_1 + x)?. OmaBre ciaemu ma je

2 2 2
S5XpXn+1— (Xp + Xp+1)” =5Xp—1Xn — (Xp-1 + Xp)" =--- =5x1X2 — (X1 + Xx2)° = 500.

[Ipema Tome, 14+5x,X,+1 = (X + Xps1)? +501 je uameby (Xp+Xn1)?> 1 (Xp+Xpe1+1)? axo
je Xp+Xxp+1>250, Tj. 32 n=4 jep je x3 =70, x4 =180, x5 =470, na Tana HUje MOTIYH
kBanapart. [Iposepom 3a n=1,2,3 mobujamo na je 1+5x,X,4+] TOTIIYH KBaIpaT CaMO
3a n=3: 1+5-70-180 = 250% + 501 = 2512,

Osunaunmo ca Hy, Hp, H3, Hy penom optotenTpe tTpoyrioBa AMN, AST, BMN u BST.
Taure Hz m Hy cy pemoM CUMeTpUYHE 7
taukama Hy u H; y omHocy Ha mpaBy ¢
Kpo3 1entpe kpyrosa C; u C,. 3ato je
IOOBOJLHO moka3atu na je HyHp L AB.
Taurka D = ABNMN je cpeoumre my:XWU
MN jep je DM? =DA-DB = DN? (noTen-
uja y OIHOCY Ha naTe Kpyrose). Ako je
A" Taura Taksa ma je AMA'N mapasemo-
rpam, onma je <{H{MA' = <H{NA =90°,
Tj. Tauke M m N Jexe Ha KPYTry Y Han
npeunnkoMm HyA'. U tauka B mexn Ha y jep je DB-DA' = DM? = DM-DN. Onasne
je <HiBA'=90°. Amanoruo je <H,BA'=90°, na je 3aucrta Be€ H;H, 1 AB.

dyurnuja f(n) =n+667 3a10Bo/baBa yCIOBE 33,1aTKA.
3a maro n €N, medpurummMo HU3 (dg) ca dy =N u agy1 = f(ag) 3a k=0. Aro o3HaunMO

by = aj.1 — ay — 667 — %, IO yCJIOBY 3allaTKa BasKU —% < Ck = bpy1 +2bg < % Kako je

m-1
byn =(=2)"bo+ Z (—Z)m_l_kck u
k=0
n-1 n-1 n-2 n-1
an =ap+667n+ Y by=ap+667n+ Y (=2)"bo+ Y. Y (21K
m=0 ) m=0 . k=0 m=k+1
1-(-2)" n—z1—(=2)" k=
= a0+667n+ #bo—k Z ;Ck
3 k=0 3
1-(-2)" —pn-l
< ap+667n+ (3 ) (bo+( ; ),

MOpa Oa Bajku dn <0 3a HEKO n ako je |bg| > % [TomTo je mo ycmoBy 3amaTtka ap >0
3a CBe n, ciaenud na je —% sb():f(n)—n—667—é< %, onakie je f(n)=n+667.
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