15. BAJIKAHCKA MATEMATNYEKA OJIMMIINJAITA

Huxo3uja, Kunap — 5. maj 1998.

[TocmaTpajMo UnaHOBE KOHAYHOT HU3A

k2

—|, k=12,...,1997.
1998

rzae [x] o3HayaBa €0 A€o on X. Konmko mMa pa3namyuTux 4JIaHOBA Y OBOM HU3Y?
(I'pura)

Heka je n meo 6poj, n=2, u Heka cy 0<a; < ax <...< dyp4+1 peannu 6pojeBu. [loka-
3aTu cieneny HejeqHAKOCT:

n\/ a) — n\/ a+...— r{/dgn-l- r{/[lzn+1< r{/d1—[l2+...—d2n+[l2n+1.
(Pymyrugja)

Osnauumo ca & ckyn cBux Tadaka tpoyria ABC 6e3 jenHe yHyTpallme Tauke
(Tpoyrao canp:ku cBojy mBuiy). [lokazatu ma & Moxke na ce IPeaCTaBU KAO YHUja
MUCjYHKTHUX Oy:KU (LYK CAOpPKUA CBOje Kpajime TAuKe). (Jyzocaasuja)

HokazaTu na jenHaumHa y? = x° —4 HeMa IEJOOPOjHUX pellea. (Byeapcka)

Ceaxu 3a0amax epedu 10 noena.
Bpewme 3a pao: 4% cama.



1.

PEIIIEIHA

2 2 2 .
CycenHuy 4iIaHOBU HU3A ﬁ, ﬁ, oo % ce Pa3uKYyjy 3a Mame on 1, Tako na ce meby

. . . 2 2
BUXOBUAM [IEJINM eJOBUMA II0jaBJbY]y CBU eI OPOjeBU O [ﬁ] =0 mo [%] =499.

. 2 2 2 .
C mpyre crpane, mebhy 999 6pojeBa %, 11%%08 ,...,% CBaKa NIBa Ce PAa3JUKYyjy 3a

BUIe On 1, ma Cy HBUXOBU IEJU AEJOBU pa3auduTu. Tako y maToM HU3Y MMaMO
ykynHO 500+999 —1 = 1498 pas3iauuuTux 4J1aHOBA.

Cwmenowm a; = xl’? TpaskeHa HejeTHAKOCT Ce CBOIM Ha Xi' —X) +Xj —--++Xx5 > (X1 — X2+
X3—-+++Xop+1)". Iorazahemo manyrnujom mo k=1 ma Baxku
X=Xl - x> (=X F X3 =+ Xope)” aro je 0<x;<--<X (%)
1 ) 3 2k+1 1 2 3 2k+1 J 1 2n+1-

3a k=1, (x) je eKBUBaJEHTHO ca Xy —X]' < Xxi —x", rme je x = x; - X2 +x3. Hememem ca
X2 — X1 >0 oBa HejenHakocT mocraje xy '+ x) Pxy + -+ x T < P+ X
a TO je OUUIJIeTHO TAYHO jep je Xp < X3 U X] < X.

Hexa je k>1. Ha ocHOBY MHIyKTUBHE MpeTHOCTaBEe 1 ciaydaja k=1 je x|’ —xj +xj —
ekl > X=X (X3 Xogg1) " > (X = Xo+ X3 =+ Xpp41) " jEp je X1 < Xp < X3—-c -+ Xoke1,

2k+1
U OBUM j€ MHAYKINja 3aBpIICHA.

Lpyzo pewewe. Kako je xl’? sanmpemuna xunepronke C; = [0,x;]”, meBa crpana () je
jenaaka 3anpemmau ckyna A= CjU(C3\Co)U---U(Cors+1\Cox), & TO j€ CKYIl CBUX TavaKa
(x1,X2,...,X,) €R" v KOjuMma je max; x; € I, rme je I =1[0,x1]U[x2,X3] U--- U [Xok, Xok11]-

C npyre crpane, necHa cTpaHa (%) je jemHaka 3aIpeMUHU CKyma B cBUX Tadaka
(x1,X2,...,Xp) €R" ca x1,Xx,...,xp,€ 1. Jacuo je ma je Bc A, ma (%) omMax cJienu.

Heka je P ymyrpamma Tauka Tpoyria ABC, D tauka Ha cTpaHunu AB TakBa na je
PD| BC, u E u F tauke na AC TakBe na A

je PE|BC u PF | AB. Tpane3 BCED 6e3 F

nyxu DE ce MOyke TOKPUTU Ay-KUMa Iap- //

ajenqauM ctpanumu BC; tpanes ADPF D O\\\\\\ E

0e3 my:xu PF ce MOKe MOKPUTU Iy:KUAMA

napaJjenHuM crtpaHunu AD; m Haj3am, B C
Tpoyrao PEF ©e3 Tauke P ce MOe MOKPUTU AY:KUMa mapaJjieHuM ctpanuiiu EF.

Jennaunna mema pemema mo Moxyay 11. 3awmcta, moryhu octamu y? mpu meibemy
ca ll cy 0,1,3,4,5,9, nok x°—4 naje caMo ocTaTke 6,7,8.

Hanomena. OBo 1ako pememe je mpoMakrio sxkupujy. ajemo u pememe npegmarayda:
3anmumumo jenHaumHy Kao ¥ +62=x°+2% Ako je x maprO, oHIa je y?=x’—4=28
(mod 32), na je (%)2 =7 (mod 8), a To je mHemoryhe.

Ocraje cayuaj 21 x. Tama je 0< A=x*-2x3+4x*-8x+16=3 (mod 4), ama A| x°+2° =
y2+62, mTo je Hemoryhe ako je (A,6) =1. Ilakiae, 3| A|x°+32=x+2 (mod 3), ma je
x=1 (mod 3), amu taga je A=2 (mod 3), KOHTpaIUKIL]a.
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