
13. BALKANSKA MATEMATIQKA OLIMPIJADA

Bakau, Rumunija – 30. april 1996.

Neka je O centar opisane kru�nice, a T te�ixte trougla ABC. Ako1.
su R i r redom polupreqnici opisanog i upisanog kruga trougla ABC,
dokazati da je

OT 6
√

R(R− 2r) . (Grqka)

Neka je p > 5 prost broj i X =
{
p− n2 | n ∈ N

}
. Dokazati da X sadr�i2.

dva razliqita elementa x, y tako da je x ̸= 1 i x | y. (Albanija)

U konveksnom petouglu ABCDE, taqke M,N,P,Q,R su sredixta stran-3.
ica AB,BC,CD,DE,EA redom. Ako se du�i AP,BQ,CR,DM seku u
jednoj taqki, dokazati da i du� EN sadr�i tu taqku. (Jugoslavija)

Dokazati da postoji podskup A skupa
{
1, 2, 3, . . . , 21996 − 1

}
koji ima4.

slede�e osobine:

(i) 1 ∈ A i 21996 − 1 ∈ A;
(ii) svaki element iz A \ {1} je zbir dva (ne obavezno razliqita) ele-

menta iz A;
(iii) A nema vixe od 2012 elemenata. (Rumunija)

Vreme za rad 270 minuta.
Svaki zadatak vredi 10 poena.


