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Jednostavne procene u vezi sa prostim brojevima

Primer 1. (RMM 2010) Za dati konaqan skup prostih brojeva P , obele�imo sa m(P ) najve�i
mogu�i broj uzastopnih prirodnih brojeva takvih da je svaki deǉiv nekim elementom iz P .
(i) Dokazati da m(P ) ≥ |P | i da jednakost va�i ako i samo ako minP > |P |.
(ii) Dokazati da m(P ) < (|P |+ 1)(2|P | − 1).

Primer 2. Neka je za svaki prirodan broj k, sa pk zadat k-ti najmaǌi prost broj. Tada je∑∞
k=1 1/pk = ∞ i

∏∞
k=1(1− 1/pk) = 0.

Teorema o prostim brojevima

Broj prostih brojeva maǌih ili jednakih prirodnom broju n obele�avamo sa π(n).

Teorema 3. (Euklid) Za svaki prirodan broj n va�i π(n) > log2 log2 n.

Teorema 4. (Erdox) Za svaki prirodan broj n va�i π(n) > log2 n/ log 4.

Primer 5. (Erdox, Kina 2010) Neka je dat skup X koji se sastoji od 2k−13 prirodnih brojeva,
za neki prirodan broj k. Posmatrajmo skup S = {a+ b : a, b ∈ X} svih suma parova qlanova skupa
X. Tada postoji bar k + 1 prost delilac elemenata skupa S.

Posledica 6. Za svaki prirodan broj n va�i π(n) > log2 n− log2 3.

Teorema 7. (Bertranov postulat) Za svaki prirodan broj n ≥ 2 postoji prost broj izme�u n i
2n.

Primer 8. Svaki prirodan broj n > 6 se mo�e napisati kao suma razliqitih prostih brojeva.

Teorema 9. (Teorema o prostim brojevima) Postoje realni brojevi C1, C2 > 0 takvi da za svaki
prirodan broj n va�i C1n/ log n < π(n) < C2n/ log n.

Primer 10. (MMT 2012) Da li je skup prirodnih brojeva n takvih da n! + 1 deli (2012n)!
konaqan ili beskonaqan?


