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Konrpyennuje
Munusoje Jlyxuh

Homnyn cucmem ocmamaka 1o Moxyy m (m > 2) je cBaku ckyn A Takas na 3a CBako y € Z
noCTOju TAadHo jeman x € A takas ma je y = x (mod m).

Pedyxosan cucmem ocmamaka O MOIYIY M je CBAKU CKYI A umju cy CBU eJIeMeHTU y3ajaMHO
IPOCTHU Ca M, W TAKAB [a, 33 CBAKO Yy € Z KOje je y3ajaMHO IPOCTO Ca M, IMOCTOjU TAYHO jenaH
x € A rakas na je y =x (mod m).

CBaku MOTIYH CUCTEM OCTATaKa MO MOIYJIY M WMMa TavyHo m ejgeMmenara. CBaku pemayKOBaH
CUCTEM OCTATAKa MO MOMYJy T uUMa UCTU OpOj eneMeHarta, u taj 6poj eremenara je ¢(m), rae
je ¢ Ojaeposa gynryuja ¢ : N — N. ¢(n) je 6poj enemenara ckyna {1,2,...,n} Koju cy y3ajaMHO
npoctu ca n. Hbena BpemgHoct je

(1) =1, @@ps> - pe*) =pi* o1 — Dps> Hp2 — 1) - ppt N pk — 1)

re Cy p; Pa3iimuuTu OIpOCTU OPOjeBU U «y; npuponau o6pojesu, ¢ =1, 2, ..., k.
[Ipumernmo ma, ako Cy m U N y3ajaMHO OIPOCTU OPOjeBU, BAKU

p(mn) = p(m)p(n).

Mana $epmaoBa Teopema Heka je p mpoct 6poj. 3a cBaku 11eo Opoj a y3ajaMHO MPOCT Ca
P BayKU
a?"'=1 (mod p).

OjnepoBa Teopema Hera je n mpupoman 6poj. 3a cBaku 11e0 OPOj a y3ajaMHO MPOCT ca N
BayKU
a?™ =1 (mod n).

Busconora reopema 3a cBe mpocTe OpojeBe p BaxKu
(p—1!'=-1 (mod p).

3a mpupomnan 6poj m > 1, u meo 6poj a yzajaMHO IPOCT ca m, nopedax 6pPoja a No MoOYsYy M
je majMamu npuposan 6poj § 3a koju Baxku a’® = 1 (mod m), y osmamu §,,(a). Tazxa je

ml|a® —1 & dpn(a)|z.

Jenna mocienuna osora je na yBek BAKU On(a)|p(m).

Kunecka teopema o ocramuma Heka cy mi, ma, ..., m, OpUPOAHU OpOjeBU y3ajaMHO
IPOCTU O MapoBUMAa, U a1, d2, ..., G Ieau OpojeBu. Tama mocToje a 1 M TAKBO Oa je CUCTEM
KOHrpyeHtmja ¢ = a; (mod m;), i =1, 2, ..., n, ekBuBajenrad ca ¥ = a (mod m).

1. Hoxkazartu nma mocrToju npuponas 6poj n, takas na je 6poj 3" — 1 memus ca 1990.
Hoxasatu ma je 6poj 22225555 + 55552222 nemus ca 7.

Ia mu nocroju n € N 3a roje 247|2™ + 17

L

Iokasaru na je bap jeman onx npuponHux o6pojeBa n, n+1, ..., n+ 7 y3ajaMHO mpOCT ca
CBaKUM OJ[ IPEOCTAJIUX Opojesa.

5. Hera cy m,n € N Taksu na je (m,11k — 1) = (n,11k — 1) 3a cse k € N. Jlokasatu na je
m/n = 11%, 3a Heko s € Z.
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y obnuky n = a® + b 4 ¢® mu 3a xKoje a,b,c € Z.

(i) =0 (mod p).

Hexa je p mpoct 6poj, u k nmpuponan 6poj mamu ox p. Tama je

("2 1) =0 moap

. Ompemutu cse mapose (p,q) mpoctux Gpojesa Takse ma je p? — 2¢% = 1.
. Ompenuru cse mapose (x,y) npupomaux OpojeBa TakBe ma Baxku 1% — 3-2Y = 1.

. IlokazaTu ma mocroju OGECKOHAYHO MHOIO IeJauX OpojeBa m KOjU Ce He MOTY IPeINCTaBUTU

. Heka je p mpoct 6poj, u k npuponan 6poj mamu oxn p. Tana je

IlokaszaTu na je 3a CBaKM HeHAapaH NPOCT OPOj p Opojunar m pas3ioMKa

IeJbUB Ca P.

m

—1+1+1+ +
o 2 3

1

p—1

Axo je 3a mpupomue GpojeBe a u n Behe om 1 6poj a™ — 1 mpoct, oHma je a = 2 u n je
npoct 6poj. Bpojesu M, = 2" — 1 nasusajy ce MepcenoBu 6pojeBu.

Axo je 3a meke mpuponse 6pojese a, k Behe ox 1 6poj a* + 1 mpoct, onma je k = 2m.
Bpojesu oBor obiuka 3a a = 2, Hasusajy ce ®Pepmaosu 6pojesu F, = 22" + 1.

Ilokazatu ma 3a cBe mpupomHe Gpojese n Baxm n2|(n +1)" — 1.

IoxrazaTu ma 3a mpupomnae 6pojeBe m, n u a > 1 Baxkn

(@™ —1,a" —1) = a™™ —1.

IlokazaTu na 3a nmpuponHe OpojeBe m u N, M # n, BaKU

(22"‘ +1,22" 4 1) _

1.

IorazaTu ma 3a cBe mpuponHe 6pojeBe m u a > 1 Baku

a™ —1
a—1

,al) = (a—1,m).

Onpemutu cBe mapose (m,n) TpupoaHUX OpojeBa Takse ma Basku mn — 1|n + 1.

. 2 22
Iokazatu ma 3a 6mmo koje n € N, y mm3y 2,22,227,227 ..

Iajy MCTU OCTATAK IO MOLYIY N.

CBU YJIaHOBU IIOYEB O HEKOTI

(MMO2000.upenznor) Oapemuru cBe npuponde 6pojese n > 2 Koju 3a10BobaBajy caenehu
ycaoB: 3a cBe meie 6pojese a,b y3ajamMHO mpocte ca n,

a =

(mod n)

aKO 1 CaMO aKO

ab

1

(mod n).



