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KomMmniaekCHN IpuMHUTHBHU KOPEHU

JHe¢pununnuja 1. 3a natu koMniekcan 6poj &, HajMamyU IpUpoaad Opoj n Takas ma ' = 1 Baxku (yko-
JIMKO TAKBO N MOCTOjU), HA3UBAMO TOPETKOM Opoja = m obernesxaBaMo ca r(x). YKOIUKO je mopemak
Opoja x jemHak n, KAWKEMO Ma je & TPUMUTUBHU N-TU KOPEH jeaIuHuIle.

IIpumep 2. (PMM 2010) 3a matu komauan ckyn npoctux 6pojesa P, obeneskumo ca m(P) majsehn
Moryhu Opoj y3acTomHMX IpUpPOTHUX OPOjeBa TAKBUX Aa je CBAKU M€J/bUB HEKUM eJeMeHTOM u3 P.

(1) Horazaru ma m(P) > |P| n na jeqHaxocT Basku ako 1 camMo ako min P > |P|.

(i1) HMowxazaru mna m(P) < (|P|+1)(2/7! —1).

IMuKI0TOMUUYHY HTOJMHOMI

Hepunumuja 3. Heka je n npuponan 6poj, a ( n-Tu OPUMUTUBHU KOpDeH jemuHuie. Tana je n-tu
mknoToMuuEn moarHoM gat kao P, (X) = [[(X — ¢?) rme j y3uma spemnoctu uameby 1 u n, Koje cy
y3ajaMHO IPOCTE Ca M.

Jlema 4. Kapna je x ueo 6poj ca |z| > 1 u n npuponan 6poj sehu on 1, tana je ®,(z) > 1 ocum 3a
n=2x=—2.

Jlema 5. Heka je n mpuponan 6poj. Tama je X" —1 = Hd\n Dy(X).

Jedpuuunuja 6. Mebujycosa ¢yurmmja je npecankasame i : N — {—1,0,1} 3agaro ca p(n) = 0
YKOJIMKO je 1 IeJbUB KBAAPATOM pasimdantuM of 1, nraue u(n) = (—1)F rae je k 6poj mpocTux memmrana
opoja n.

Teopema 7. Heka je n mpupomau 6poj. Tana je Ed‘n u(d) jemmaxo 1 3a n =1, unaue je 0.

Teopema 8. Heka cy f,F : N — N e ¢pyurmmje roje 3anosomanajy F(n) = Zd‘n f(d) 3a cBako n.
Tana Bakn
F) = wd)F(n/d)
d|n

Takobe 3a cBako n.

ITocanemuua 9. 3a cBaku npuponas 6poj n umamo &, (X) = Hdln(X"/d — )M,

Jlema 10. 3a cBaku npuponan 6poj n nmoauuom @, (X) uma nenobpojue rKoeduimjenTe.
Jlema 11. 3a npupogan 6poj n u npoct 6poj p

@, (XP) pln

q’pn(X) = {(I)n(Xp)/(bn(X) D /{/n

BaXKMN.

Jlema 12. Ako X" — 1 uMma Iymiu KOpeH IO MOLYJy P Taaa p|n.



IMocnemuua 13. Ako d|n, d < n u x je neo 6poj, Tana cBaku 3ajequuuku npoct genunarn P, (x), Pq(x)
eI U 1.

Teopema 14. Heka je n mpupomnan 6poj, = neo, a p npoct. Tana u3z p|®,(x) cnenn na p nenu n uiam
p=1 (mod n).

ITocneauma 15. Heka je p mpocr, a = neo 6poj. Tazna je ceaku npoct mesmunarn g uspasa 1 +x+22+- - 4P~ 1
wim ¢ =p wii ¢ =1 (mod p).

Jlema 16. 3a mpuposmse 6pojese a u b u 11eo 6poj = Baxu (2@ — 1,20 — 1) = z(@b) — 1,

Teopema 17. Heka cy a u b npupomuu 6pojesu, u uneka D, (x), ®p(r) umajy 3ajequudrn mpocT meIusal p
3a Heku 11€0 6poj z. Tama je b/a crenen Gpoja p.

IIpumep 18. Heka je n npupoman 6poj. Taga mocToju GECKOHAYHO MHOTO MPOCTUX OPOjeBa KOHI'DYEHTHUX
ca 1 mo Mmomyny n.

IIpumep 19. (Texa sepszuja UMO 2002 SL) Heka cy p1,ps, ..., pn Dasauuuru upocru 6pojesu sehin o 3.
MMokazatu ma 2P1P2Pr 4 1 uma Gap 22! PABAWINTHUX JIEJTUIIATIA.

IIpumep 20. (MIMO 2006 SL) Haliu nenobpojua pemema jeaaadune ””;:11 =95 -1

IIpyMuTHBHN KOPEHU II0 IIPOCTOM MOIYJIY

Hedununuja 21. Heka je n npupoman 6poj sehu on 1, u Heka je a neo 6poj. Hajmamwu npupoman 6poj m
(yromuko moctojm) Takas ga a™ = 1 (mod n)HA3WBAMO MOPETKOM @ MO MOAYITY N W OGemekaBaMo ca ry(a).
Ykommko je r,(a) = ¢(n), Kaxkemo 1a je ¢ IPUMATUBHE KOPEH 10 MOZYJLY 7.

Teopema 22. Yxonuko je n obnmka p® wam 2p® wnu jemHak 4, rjae je p HemapaH mpocT Opoj, mocToju
MPpUMUTUBHU KOPEH IO MOAYJY 7.

IIpumep 23. Heka je n npupoman 6poj. Tama mocToju 6€CKOHAYMHO MHOIO TMPOCTHX OpOjeBa p, TAKBUX 114
veby 1,2,...,n HEMa NPUMHATBHUX KOPEHA IO MOIYJIY P.

IIpumep 24. 3a cBaku HemapaH NMpocT OPOj p MOCTOju MpUpPoHaH Opoj ¢ < p TAaKaB 1A je g NPUMWTHBHU
KOpeH IO MOZyIy p™ 3a cBako n > 1.

IIpumep 25. 3a upoct 6poj p Haliu cymy (110 MOAYIYy p) CBUX HPUMHUTHUBHUX KODEHA 110 MOAYILY P.

IIpumep 26. Heka je aar menapasd npoct 6poj p. Hahu cse dyukuuje f : Z — 7Z rakpe ja 3a cBe Leje
OpojeBe M U N BAXKU:

(1) Axo je m =n (mod p) Tana f(m) = f(n), (it) f(mn) = f(m)f(n).

IIpumep 27. (Kuna 2012) Heka je n > 2 neo 6poj. 3a byaxmmjy f : Z — [n] kaxkemo 1a je dobpa yKOIUKO
3a cBe k y [n — 1] mocroju neo 6poj j(k) rakas ma 3a ce neme 6pojese M BaiKw

fm+j(k)) = f(m+k) = f(m) (mod n +1).

Konuko uma dobpur dbyukuja?

Ilpumep 28. Hexa je k npupoman 6poj u n = 2F 4+ 1. Tlokasaru 1a je n mpocT Gpoj aKo U CaMO aKo je
crnenehn yCa0B 3310BOJBEH:

Tocroju nepmyrammja ay, g, ..., 0,1 cKyna [n — 1] u #Hu3 nenmx 6pojesa gi, ga, - - - , gn—1 TAKBUX Aa N €A
97" —a;+1 3acee iy [n—1], roe je a, = a1.



