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IIpunpemum 3anmamm

npenasaud: Mapro Panosamosuli

1. (M305.") Ha Tterusama AB u A’B’ xpyra uzabpane cy pemom tauke C' u C' tako ma ce mpase
AA', BB’ u CC’ cery y jennoj tauku. Hera je AP-AP' =t, AC-CB=s, AC'-C'B'=5',CP=¢q
u C'P' =¢'. Horazatu ma je
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2. (M378.") IlorasaTy na MOCTOjU BECKOHAYHO MHOTO IPUPOTHUX OPOjeBa KOJU C€ HE MOTY Mpe-
cTaBuUTU y ObOauky 2y + 2§ + --- + )}, roe cy 1,%2,...,T, OPUPOIHU OpOjeBHU, 3a IPOU3BOJLAH
npuponan 6poj n. Takobe mokazatu ma ce cBaku panuoHAJAH OPOj MOKE TPEACTABUTUA y OOJIUKY
3 +y3 + 23, rme ¢y z,y,2 panuoHAJHU GPOjeBU.

3. (M423.) Heka cy x, y 1 z IpOU3BOJLHU peasHn OpojeBu. JlokasaTu na BaskW HEjeIHAKOCT
H(a:2+y2 -4 < H(x+y—z)2.
sym sym

(Ymopenutu oBaj 3amarak ca 3aIaTKOM 3a 2.pa3 Ha casesnoM 2003.)

4. (M490.) Haro je p — 1 neaux 6pojeBa KOju HUCY HEBUBU Ca P, TAe je p HemapaH IpPOCT 6poj.
JlokazaTu na HEKOJIMKO OpOjeBa OBOI CKYIa MOYKEMO 3aMEeHUTU OpPOjeBMMa MOMHOKEHUM ca -1, Tako
na je 30up HOBOMOOUMjEHOT CKyHa MEJLUB Ca P.

5. (M494.) ¥ wBaapary crpamume 1 mato je n? Tauaka. JlokaszaTu ma TOCTOjU JUHU]A KOja CAIPHKMA
CBe Tauke U umja je myskmHA Mama om: (a) 3n; (6)* 2n.

6. (M532.) Hera cy muszosu (a,) u (b,) medpuaucanu cy ca a, = vVn+ 1+ /n u b, = Vdn + 2.
Ilorazaru na je:

(a) [an] = [bul; (6) 0 < @ — by < ——

< —F.
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7. (M666.) Hokaszaru na je H3C Gpojesa a1 < as < ... < a, 6ap na;.
8. (M852.) Heka cy z, y u z cTpanune Hekor tpoyriaa. lokaszaru na je

r—y Y—z Z—
r+y y+z z+x

mame ox: (a)l ; (6)*1/8.
9. (M865.") IloraszaTm na 3a cBe IpUpOIHE OpojeBe ag < a1 < ... < Gy BAKA
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lag,a1] ~ [ar,az] 7 [an—1,an] T 2n

10. (M951.) Cse crpanune kousekcuor mecroyriaa ABCDEF cy jemnake u jenuare 1. Ilokaszaru
a je mMONyHIpeYHUK OomrcaHe Kpyskuuie 6ap jemsor on tpoyriaoBa NACE u ABDF mawmu on 1.

11. (M994.") Hahwu majsehie peanno k 3a Koje HejeMHAKOCT
a* +b* + ¢* + abe(a + b+ ¢) > k(ab + be + ca)?
BasKM 3a CBaka Tpu peajHa Opoja a, b, c.

12. (M1108.) ¥ komBekcHOM n-Toyriay (n > 4) HUKOje TPpU AWjaroHAJe HE MPOJA3e KPO3 UCTY
TavKy. ROJUKO ce HajBUIIe mujaroHaJJ W MOKEe MOByhuW y HmeMy TakO 1a Cy CcBe objacTu Ha Koje
OHE pAa3JIajKy N-TOYrao TPOYTJIOBU?



13. (M1244.) ¥ cenary je ykynao 30 ceHaropa u CBako ce apysku ca wux 6. Ouxpemuru 6poj
TPOJKM CEHATOPA TAKBUX & C€ YHyTap TPOjKE CBAKA IBA CEHATOPA WM APYIKE WM CE CBAKA IBA
HE IpYKe.

14. (M1267.) Heka je aq,as,...,a, jenna nemyranuja Opojesa 1,2,...,n u HEKa je T, OCTATAK IIPU
nemeny 6poja ay +as+ ...+ ap ca n. Iokazatu na meby 6pojeBuma 11,79, ...,7r, uMa 6ap /n (3a
n > 2) pa3IUUATUX.

15. (M1289.) Cyma mesaux Gpojesa aj,ds,...,a, jendaka je 1. 3a cBako k uameby 1 u n ca N
o3HauaBaMo Opoj mo3utuBHUX Mebhy n cyma ag,ar + ag4+1,08 + agpy1 + ...+ an a1+ .o+ ap—1.
ITokazatu na cy cBu Ni Pa3IUYIUTH.

16. (M1305.) Hara je 2n pasnuuuTux OPUPOIHUX OpOjeBa a1,as,...,dn,b1,bs, ..., b,. Tabmuua
n X n IOIMyH-EHa je TAKOo Ja ce y IPECeKy i-Te BPCTe W j-Te KOJOHe Hanasu 0poj a; +b;. IloxazaTtu
Ia aKO je MpOU3BOJ OpojeBa y CBUM KOJIOHAMAa WCTU, TAAa je U IPpou3BOA OpojeBa y CBUM BpCTaMa
UCTU.

17. (M1307.) IokasaTu ma 3a CBaKu IPUPOIAH OPOj n GpOj
22n + 2271,—1 + 1
uMa bap M Pa3iIMuUTUX TPOCTUX AEJIUJIAIA.

18. (M1314.) Heka je ABCD xoHBekcHU ueTBOpOyrao umje ce aujarosatie cexy y rauxu O. Heka
cy P u QQ uenrpu onucaunux kpyrosa tpoyriosa ABO u CDQO. Ilorkazatu na je AB+ CD < 4PQ.
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19. Ila nu jemmaumua w? + 27 + 92 = 2!! uma pemema y ckymy npupomaux 6pojena?

20. Hera cy = u y opuponmu 6pojesn Taxsu ma je 3z2+z = 4y?> +vy. okasaTu ma je & — y HOTIVH
KBaIpart.

21. Hera cy KI n KN nBe tanrente u3 tauke K Ha Kpyr k. M je npom3BOJbHA TAYKA HA MOLYKETKY
KN (mpexo N), a P je npyra mpeceuna Tadka kpyra k u kpyra ommcanor oko tpoyriaa KLM. Q
je momuo:xje HOpMadtsie uz N wa M L. Ilokazatu na je yrao M PQ nBa nyra Behu on yraa KML.

22. Y tpoyrny ABC, B u C cy owmrpu yraoBu. Bucuua u3z temena A ceue BC y tauku D.
Cumerpase yranosa B u C cexky AD y taukama FE u F pemom. Aro je BE = CF, nokasaru na je
Tpoyrao ABC jemHakKOKpaku.

23. Y paBuu je maro 7 tavaka Py,...,P; u tpoyrao AgAi;As. 3a cBako 0 < i <5, P, u Piy1 cy
CUMETPUYHE y OIHOCY Ha Tauky Ay, rme je k ocTarak Opu Oebemy i ca 3.

(a) Ilorazatu na je Py = Pr;

(6) Hahu reomerpujcko mecto tauaka Py 3a koje P;P;y; He cede yHyTpammocT Tpoyriaa AgAjAs
3a 0<¢<5.

24. Hexra je ABCD rTaHreHTaH 4eTBOPOYIrao, YMjU CY YHYTPAIIBU U CHOAIIBN yraoBu 6ap 60°.
IokazaTu na je

1
g|AB3 — AD?| < |BC® — CD?| < 3|AB® — AD?|.
Kana ce moctmke jemmarocT.

25. Jlokazatu Oa 3a CBaku IPUPOJAH OPOj N IMOCTOju n-TOIM(pEH IpuponaH O6poj memuB ca H"
ymje cy cBe mudpe HemapHe.

26. Heka je ABC, a AK,BL,CM merose Bucute koje ce cexy y H (oproumentap). Heka je P
cpemumre AH. Axo ce BH u MK cexky y S, a LP u AM y T nmokazatu na je T'S mopmaJsHO Ha
BC.

27. Heka je ABCD uerBopoyrao u Heka cy P,Q, R, S penom cpemumra crpauuna AB, BC,CD, DA.
Hera ce ABu CD cexky y X, a AD u BC y Y. Hokasaru na tpoyraosu X RP u Y SQ umajy uctu
oprornenTap akko je ABCD reruBas.

3
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28. Uspauynaru cymy S =) ., m, ,3a0<1i<101.

. 7
rmge je r; = m



