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. Nadi sve funkcije f : [1,+00) — [1, +00) koje zadovoljavaju f(z) < 2(z+1)1i f(x+1) = i
10.
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Razni zadaci

. (19. IMO, predlog) Dokazati da za sve realne brojeve a,b, z vazi:

(z4+a)" =2"+ az <Z) (a — kb)* (2 + kb)"F.
k=1

. Dokazati da broj
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nije ceo ni za jedan prirodan broj n.

. (BMO 2002, 4.zad) Naéi sve funkcija f : N — N koje zadovoljavaju:

2n 42001 < f(f(n)) + f(n) < 2n + 2002.

Naéi maksimum izraza a + b+ ¢ + abe, ako je a® 4+ b% + ¢ + abe < 4.
Neka je (a2 + b?)3 = ¢? + d?, gde su a, b, ¢ pozitivni realni brojevi. Dokazati da je
ad b

— 4+ = >1.
c+d_

. Unutar kvadrata stranice 1 dato je m tacaka. Dokazati da je povrSina njihovog konveksnog

omotaca ne veca od 172—2,7.

Naci sve proste brojeve p takve da je
P |

p 3
potpun kvadrat celog broja.

. Neka su a, b, ¢ pozitivni realni brojevi. Dokazati da je

1 + 1 n 1 . 3
a(b+1)  blc+1) cla+1) = 1+abe

z)2—1
Data je tablica n x n realnih brojeva razlic¢itih od 0. Neka je C; zbir brojeva u i-toj koloni, a
R; zbir brojeva u i-toj vrsti. Dokazati da postoji ureden par (k,[) takav da je ar; >0, R; > 01
CkZOiliCLk7l<0, R <0i1C, <0.

(Koreja 2001) Neka vazi a > b>c¢> 01z >y > z > 0. Dokazati nejednakost
a2a2 . b2y? . 252
(by +c2)(bz+cy) (cz+azx)(cx +az) (ax + by)(ay + bx)

3
> —.
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Neka je ¢ = v/a + v/b realan broj koji nije prirodan, a a i b prirodni. Dokazati da je 2¢°{q} > 3.

Neka je A(x)P+B(z)74+C(x)" = 0, za uzajamno proste (u parovima) polinome A, B, C'i prirodne
brojeve p, g, 7. Dokazati da je % + % + % <1.

Neka su S7,53,.93,. .. skupovi celih brojeva takvi da nijedan prirodan broj nije sadrzan u vse
od jednog S,,; svaki od S, ima ta¢no dva elementa; i suma elemenata skupa S,, je n. Dokazati
da postoji beskonatno mnogo n kakvih da je jedan od elemenata S,, veéi od 13n/7.



