JIOI'MUYRO-ROMBVHATOPHNM 3AITAIIN CA
BOJEILMMA

(Honarua macraBa y Maremaruukoj rumuasuju, 2004.)
npenasayu: Baamumup Bamnruh

1. Ilee kBagpaTHe maoUe 5 X b IPUCIOWHEHE Cy jenHa y3 APYLYy TakKO Ia UM Ce YeTWPU KBaAparmha Joaupyjy, HOK je
mo jeman caoboman. [la s ce TakBa miova MOKe MOKPUTH qoMmMuHama 2 X 17

18. Casesno 1977, 1 4.

2. U3 kBamgpara qumensuja 7 X 7 ucedeH je kBanpartull mo yraosor (y maxoBckoj Horamuju B1). Ilokazatu nma ce
nobujeHa Gurypa He MOKe IOJEJUTHU Ha 8 IOAYyZapHUX eJI0Ba, TAKO Ja je CBaKWU O THX IejioBa yHuja 6 kBagpartuha
muMmensuja 1 x 1.

‘Peny6m/m}<0 1988, I 1.

3. Mowxe nu ce tabaa 50 x 50 ucehu ma memose o6amka db ?

‘PaTI{O Tomuh, ”Pemenu 3ananmy u3 mareMaTuke 3a miaane maremarudape’”, 280. ‘

4. Mowxe am crakad, momMepajyhu ce Ha mponmcaHyu HAYWH, HAIPABUTU IyT O JIEBOI IOHKEr yIJa IMIAXOBCKE IJIOYe
IO IEeCHOT TOPIer yria, a na Ipyu ToMe mobhe Ha CBAKO MOJbe MIAXOBCKE IJIOYE TAYHO jeTAHITyT?

‘PaTHO Tomwuh, ”Pemenu 3ananu u3 maremarure 3a miane maremarudape”, 292. ‘

5. Jemam mum rpuika napdye cupa y obJIuKy Kouke ca mBunoM 3. Komka cupa momesmeHa je Ha 27 MamUX KOIKUIA Ca
uBuoM 1. Mwum rpunka cup HA TA] HAYWH IMITO MOYUIKHE Ca KOIKUIOM Yy jeTHOM o1 TeMeHa. llojeBmmu 1meny KOIKUITY,
Ipesia3y Ha CYCEeAHY, KOja ca TeK I0jeIeHOM KOIKHIIOM MMa 3ajeIHNYKy cTpany. Jla gum Mum Moske IOjecTd IIeJIo
mapue cupa TaKO Oa MOCIeNha KOIKUIA KOjy mojene Oyne oHa y IMEHTPY KOUKe?!

’22. Cagesno 1981, 1 4.

6. Moske au ce 27 "nurau” mumensuja lem X 2em X 4em CIIOKUTU Yy KONKY ouMeH3uja 6cm X 6em X 6em?

‘PaTKO Tommh, ”Pemenu 3anamy u3 mareMaTuke 3a Miaane maremarudape”, 297. ‘

7. KBagpar Beauuwune 5 X 5 momesmeH je Ha 25 moJsba. Y CBAKO MOJbEe MOCTABJLEH j€ O jemaH »KeTOH. JemaH moTes3 ce
cacToju y mpeMemTamy OMIIO KOja ABa 3KETOHA, CBAKOT Ol HUX HA CYyCEAHO IOoJhe. YOoumMo Heko mosme. Jla awm ce
MO:Ke MTOCTUNM Ja ce MocJie U3BEeCHOr Opoja moTe3a cBux 25 skeToHa HaDy y youeHOM momy?

27. Casesno 1986, I 4.

8. U3 maxoBcke miode 8 X 8 m3pesaHa Cy: a) ABa moJba ucTe 6oje; ©) mBa mosba pasanmuure Goje. Moske mu ce
mroya ca 62 mosma, nobujeHa Ha Taj HAYWH, TOKPUTU AOMUHAMA, Tj. IPABOYTaoHUIMMA 1 X 2 O KOjUX CBAaKU MOKPUBA
IBa CyCcemHa mojba?

‘PaTKO Tommuh, ”Pemenu 3anamy u3 mareMaTuke 3a Miaane maremarudape”, 277. ‘

9. N3 maxoBcke mioue 8 X 8 m3pe3aHo je HeKoJMKO mossa. Onpemutu HajBehwu Opoj mossa Koju Tpeba ma ocTaHe Ha
JI04YM, TAKO Ja Ce Ha By He MOMKe HocTaBuTu Hujenna nomuHa. (lomuua Tpeba ma mMOKpuUje ABa CyCemHA MOJba.)

‘PaTKO Tommuh, ”Pemenu 3ananmy u3 MareMaTuke 3a Miaane mMaremarudape”, 285. ‘

10. KBagpat je momemen Ha kBaaparuay mpesxky 100 X 100 u y #0j je TOBYYEHO HEKOJIUKO CaMOHEmpecenajynux JuHmja
KOje MIy Io CTpaHWIaMa KBaApaTruia W Koje HeMajy 3ajeNHUYKMX Tadaka. le JNuHHuje Cy CTPOro yHyTap KBaJapara,
a KpajeBu MM Ha BUXOBO] rpaunu. JloKazaTw ma OCUM TeMeHa KBaJApaTa IIOCTOju YBOp Mpesxke (yHyTpa Wid Ha
rpaHUNY) KOJU HE IPUIALa HU jeAHO] JIUHU]U.

‘ 11. Csecosjercka omumnujana 1977, IX 5. ‘

11. 3Bamar mma 006amMK (HOCMATPAHO y PABHU) jeIHAKOCTPAHWYHOTI Tpoyrya ca crpanunoMm 100 merapa. On je
monemern Ha 100 Tpoyraonux coba u cBe mMmajy jemHakry crpanuiy — 10 merapa. Ha cpemunm cBakor 3mma usmeby
coba cy Bpara. JlokaszaTu ma akO je YOBEK NMPUJIMKOM ODMIIACKA 3aMKa IPOMIA0 KPO3 CBaKy COOy HajBUIIE jeIHOM
oHza je Bumeo HajBume 91 coly.

6. Cpecosjercra omvmujaza 1972, VI 5. |




12. Ha cBum GesuMm mossuma npBux 6 penoBa maxoBCKe Tabie Hajla3e ce memamy. Y CBAKOM IIOTe3y IellakK MPecKaue
jemHOT OJ memaka KOju My jé CycemaH MO OUjaroHaJud W TUME ce IMoMepa 3a OBa I0Jhba MO AujaroHaau mojasehu Ha
c1000IHO TOJhE, & NMPECKOYEHU Iemak ce ckiama ca tabie. Ila gu je moryhe urparu tako ma mocie HeKOr Opoja
more3a Ha TabJM OCTaHE CAMO jemaH IeIak?!

\20. Casesno 1979, III 4.

13. Moske nu crakau, nomepajyhm ce ma nmponucanu Haumt, obuhn ”maxoscky mirouay” a) 7 X 9; 6) 4 X 8, Tako mTo
hie mohu on jemHor yraoHor moJsba, CTATU Ha CBAKO MOJbE TAYHO jeNAHITYT Y BPATUTU CE HA IOJIAa3HO MOJLe?

‘PaTKO Tommuh, ”Pemenu 3anamy u3 mareMaTuke 3a Miaane maremarudape”, 293. ‘

14. Koauko ce HajBuIIe CKakava MOKe MOCTABUTU Ha IMAXOBCKY MI0Uy 8 X 8, TaKO Aa ce HUKOja aBa MehycobHO He
Hamanajy?

‘PaTKO Tomwuh, ”Pemenu 3ananmy u3 mMareMaTuke 3a Miaane maremarudape”, 294. ‘

15. Ha momuma Tabise 9 X 9 mamasze ce Oybuie, mo jemHa Ha CBakOM mosby. Ha curaas cBaka on Oybuma mpena3u
Yy jemHO On CycemHuX MoJba MO aujaronanu. lIpm TomMe y HEKOM MOJbY MOKe OuTw BuIine OyOwura, a HEKa MOry OuTu
npaszna. Hahwu majmamu moryh 6poj cnobomauux mosma.

‘ 15. Csepycra omuMmnujana, 1X 2.

16. Jlat je mpaBoyraonuk mumensuja 12 x 11.

a) lokazatu nma je moryhie npekpury ra ca npaBoyraoHunuMa muMmensuja 1 X 6 u 1 X 7 koju ce He Ipekaanajy, anu
TaKO Jla TUX IpPaBOyraoHWKa mMma TavHo 20.

6) Hoxraszatu na je memorylhie npekputu ra ca 19 TAaKBUX OPABOYTaOHUKA KOJU Ce HE IPEKJIANAjY.

‘ 18. Cgepycra onmumnujanga, X 6. ‘

17. Ha maxoBckoj Tabdau 8 X 8 mocraBmeH je 21 mpaBoyraoHuk auMeH3uja 3 X 1, TakO ma je OCTAJO HEMOKPUBEHO
caMo jemHo moJbe maxoBcke tabie. OapemuTy Koje TO MoJbe MOKE OUTwH.

‘33. Cagesno 1992, 1 4. ‘ ‘PaTKO Tomwuh, ”Pemenu 3ananu u3 MmareMaTure 3a Mmjane maremaruudape”, 287. ‘

18. Hassahemo menduuoMm ¢purypy koja ce mo maxoBckoj Tabmu kpehe jemso mome Ha rope (1), y mecHo (—) nam
aeso moxe (). Mosxke nu nendun na nmonaszehu uz momer sesor yria obube TauHO jemaHIyT CBAKO MOJbE U 3aTUM
Cce BpaTu Ha IOJIA3HO?

24. Capesno 1983, 1 4.

19. Y cBuM mossmMMa, OCUM jenHOT, KBaIpaTHe Tabjuie n X n CToje 3HAIU +, a Y jeTHOM MOJLY 3HAK —:

a) n =4 u 3HaK — CTOjU y3 UBULY Tabie, ajau HE y YTILy.

6) n =8 u 3HAK — HE CTOjU y YIIy.

I103BOJBEHO je MEHATU MCTOBPEMEHO CBE 3HAKE Y j€IHOj IPOU3BOJHHO M3a0paH0j BPCTU, KOJIOHN UK MAaJIOj AUjarOHAJIN

(HM3 TOba MapaJiesaH HEKO] O AujaroHaja Tabaune). YTaoHO MoJbe Ce y3MMa Kao HU3 OJ jemHOr mosba. Jlokaszaru
Ia je OBAKBUM M3MeHaMa HeMoryhie moburwy Tabuauily ca CBUM 3HANUMA +.

‘6. Csecosjercra onummnujamza 1972, X 6. ‘ ‘Jal"HOM, Ixmapcku 181.

20. Tabna 9 x 10 mperpuBeHa je momMumHAMa 2 X 1 TAkKO Ja CBaka AOMUHA IPEKpuBa TavyHOo 2 mosva. JlokazaTtu ma
ce Tabja He MOMKe IPEKPUTU TUM IOMMHAMAa TAKO Na CBaKa NOMUHA KOja je Oumiia XOPM3OHTAJIHO OyIe BEPTUKAJIHO U
0o0OpHYyTO.

21. KouBekcaH mecToyrao je moiesbeH Ha TPOYIJIOBE OX KOjUX CY CYCEAHM PAa3indyuTo 060jeHu (BUIM CIVKY) ABEMA
o0ojama. Jla snmu je moryhe 3a meceToyrao TakBo O0jeme ma TPOYTJIOBU KOjU CaApP:Ke MBUIE AeCETOyrJya Oymay obojeHu
ucroM 6ojom?

22. Jla nu ce GeCKOHAUHA MAXOBCKa Tabia Moske o6ojutn ca b 6oja Tako ma csaka purypa obnuka + (5 kBaaparmha)
camp:Ku CBUX D Doja, a cBaka (urypa o0JIuKa @ (y xBagpary 3 X 3 je m3baueH LEHTPAJHU KBAAPAT) HE CALPIKU
TavyHO jemHy 00jy?

‘ Jlewmunrpancka onummnujana 1980, VI 6. ‘

23. Koaumko ce HajBuUINe jeIHAKOKPAKUX KPCTHI1a MOBPIIMHE 5 MOKe m3pesaTtu u3 tabiae 6 X 67

| PenyGamraxo 1999, 111 3, 1V 5. |




24. Y rabaumu 3 X 3 ynucanu cy pemoMm 6pojesu om 1 mo 9. Ilo3BoseHa omepanuja je Ony3uMame MAarmer Ol ABa
6poja u3 cycemHux kBaapatulia ox oba Ta 6Gpoja. a snu ce moske mohwu mo cBux myna?

Peny6auuko 1992, IV 1. ‘

25. W3 kBagpara 11 x 11 usBabeno je menrpanuo mosse. Ilokazaru ma ce mpeocranux 120 kBamparmha He Mory
npexkputu nomohy 15 mpaBoyraonuka 8 X 1.

26. Kommko ce majsume ¢urypa momymapuux ca h wmose moctasuru y Tabmy 2003 x 2003 Ges mpekaamama Tako 1a
cBaka (Urypa MOKPUBA TAYHO 4 jeAMHUYHA MOJbA?

‘Peny6m/1q1<o 2003, IIT 5. ‘

27. Kpas obunasu maxoBCcky Tabiy auMeH3nja 8 X 8 TAKO Ja MPEKO CBAKOI I0Jba IMPEJIa3U CAMO jeOHOM, U CBOjUM
nocaenmuM more3oMm ce Bpaha ma momasso mosme. [lpurom je meroB myr TakaB ma myTama, OOOMjeHA choajameM
IeHTapa moJba MPEKO KOjUX je KpaJb IpeInao, mpeacTaBiba N3JI0OMIbEHY JMHA]Y KOja He cede camy cebe. Kojy Hajmamy,
a Kojy Hajpelly Hy:KMHY MOKe MMATU OBa JUHUja, y3uMmajyhu ma je uBuIa maxXOBCKOT moJba jemHara 17

28. Koju je majmamum 6poj rabama moTpebaH 3a CUTYypHO ~’HOTAILAHKE MOAMOPHUIE’ Y UTPU MOIAMOPHUIEA, KO CYy
mumensuje "mopa” 8 X 8, a "nommopuuie” 1 x 47 (Ilocme cBakor rabama wrpady ce caommrasa A& JU j€ HOrOAUO
"moamopauny”. 3a "noraname” MOTPEGHO je MOTOAWTH CBe KBaapaThie Koju urHe ”IOAMOPHUIY” .)

4. MexmaT — PyCKO CTYIEHTCKO TAKMUYEHE ‘

29. Urpa "moamopuuna” ce urpa Ha tabau 7 X 7. Koju je majmamu 6poj rabama moTpebHO U3BPUIUTHU 18 OU CUTYPHO
PAHUIIM YEeTBOPOAEIHY NIOIAMODHUILY, aKO: &) OHa mMa obamk [111]; ©) ce OHA CACTOjU OX YeTUPU IOJba KOja CY
CIIOjeHa jeqHO ca APYTUM cTpaHama?!

21. Csecosjercka onumnujana 1987, VIII 4. ‘

30. Ha momuma maxoBcke mimode 8 X 8 MOCTABJ/bEHU Cy OpOjeBHM, TAKO na 30up y OMIIO KOja yeTWpu II0Jba, KOja Ce
Mory mokpuTu durypom Hm (¢purypa ce moske 3akperaTm m mpespraTtu) Oyne mctw. Koamko GpojeBa Moske OUTH
yrnoTpeb/beH0 IPU OBAKBUM yCJIOBAMA T

‘PaTKO Tomwuh, ”Pemenu 3ananu u3 maremarure 3a miane maremarudape”, 288. ‘

31. Ha au je moryhe na nosuma ”maxoBcke” miode 10 X 10 ucnucatu 6pojese ox 1 mo 100, Tako na 36up OpojeBa Ha
NeJTy TIoue O YeTWPH ToJha, KOjU ce MOse TOKpuTH ¢urypom b (purypa ce mose 3akperatu) Gymae mapan 6poj?

‘PaTKO Tomwuh, ”Pemenu 3ananu u3 maremMarure 3a miane maremarudape”’, 289. ‘

32. Ia mu je moryhe na momuma ”maxoBcke” mioue 6 X 6 mcnucaru OpojeBe ox 1 mo 36, Tako ma 36up O6pojeBa Ha
NeJTy TIoUe OJ YeTUPH MOsba, KOjU ce MOkKe TOKpuTU durypom i (¢purypa ce Moske 3aKpeTaTd U TpeBpTaTh) Oye
nessuB ca 97

Parrko Tomuh, ”Pemenu 3amanu u3 mareMaTuke 3a miaame maremarudape’”, 290.

33. Ha cBakom mosmy maxoBcke miode 8 X 8 manucas je 6poj. Ilosznaro je ma je 36up OpojeBa Ha CBaka TPU IOJbA,
Koja ce Mory mokputu durypom b (purypa ce moxke zakperatu) jemnak 3. JlokazaTu qa je Ha CBAKOM TOJbY HAIMCAH
opoj 1.

‘PaTHO Tomwuh, ”Pemenu 3ananu u3 maremarure 3a miane maremarudape”, 291.

34. Ila su je moryhe Tabuay 8 X 8 monmyuutu Gpojesuma 1,2, ...,64 (cBaku 6poj ce mojaBibyje jeIHOM) TAKO Ha je
30up 6pojeBa y cBakoj ¢urypu F' memus ca 4.

a) purypa F je db ;

6) ¢urypa F je jemna om I , Hh . (Purype F ce mory porupatu!)

| lIpeanor 32 BMO 2003. |

35. Komapar ce mHama3u y OOmEM JIEBOM yIUIy mpaBoyraone tabsaune dgopmarta 2003 x 2004. Komapar jgetm m3Hanm
oBe Tabiaume Ha ciaemehy HAUMH: Kada MOJIETH U3 HEKOr moJba 1 npejgeru 99 mosma, o ciaeru Ha 100-To ma ce oamopu
(nuuuja kKojoM ce rkomapan kpelie He Mopa ma Oyne mpaBa JUHMja, MO:KE OUTU U M3JIOMJbEHA U CME Ia Cede CaMy
cebe, anu cBaky “Kopak’ kKoMapna MOpa OWTH HapaJiesaH uBAnaMa tabaune). 3aTuM Komapal IoHoBo moielie ca
Tor moJna, npeiehe npeko 99 noma u ciaehe mwa 100-to... la au KOMapall MOKe ClIeTeTU y TOPHU IECHU yrao?

‘OHH.ITI/IHCI{O 2004, LII 5.




36. Ilara je besa Tadna 2002 x 2003 u mocra upsene u bese Goje.

a) Ilo3BOJbEHO je y jeIHOM KOpakKy HPOMEHUTH 0O0jy Ma KOja JeTHpH [mojba Koja duHe kBazapar 2 X 2. Ila aum ce mocue
HEKOJIMKO KOpPaKa MO;Ke HoOUTU ucTu Opoj 6esux U NPBEHUX M0Jba?

6) 03BOMLEHO je y jeMHOM KOPaKy NMPOMEHWUTH 00jy Ma KOjUX HEBET MoJba Koja umHe KBaxpat 3 X 3. Ila nm ce mocie
HEKOJIMKO KOPaKa MOKe No0OuTu ucTu 6poj Oesux u NpBEHUX MoJba’!

‘Oprﬁ{HO 2004, 1T 5. ‘

37. Ilaxoscka tabna mumensuja 2004 x 2004 je noniouana goMmmHama qumensuja 1x4. Moske nmu 6poj XOPU30HTAIHIX
noMuHa, na Oyme jemHak Opojy BEPTURAIHUX JOMUHA!

‘Peny6m/1q1<o 2004, 1 4. ‘

38. Ilara je komka ca crpanunoM ay:kuHe 4. Mory mau ce meHe TPU IMJBOCHM Ca 3aj€AHUYKNM TEMEHOM IIOTIYHO
obusenuTu ca 16 manupHUX NpaBOyraoHuUX Tpaka 1 X 37

| Pycuja 1997, X |

39. Hexa je xyxe purypa cacraB/beHa OJ IIECT jeIUHUYHUX KBaApaTa Kao Ha CIIUNN uaa Ma Koja ¢urypa
nobujeHa on oBe (Urype IPUMEHOM poTalnrja u ocHux cuMerpuja. OnpeauTu cBe m X n IPaBOyTraOHMKE KOjU Ce MOTY
IOKPUTU KyKaMa TaKO A4

e IPABOYraoHWK Oyme MOKpuBeH Oe3 mpas3HuHa U 0e3 MPEeKIAIADA;

® HU jemaH ne0 KyKe He Oye M3BaH MPABOYTAOHUKA.

MO 2004, 3.
40. Jlujamanm pema n je BEPTUKAJIHO CUMETPUYAH CKYI jeAWHMYHUX KBaApaTa KOju y Bpcrama mMma 1,3,...,2n —
3,2n—1,2n—3,...,3,1 kBanpara penom (Bugeru cauky). Heka je A(n,k) 6poj HaunHa Ha KOje MOke Ha ce IocTaBu k

mICjyHKTHUX 2 X 2 kBagpata y (2n—1) X (2n—1) ksagparny mpexy, a B(n, k) 6poj HaumHa HA KOje MOMKE 14 Ce TIOCTABU
k OUCjyHKTHUX OOMUHA Ha aujaMaHT pena n. CuMerpuuHa mocraBibama ce cMaTpajy pasiauuurtuM. Jlokazartu ma je

A(n,k) < B(n,k) 3a 2 <k < (n—1)>2.
‘Hpennor 3a BMO 2004. ‘

41. Ha Gecronaunoj maxoBckoj Tabau urpa ce ciaeneha urpa. Ha mouerky je y mossa kBaapara n X n pacnopebeno
n? ¢urypa. Y cBakoM moTesy jemHOM O (GUTypa Tpeckaue ce YUTypa HA CyCEeAHOM TOJbY (MO XOPU3OHTAJIU W
BEPTUKAIM) U JOCKaue ce Ha HOj cyceqHo ciaobonno nosme. IIpeckouena ¢purypa ce yknama ca tabie.

3a Koje n urpa MO;Ke [Ia Ce 3aBPIIM TAKO IITO Ha Tabiau OcTaje TauvyHO jenHa ¢urypa?

\MMO 1993, 3.\

42. Ha nuo mpaBOoyraoHe KyTHje m X n, A€ Cy M U N HelIApHU IIPUPOIHA OPOjeBU, MOCTABJLEHE CY JOMUHE BEJIUUIMHE
2 X 1 (6e3 mpemokpuBama), TAKO A& je OCTA0 HENOKpWBeH camo kBanpar 1 X 1 (pyma) y yray xyrtuje. Aro momuna
HAJIEeKE Ha pyly kpahoM cTpamoM, HO3BOJLEHO je ma ce MOMEepW Tako na MOkpuje pymy (mpu ToMe ce mobuja HOBa
pyna). lokazaru ma ce momohy TakBuX mOMepama JOMUHA PYIa MOKE HPEMECTUTH y OUIIO KOJU yrao KyTHje.

| Pycuja 1997, XI|




