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. Ilat je 2008-oyrao yuje ce HUKOje TPU AWjaroHAJe HE CEKY V jeIHOj TAUKU.
Ceaka on meroBux aujaronaJsa obojena je jemaom ox 1003 60je. Horazaru
[a IOCTOjU TPOyrao Ynje CBe CTPAHUIIE JIeKe Na JUjaroHajaMa Koje UMajy
ucry 60jy. (Temena Tpoyraa me Mopajy obaBe3Ho ma Oyqy TeMeHA MHO-
royria.)

. Ha jemmoj Beuepmoj 3abasu (panma 3a1aTka ce memaBajia Ipe CTOTUHAK
roAvHA) NPUCYTHO je N MOMaKa, CBAKU Ca CBOjoM meBOjkoM. Ha [muerky
CBe IEeBOjKe cele Ha CTOJUIAMa IOCTABJLEHUM IYiK 3UIa KPYKHE JBOPAHE.
Caky MOMAaK MO3MBA jeIHY MeBOjKy Ha miec. [locae cBakor mieca MOMII
ucnpahajy meBojke mO HBUXOBUX CEMUIITA U 3a cienenu miiec Mmo3uBajy
IEBOJKY ca CyCemHe CTOJUIe UAyNu y cMepy Kasajbke Ha caTy. 3a Koje
BpenHOCTU N je MOryhe Ha MOYEeTKY Pa3MECTUTU AEBOjKE HA CTOJUIE TAKO
[a y TOKY CBaKOT IlJIECa HEKM MOMAaK UTI'Da Ca CBOjOM NEBOJKOM, aKO y TOKY
BEUYEpU UMa TAYHO N IjiecoBa?

. Har je ckyn M woju ce cactoju on 1985 pazmuuntux IpugoHUX OpPoOjeBa.
Hujenam on mux muje memsuB mpoctuMm OGpojem Behum om 26. Ilokazartu
na ce u3 ckyna M mory msabpatu 4 melhycobuo pasauuura O6poja umju
je TPOM3BOA MOTIYH YETBPTU CTEIEH IIeJIOT Opoja.

. Ha nmpaBoj je mato mn + 1 nysu. Ilokasartu na mocroju m + 1 ny:xm koje
UMajy 3aje IHUYKY Tauky uiaud n+ 1 aysku xoje cy mehycobHO mucjyHKTHE.

. Ha maxoBckoM TypHUDY je CBakO MIpao ca CBAKMM U HUjeTHA MAPTUja
Huje 3aBpimena pemujeM. [IpomsBoman yuecHuk A ce 30Be kuHe TypHUPA
aKO aKo 3a CBaKOr IpYyror ydecHuka B Baxu ma je A mobemmo B wunn
na mocroju C' tako ga je A mobemuo C' u C' nmobenuo B (HapaBHO, MOTY
Ba:KUTU 1 00a ycJyoBa).

(a) JlokazaTu na Ha TypHUPY HOCTOju Oap jedaH KUHI.
(6) IlokaszaTu na Ha TYpPHUPY HE MOTY IOCTOjATH TAYHO ABA KUHTA.
(n) Horazatu na cy jemunu maposu (n,k),n > k npuponaux Gpojesa 3a

KOje He MOCTOjU TypHUD ca n yuecHuka u k kuurosa (4,4), (n,0), (n,2).

. Cryn S ={1,2,...,n} je npBu nyT pa3bujen Ha m, a APyTU IyT HA M + k
HEIpayKUH MOACKymoBa, npu uemy je k > 0. Ilorasatu ma ce Gap k+ 1
eJIEMEHT CKyla S TPBU IIyT HAJA3UO y OPOJHUjEM CKYIy HEro APYru IyT.

. Heka je m mpupomam 6poj u mHera cy Aj, Ao, ..., A1 MOACKYIOBU HEKOT
ckyna B. IlpermocraBumo ma:

(a) cBakm A; mMa Ta4YHO 2N €IEMEHATA;

(6) cBarm A;(NA4; (1<i<j<2n+1) caupxu Ta4HO jeaH €JEMEHT U
(x) cBaku eseMeHT u3 B jecte enemeHT Gap aBajy ckymoBa A;.

3a koje BpeIHOCTU Gpoja n MOMKEMO CBAKOM €JIEMEHTY CKyla B npuapysrurn

jeman on 6pojeBa 0 miu 1 Ha TakaB HauuWH na 3a cBaku ckyn A; 6poj me-
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Ilar je wm3 Tavaka A;(z;,v:),0 < = < 1,0 < 3 < 1,0 = 1,2,...,n2%
Iokaszatu ma nmocroju nepMmyrammja (i1, ..., i,) 0Opojesa 1,2, ...,n? TaxBa 1a
IysKUHA U3JI0MIbeHe nunuje A; , Ay, ..., A; , Huje Beha ox 2n + 1.

. Ila nu je moryhe pa3noxkuTu TpOyrao Ha KOHAUYAH OPOj KOHBEKCHUX MIETOY-

rnoBa? A mecroyriaosa?

Ilatu cy npupomau OpOjeBU aq, ..., TAKBU Oa BaKU
(a) ap =1

(6) a; <aj41 <2a;3a1=1,2....,n—1;

(n) a; + ... + a, = 2008.

Ila nmu je moryhe marte OpojeBe momenuTy y OBe Tpyme, Tako Oa je 30mp
OpojeBa y jemHoj jemHak 30upy GpojeBa y ApPYroj rpymu?

Heka cy n n k npuponau 6pojeBu u Heka je S CKyIm OX N Tavyaka y pPaBHU,
TAKBUX Ia:

(a) HMEOje Tpu Tauke U3 S HUCY KOJIUHEADHE U

(6) 3a cBaky Taury P € S mocroju 6ap k Tauaka kKoje Cy Ha MOJjeIHAKOM
pacrojamy on P.

Hoxkazatu ma je k < % +2n

=[] [2] e [
Sy = [Vn] + [V2n] + ... + [\/(n — Dn].

IokazaTu ma je S;+ Sy > (n—1)2, npu uyeMy jeJHAKOCT BasKM aKKO 7 HUjE
IeJbUBO KBAAPATOM HUjeIHOT MPOCTOr Opoja.

Ilate cy cyme

Herka cy n > 5uw 3 < p < n—p. p TeMeHa TPABUIHOT N—TOyTia je
0060jeHO y UPBEHO, a n—p y mwiaaBo. Jloka3aTu ma IOCTOje OBa IOLyapHa
MHOIOYTJIa, O Kojux cBaku mma Oap [5] + 1 remena, jeman ca mpsenmM,
jelaH ca IJIaBUM TEMEHUMA.

Heka je n mapan 6poj n S CKym CBUX HU30Ba OYKUHE N YUjU CY UIAHOBU
HyJIe U jenuHuie, a 6ap jegan yjgaH cBakor Hu3a je jemnak 1. Jlokazartu ma
ce S MO¥Ke TONeNUTUA HA AUCjYHKTHE TPOUIAHE MOAKYIMOBE TAKO Ha BAYKU:
3a cBaka Tpu Hu3a (a;) 1, (bi)l 1, (¢;)_, KOju mpUIaLajy UCTOM IOACKYILY
u cBako i € {1,2,...,n} 6poj a; + b; + ¢; je nemwus ca 2.

3a MaTpuiy n X n 4uju cy eseMeHTH y ckymy {1,2,...,2n — 1} kaxxemo ma
je cpebpra aKO 3a CBAKO i YHHUja {—OT pena U i—Te KOJOHe camp:Ku 2n — 1
paznuuntux 6pojesa. Ilokazatu

(a) He mocrtoju cpebpua marpuna mumensuje 1997;

(6) 3a Geckonauno muOro n € N mocroju cpeGpHa MaTpuna peaa n.



