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1. [RUS 1992] U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

(1 + x)(1 + x2)(1 + x4) = 1 + y7.
(1 + y)(1 + y2)(1 + y4) = 1 + x7

2. [TG 1988] U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina
(x1 + x2 + x3)

5 = 3x4

(x2 + x3 + x4)
5 = 3x5

(x3 + x4 + x5)
5 = 3x1.

(x4 + x5 + x1)
5 = 3x2

(x5 + x1 + x2)
5 = 3x3

3. [SRB 2007] U skupu pozitivnih realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x1 + x2
2 + x3

3 + . . .+ xn
n = n .

x1 + 2x2 + 3x3 + . . .+ nxn = n(n+1)
2

4. [IMO 1990LL] Neka su n i k razliqiti neparni prirodni brojevi. U skupu realnih brojeva
rexiti sistem jednaqina

xn + yn = 1 .
xk + yk = 1

5. [Putnam 1987] Krive A,B,C i D definisane su sa:

A = {(x, y)| x2 − y2 =
x

x2 + y2
}, B = {(x, y)| 2xy + y

x2 + y2
= 3},

C = {(x, y)| x3 − 3xy2 + 3y = 1}, D = {(x, y)| 3x2y − 3x− y3 = 0}.

Dokazati da je A ∩B = C ∩D.

6. [CHN 2005] U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

5(x+ 1
x
) = 12(y + 1

y
) = 13(z + 1

z
).

xy + yz + zx = 1

7. [GER 2004] U skupu kompleksnih brojeva rexiti sistem jednaqina

z1 + 2z2 + . . .+ nzn = 0
z21 + 2z22 + . . .+ nz2n = 0

... .
zn1 + 2zn2 + . . .+ nznn = 0
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8. [IRN 2000, GER 2005] Dokazati da za svaki prirodan broj n postoji polinom P ∈ Z[x], stepena
n, takav da su brojevi P (0), P (1), . . . , P (n) razliqiti stepeni broja 2.

9. Neka je n > 2 prirodan broj. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x2 =
7
4
+ 1

x2
1

x3 =
7
4
+ 1

x2
2

... .
xn = 7

4
+ 1

x2
n−1

x1 =
7
4
+ 1

x2
n

10. [RUS 1984] Neka su x, y i z pozitivni realni brojevi za koje va�i

x2 + xy + y2

3
= 25

y2

3
+ z2 = 9 .

z2 + zx+ x2 = 16

Odrediti sve mogu�e vrednosti izraza xy + 2yz + 3zx.

11. [AUS 1979] Neka su a ∈ C i n ∈ N. U skupu kompleksnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x1 + x2 + . . .+ xn = a
x2
1 + x2

2 + . . .+ x2
n = a2

... .
xn
1 + xn

2 + . . .+ xn
n = an

12. [ROM 2001] Neka su a, b i c kompleksni brojevi za koje va�i

(a+ b)(a+ c) = b
(b+ c)(b+ a) = c .
(c+ a)(c+ b) = a

Dokazati da su brojevi a, b i c realni.

13. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

xy = y6 + y4 + y2 + 1
yz3 = z6 + z4 + z2 + 1 .
zx5 = x6 + x4 + x2 + 1

14. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x5 = y + y5

y5 = z + z5 .
z5 = t+ t5

t5 = x+ x5

15. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

a+ b+ c = 0
a2 + b2 + c2 = a3 + b3 + c3 .

abc = 2
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16. [MO 1957] U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

1− x2
1 = x2

1− x2
2 = x3

... .
1− x2

98 = x99

1− x2
99 = x1

17. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x[y] = 7 .
y[x] = 8

18. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x = y3 + y − 8
y = z3 + z − 8 .
z = x3 + x− 8

19. Odrediti sve vrednosti a ∈ R za koje sistem jednaqina

x4 = yz − x2 + a
y4 = zx− y2 + a
z4 = xy − z2 + a

ima najvixe jedno realno rexeǌe.

20. [POL 2010] U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x2 − (y + z + yz)x+ (y + z)yz = 0
y2 − (z + x+ zx)y + (z + x)zx = 0 .
z2 − (x+ y + xy)z + (x+ y)xy = 0

21. [IRN 1987] U skupu celih brojeva rexiti sistem jednaqina

a3 − b3 − c3 = 3abc .
a2 = 2(b+ c)

22. Odrediti sve a ∈ R za koje sistem jednaqina

x+ y + z = 0
xy + yz + azx = 0

ima jedinstveno rexeǌe u skupu realnih brojeva.

23. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x|x|+ y|y| = 1 .
[x] + [y] = 1

24. [FIN 2005] Neka je n ∈ N. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

(x+ y)n = z
(y + z)n = x .
(z + x)n = y
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25. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x1 + x2 + . . .+ xn−2 + xn−1 =
1
xn

x1 + x2 + . . .+ xn−2 + xn = 1
xn−1

... .
x2 + x3 + . . .+ xn−1 + xn = 1

x1

26. Ako za neke realne brojeve x1, x2, . . . , x2013 va�i∑2013
k=1 k

2xk = 2∑2013
k=1 (k + 1)2xk = 20∑2013
k=1 (k + 2)2xk = 201

odrediti sve mogu�e vrednosti izraza
∑2013

k=1 (k + 3)2xk.

27. [AUT-POL 2001] Za n > 2, u skupu pozitivnih realnih brojeva, rexiti sistem jednaqina

x1 + x2 = x2
3

x2 + x3 = x2
4

... .
xn−1 + xn = x2

1

xn + x1 = x2
2

28. U skupu kompleksnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x4 + y2 − xy3 − 9
8
x = 0 .

y4 + x2 − yx3 − 9
8
y = 0

29. Odrediti sve vrednosti realnih parametara a i b za koje sistem jednaqina

xyz + z = a
xyz2 + z = b

x2 + y2 + z2 = 4

ima jedinstveno rexeǌe u skupu realnih brojeva.

30. Neka je n ∈ N. Odrediti sve x, y, z ∈ [0, 1] za koje va�i

xn + (1− y)n = 1
2n−1

yn + (1− z)n = 1
2n−1 .

zn + (1− x)n = 1
2n−1

31. Neka su a i b zadati realni brojevi. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x2 + y2 = a2 + b2 .
x3 + y3 = a3 + b3

32. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x2011 + y2011 + z2011 = 22011

x2012 + y2012 + z2012 = 22012 .
x2013 + y2013 + z2013 = 22013
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33. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x+
√
x2 − 2x+ 2 = 3y−1 + 1 .

y +
√
y2 − 2y + 2 = 3x−1 + 1

34. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

(1 + 4x−y)51−x+y = 1 + 3x−y+1 .

x2 − 3y
√
y − 1

x
= 1− 2y

35. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

[
√
y − 1]2 = x− 1 .

2[
√
y + 2

√
x] = y − 1

36. U zavisnosti od realnog parametra a ≥ 1, u skupu realnih brojeva, rexiti sistem jednaqina

|x1 − x2| = ax3

|x2 − x3| = ax4
... .

|x2006 − x2007| = ax1

|x2007 − x1| = ax2

37. [BUL 1968] Odrediti sve prirodne brojeve n za koje postoje pozitivni brojevi x1, x2, . . . , xn

takvi da va�i
x1 + x2 + . . .+ xn = 9 .
1
x1

+ 1
x2

+ . . .+ 1
xn

= 1

38. [UKR 2009] U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x3 = 2y3 + y − 2
y3 = 2z3 + z − 2 .
z3 = 2x3 + x− 2

39. [GER 1980] U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

2x+ x2y = y
2y + y2z = z .
2z + z2x = x

40. [RUS 1993] U skupu pozitivnih realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x1 +
1
x2

= 4

x2 +
1
x3

= 1

x3 +
1
x4

= 4

x4 +
1
x5

= 1 .
...

x99 +
1

x100
= 4

x100 +
1
x1

= 1

41. [RUS 2011] Poznato je da su a, b i c realni brojevi, razliqiti od nule, takvi da svake dve od
tri jednaqine ax11 + bx4 + c = 0, bx11 + cx4 + a = 0 i cx11 + ax4 + b = 0 imaju zajedniqko
realno rexeǌe. Dokazati da sve tri jednaqine imaju zajedniqko rexeǌe.
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42. [Kvant 1970, SRB 2008] Imamo ispravan qasovnik koji ima kazaǉku za minute i sate, me�utim
nije mogu�e razlikovati te kazaǉke. Koliko ima polo�aja kazaǉki na osnovu kojih se ne mo�e
ustanoviti taqno vreme (u tom trenutku)?

43. [TG 1998] Poznato je da su A,B,C i D pozitivni realni brojevi, takvi da sistem

x2 + y2 = A
|x|+ |y| = B

ima m rexeǌa, dok sistem
x2 + y2 + z2 = C
|x|+ |y|+ |z| = D

ima n rexeǌa. Odrediti m i n, ako je poznato da je m > n ≥ 1.

44. [MO 1962] Brojevi x1, x2, . . . , x1962 zadovoǉavaju sistem jednaqina

x1 · x2 · . . . · x1962 = 1
x1 − x2 · x3 · . . . · x1962 = 1

x1 · x2 − x3 · x4 · . . . · x1962 = 1 .
...

x1 · x2 · . . . · x1961 − x1962 = 1

Odrediti sve vrednosti koje mo�e imati x25.

45. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x+ 3y = 4y3

y + 3z = 4z3 .
z + 3x = 4x3

46. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

1−x2

1+x2 = 2y
1+y2

· 1−z2

1+z2
.

xy + yz + zx = 1

47. U skupu kompleksnih brojeva rexiti sistem jednaqina

a|b|+ b|a| = 2c2

b|c|+ c|b| = 2a2 .
c|a|+ a|c| = 2b2

48. [ROM 2002] U skupu kompleksnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x(x− y)(x− z) = 3
y(y − z)(y − x) = 3 .
z(z − x)(z − y) = 3

49. [ROM 2003] Neka su zk ̸= 0, k = 1, 5 kompleksni brojevi jednakog modula za koje va�i
∑5

k=1 zk =∑5
k=1 z

2
k = 0. Dokazati da su z1, . . . , z5, u nekom poretku, temena pravilnog petougla.

50. [IMO 1990LL, SRB 2011] Odrediti sve vrednosti t ∈ R za koje sistem jednaqina

x+ y + z + v = 0
xy + yz + zv + t(xz + xv + yv) = 0

ima jedinstveno rexeǌe u R4.
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51. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x2 − |x| = yz
y2 − |y| = zx .
z2 − |z| = xy

52. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina
√
3x(1 + 1

x+y
) = 2 .√

7y(1− 1
x+y

) = 4
√
2

53. Odrediti sve prirodne brojeve n za koje sistem jednaqina

x+ y + z = 3
x2 + y2 + z2 = 3
xn + yn + zn = 3

ima jedinstveno rexeǌe u skupu kompleksnih brojeva.

54. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x2 + x− 1 = y
y2 + y − 1 = z .
z2 + z − 1 = x

55. [CZE-POL-SVK 2010] U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

a
√
b− c = a

b
√
c− a = b .

c
√
a− b = c

56. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

(x+
√
x2 + 1)(y +

√
y2 + 1) = 1 .

x+ x√
y2−1

+ 35
12

= 0

57. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

y3 − 6x2 + 12x− 8 = 0
z3 − 6y2 + 12y − 8 = 0 .
x3 − 6z2 + 12z − 8 = 0

58. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x+ y + z = 0
x3 + y3 + z3 = 18 .

x7 + y7 + z7 = 2058

59. Neka su a, b, c, x, y i z kompleksni brojevi za koje va�i

a = b+c
x−2

b = c+a
y−2

c = a+b
z−2

.

xy + yz + zx = 67
x+ y + z = 2010

Koje sve vrednosti mo�e imati izraz xyz?
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60. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x2 + y2 = 4
8x2 + x5 = 8y2 + y5 .

61. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x1 + x2 + . . .+ xn = n
x3
1 + x3

2 + . . .+ x3
n = x4

1 + x4
2 + . . .+ x4

n .

62. [CAN 2003] U skupu pozitivnih realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x3 + y3 + z3 = x+ y + z
x2 + y2 + z2 = xyz .

63. Dat je sistem jednaqina
xy + 4 = z3

yz + 4 = x3 .
zx+ 4 = y3

(a) Da li dati sistem ima realna rexeǌa za koja va�i x ̸= y ̸= z ̸= x?

(b) U skupu realnih brojeva rexiti dati sistem.

64. [POL 2006] U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

a2 = b3 + c3

b2 = c3 + d3

c2 = d3 + e3 .
d2 = e3 + a3

e2 = a3 + b3

65. [ROM 2002] Odrediti sve brojeve a, b, c, d, e ∈ [−2, 2] za koje va�i

a+ b+ c+ d+ e = 0
a3 + b3 + c3 + d3 + e3 = 0 .
a5 + b5 + c5 + d5 + e5 = 10

66. Za neke realne brojeve a, b, c i d va�i

a+ b+ c = 3
a2 + b2 + c2 > 10 .
a3 + b3 + c3 = 15
a4 + b4 + c4 = 35

Odrediti sve mogu�e vrednosti izraza a5 + b5 + c5.

67. [POL 2009] Za n ≥ 3, u skupu realnih brojeva, rexiti sistem jednaqina∑n
k=1 xk = n ,∑n

k=1(xk−1 − xk + xk+1)
2 = n

pri qemu je x0 = xn i x1 = xn+1.

68. [CZE 1982] Neka su k n prirodni brojevi. U skupu nenegativnih realnih brojeva rexiti sistem
jednaqina

xk
1 + xk

2 + . . .+ xk
n = 1 .

(1 + x1) · (1 + x2) · . . . · (1 + xn) = 2
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69. [KO 1973] U skupu pozitivnih realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x1 + x2 − 1
x1x2

= x3

x2 + x3 − 1
x2x3

= x4

... .
xn + x1 − 1

xnx1
= x2

70. [KO 1973] Neka je a ∈ R+. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x2 =
1
2
(x1 +

a
x1
)

x3 =
1
2
(x2 +

a
x2
)

... .
x1 =

1
2
(xn +

a
xn
)

71. [SRB 1997] Odrediti sve vrednosti realnog parametra a za koje sistem jednaqina

x+ y + z = 1
x2 + y2 + z2 = 1

xyz = a

ima rexeǌa u skupu realnih brojeva.

72. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x3 − 3x2 + 2x = y2

y3 − 3y2 + 2y = x3 .

73. Odrediti broj realnih rexeǌa sistema jednaqina
2x2

1 = x2 + 1
2x2

2 = x3 + 1
... .

2x2
n−1 = xn + 1

2x2
n = x1 + 1

74. Odrediti broj realnih rexeǌa sistema jednaqina

x2 = 3x+ yz
y2 = 3y + zx .
z2 = 3z + xy

Dokazati da za svako rexeǌe va�i xyz ≤ 0.

75. [UNK 1998] U skupu pozitivnih realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

xy + yz + zx = 12 .
xyz = 2 + x+ y + z

76. [KO 1979] Na tabli je zapisan sistem jednaqina

∗x1 = ∗
∗x1 + ∗x2 = ∗

∗x1 + ∗x2 + ∗x3 = ∗
... .

∗x1 + ∗x2 + ∗x3 + ∗x4 + ∗x5 + ∗x6 + ∗x7 = ∗

Dva igraqa naizmeniqno upisuju realne brojeve umesto zvezdica. Dokazati da prvi igraq mo�e
da igra tako da dobijeni sistem jednaqina ima rexeǌa u skupu realnih brojeva.
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77. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina∑n
k=1 cos xk =

n

2
√

2−
√
3

.∑n
k=1 sinxk =

n

2
√

2+
√
3

78. [USA 1984] Za realne brojeve x1, x2, . . . , x2012 va�i

x1

22−12
+ x2

22−32
+ x3

22−52
+ . . .+ x2012

22−40232
= 1

x1

42−12
+ x2

42−32
+ x3

42−52
+ . . .+ x2012

42−40232
= 1 .

...
x1

40242−12
+ x2

40242−32
+ x3

40242−52
+ . . .+ x2012

40242−40232
= 1

Dokazati da je x1 + x2 + . . .+ x2012 kvadrat prirodnog broja.

79. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

y = x(4− x)
z = y(4− y) .
x = z(4− z)

80. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

y2 = 4x3 + x− 4
z2 = 4y3 + y − 4 .
x2 = 4z3 + z − 4

81. [IMO 1986LL] U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

tg x1 + ctg x1 = 3 tg x2

tg x2 + ctg x2 = 3 tg x3
... .

tg xn + ctg xn = 3 tg x1

82. Odrediti sve a ∈ Z za koje sistem jednaqina

a|x+ 1| = y + cosx
sin2 x+ y2 = 1

ima jedinstveno rexeǌe u skupu realnih brojeva.

83. Za neke realne brojeve a, b, c, x, y i z va�i

ax+ by + cz = 1
ax2 + by2 + cz2 = 2
ax3 + by3 + cz3 = 3 .
ax4 + by4 + cz4 = 4
ax5 + by5 + cz5 = 5

Koje sve vrednosti mo�e imati izraz ax6 + by6 + cz6?

84. [MO 2005] Za neke realne brojeve a i b jednaqina sin x + a = bx ima taqno dva rexeǌa u skupu
realnih brojeva. Dokazati da sistem jednaqina

sinx+ a = bx
cos x = b

ima bar jedno rexeǌe.
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85. Za realne brojeve a i b va�i a3 − 3a2 +5b = 1 i b3 − 3b2 +5a = 5. Koliko sve mo�e biti a+ b?

86. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x5 + y3 = 2z
y5 + z3 = 2x .
z5 + x3 = 2y

87. Za pozitivne brojeve x i y va�i

x2 + xy + x = 1
y2 + xy + x+ y = 1 .

Dokazati da je 1
x
+ 1

y
= 8 cos3 π

7
.

88. [POL 1997, CRO 2009] U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

3(x2 + y2 + z2) = 1 .
x2y2 + y2z2 + z2x2 = xyz(x+ y + z)3

89. [USA 2009] U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x3 = 3x− 12y + 50
y3 = 12y + 3z − 2 .
z3 = 27z + 27z

90. [YUG 1989] U skupu pozitivnih realnih brojeva rexiti sistem jednaqina
x1 + x2

2 + x3
3 = 3

x2 + x2
3 + x3

4 = 3.
x3 + x2

4 + x3
1 = 3

x4 + x2
1 + x3

2 = 3

91. Dat je sistem od p jednaqina sa q = 2p nepoznatih

a11x1 + . . .+ a1qxq = 0
a21x1 + . . .+ a2qxq = 0

...
ap1x1 + . . .+ apqxq = 0

gde je aij ∈ {−1, 0, 1}, i = 1, p, j = 1, q. Dokazati da postoji rexeǌe (x1, . . . , xq) ∈ Zq \
{(0, . . . , 0)} za koje va�i |xj| ≤ q, j = 1, q.

92. [SRB 2010] Na tabli je zapisan sistem

∗x1 + ∗x2 + . . .+ ∗x2010 = ∗
∗x1 + ∗x2 + . . .+ ∗x2010 = ∗

...
∗x1 + ∗x2 + . . .+ ∗x2010 = ∗

koji sadr�i 2010 jednaqina. Aca i Branko, naizmeniqno, umesto jedne zvezdice upisuju realan
broj po izboru. Aca igra prvi. Koji od igraqa ima pobedniqku strategiju ako:

(a) Aca pobe�uje ako sistem ima beskonaqno mnogo rexeǌa, a Branko u sluqaju da je protivreqan;

(b) Aca pobe�uje ako je sistem protivreqan, a Branko ako ima beskonaqno mnogo rexeǌa?
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93. [MO 1998] Na segmentu [0, 1] uoqeno je nekoliko razliqitih taqaka. Ispostavilo se da je svaka
od uoqenih taqaka sredixte du�i koje obrazuju ili neke dve od uoqenih taqaka ili uoqena taqka
i jedan od krajeva segmenta [0, 1]. Dokazati da svim uoqenim taqkama odgovaraju racionalni
brojevi.

94. [POL 2011] Neka je n ≥ 3 neparan prirodan broj. Koliko rexeǌa, u skupu realnih brojeva, ima
sistem jednaqina

x1(x1 + 1) = x2(x2 − 1)
x2(x2 + 1) = x3(x3 − 1)

... ?
xn−1(xn−1 + 1) = xn(xn − 1)
xn(xn + 1) = x1(x1 − 1)

95. [MO 1968] Da li postoji prirodan broj n tako da sistem jednaqina

x1 + x2 + . . .+ xn = 0
x3
1 + x3

2 + . . .+ x3
n = 0

x5
1 + x5

2 + . . .+ x5
n = 0

...
x19
1 + x19

2 + . . .+ x19
n = 0

x21
1 + x21

2 + . . .+ x21
n = 1

ima rexeǌa u skupu realnih brojeva?

96. [Kvant 1973] Na nekom takmiqeǌu 24 uqenika rexavala su 25 zadataka. Svaki zadatak rexio je
bar jedan uqenik. Dokazati

(a) da je mogu�e uoqiti nekoliko zadataka, tako da je svaki uqenik rexio paran broj uoqenih
zadataka;

(b) da je mogu�e neke zadatke oznaqiti ”∗”, a neke od preostalih ”△” i zadacima dodeliti poene,
tako da je svaki uqenik osvojio jednak broj poena na zadacima oznaqenim ”∗” i ”△” (svaki taqno
rexen zadatak nosi prirodan broj poena, pri qemu svaki uqenik na zadatku dobija ili maksimalan
broj poena ili 0 poena).

97. [MO 1989] Odrediti sve pozitivne brojeve A1, A2, . . . , A10 za koje va�i

(A1 + . . .+ Ak)(Ak + . . .+ A10) = 1, k = 1, 10.

98. [RUS 2001] Na nekom testiraǌu uqenici su rexavali n pitaǌa. Komisija se dogovorila da nakon
zavrxene izrade testa saopxti uqenicima koje pitaǌe nosi koliko poena (taqan odgovor na svako
pitaǌe nosi prirodan broj poena). Nakon testiraǌa i uvida u radove doxlo je do zanimǉive
situacije - za svaki unapred zadat redosled uqenika (bez deobe mesta) komisija je mogla pitaǌima
da dodeli poene kako bi doslo bax do tog rasporeda. Za koji najve�i broj uqenika je ovako nexto
moglo da se dogodi?

99. U zavistosti od a ∈ R, u skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina

x1|x1| − (x1 − a)|x1 − a| = x2|x2|
x2|x2| − (x2 − a)|x2 − a| = x3|x3|

... .
xn|xn| − (xn − a)|xn − a| = x1|x1|
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100. [ROM 1996] Neka je n > 2 prirodan broj i X ⊆ S = {1, 2, . . . , n3}, takav da je |X| = 3n2.
Dokazati da postoji devet razliqitih brojeva ai, bi, ci ∈ X, i = 1, 3, takvih da sistem jednaqina

a1x+ b1y + c1z = 0
a2x+ b2y + c2z = 0
a3x+ b3y + c3z = 0

ima netrivijalno rexeǌe u Z3.

101. Da li postoje x, y, z ∈ R, x ̸= y ̸= z ̸= x, za koje va�i

x2 = y+3
z+3

y2 = z+3
x+3

?

z2 = x+3
y+3

102. Aca je zamislio prirodne brojeve a1, a2, . . . , an, a potom je u svesci zapisao sve zbirove ai +
aj, 1 ≤ i < j ≤ n. Branko je tako�e zamislio prirodne brojeve b1, b2, . . . , bn, a potom je u
svesci zapisao sve zbirove bi + bj, 1 ≤ i < j ≤ n. Ispostavilo se da su spiskovi dobijenih
rezultata me�usobno isti (nekom permutacijom spiska svih brojeva koje je dobio Aca, dobija se
spisak brojeva koje je dobio Branko), ali se ma kojom permutacijom brojeva a1, a2, . . . , an, ne mogu
dobiti brojevi b1, b2, . . . , bn. Dokazati da je n stepen broja 2.
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