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Teorema Polinom n-tog stepena ima najvixe n realnih nula.

Teorema Polinom stepena maǌeg od n koji ima uzima vrednost 0 u n taqaka je nula
polinom.

Teorema Ako dva polinoma n-tog stepena imaju iste vrednosti u n + 1 taqki, onda su
oni identiqki jednaki.

Teorema Ako je p(x) polinom n − tog stepena za koji je p(xi) = yi za i = 1, 2, . . . , n + 1,
onda je

p(x) =
n+1∑
i=1

yi

∏
j 6=i

x− xj

xi − xj

.

Teorema Ako je P (x) polinom sa celobrojnim koeficijentima onda m− n|P (m)− P (n).

Teorema Izme�u svake dve nule polinoma p(x) nalazi se nula ǌegovog izvoda.

Teorema Neka je N(x) broj promene znaka u nizu f(x), f ′(x), . . . , f (n)(x), gde je f polinom
stepena n. Tada broj korena polinoma f (raqunaju�i i ǌihovu mnogostrukost) koji se
nalaze izme�u a i b, gde je f(a)f(b) 6= 0 ne prelazi N(a)−N(b) i iste je parnosti kao taj
broj.

Dokaz: Neka taqka x prolazi interval (a, b) od a ka b. Broj N(x) se pri tome meǌa ako
x pro�e koren polinoma f (m)(x) za neko m < n.

Neka x prolazi kroz r-tostruki koren x0 polinoma f(x). Okoline taqke x0 polinoma
f(x), f ′(x), . . . , f (r)(x) mo�emo zameniti sa (x− x0)rg(x0), (x− x0)r−1rg(x0), . . . , r!g(x0). Zbog
toga za x < x0 u ovom nizu ima r promene znakova, a za x > x0 nema promena.

Razmatrajmo sada sluqaj kada taqka x prolazi kroz r-tostruki koren x0 polinoma
f (m) koji nije koren polinoma f (m−1) (takvo x0 mo�e, a i ne mora biti koren f). Treba da
doka�emo da se broj promene znaka u nizu f (m−1)(x), f (m)(x), . . . , f (m+r)(x) promeni za paran
broj. U okolini x0 ti polinomi se ponaxaju kao F (x0), (x−x0)rG(x0), (x−x0)r−1rG(x0), . . . ,
r!G(x0). Ako izostavimo F (x0), u ostatku ovog niza je broj promena znakova r za x < x0, a
za x > x0 nema promene znakova. Xto se tiqe promene znakova F (x0) i (x− x0)rG(x0), ako
je r parno, ista je situacija za x < x0 i x > x0, dok za neparno r se broj promene znakova
se pove�a ili smaǌi za 1. U svakom sluqaju se broj znakova u celom nizu promeni za
paran broj.

Posledica (Dekartova teorema) Broj pozitivnih korena polinoma f(x) = a0x
n +

a1x
n−1 + · · ·+ an ne prelazi broj promena znakova u nizu a0, a1, . . . , an.
Dokaz: Poxto je f (r)(0) = r!an−r, to N(0) taqno broj promena znakova u koeficijntima

polinoma, dok je N(+∞) = 0, to na osnovu prethodne teoreme sledi taqnost Dekartove
teoreme.
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