ITOJIMHOMWM

1. Komuxo nma momumoma P € R[x], TAKBUX M1a 38 CBAKU UPAIMOHAJAH OPOj G BaKuU P(a + %) =
q2014 4 1 o

q2014 *
2. Cse rammenapuje mpodecopa Ha YHuBepsurerTy y TOpOHTY HyMepucase cy OpojeBuMa
0,1,...,n,n+ 1,n + 2, 3a meko n € N. IIpodecop Ilyre 3aMUCINO je HEKM MOJIUHOM Ca pe-

aJIHUM Koe(UIMjeHTrMa Yuju je cTeleH TayHo N. HakoH Tora je Ha Tabium y CBakoj KaHIeIapUju
HAIICAO BPEIHOCT IOJMHOMAa V PeIHOM Opojy Te Kammenapuje. Ha Taj HauwH je Ha Tabau y 1-TOj
kannenapuju, ¢ € {0,1,...,n+ 1}, macamo 2!, 10K je Ha TAGIM KaHIEJApUje UMjU je pelH: 6pOj
n + 2, macano 2" —n — 3.

(a) Hokazaru ma je mpodecop Ilyse HAUMHMO IpEmKy y padyHy.

(6) Iom npermocraBkoMm npa je upodecop yne naumamo nHajMamu Moryhium 6poj rpemaka,

nporahu Te rpemke u UCOIPABUTU UX.

3. Ilpu mememy moammoMa 2?13 nonumomom
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nobuja ce KOJIUYIHUK K(:E) 1 ocTaTaTak R(x) Konuko nosutuBHUX KoedumujeHaTa MMa MOJINHOM

K(z)?

4. a mu moctoje momuaoMu Py (I), PQ(I), ..., ca peaysHUM Koe(duIujeHTNMA, cTeneHa Beher on
1, raxsu ma 3a ceaxo n € N, mocroju mpasa oja ca rpadurom noauroMa P, (:L’) HEMa 3ajeTHUYKAX

Tadyaka, a ca IpadguiIuMa CBUX OCTAJMX MOJMHOMA UMa 0ap jenHy 3ajeJHUYKY TadKy !

5. 3a momumom P € R[.T], MO3HATO je Ia jeqHauyuHa P(a) + P(b) = 0, uma GecKOHAYHO MHOTO
pemema y 72. IlokasaTu na je rpa¢ur QyHEIUje Y = P(I) IIEHTPAJHO CUMETPUYAH y OMTHOCY Ha

HEKY TadJKy.

6. Ila mm nocroju mommmom P € R[z], Takap na 3a cpakm mpmpomam 6poj 7, moMHOM
P(P(...P(x)...)) uma rauno 2" paznuuurux peansnux myma?
—_—

n

7. Ila nu MOCTOjU HU3 peajHUX 6pojesa dg,d1,da, ..., PASINYUTAX O HyJe, TAKO Aa 3a CBa-

KU IPUPOAAaH OPOj 7l MOIUHOM Pn(:v) = a,x" +...4+a1x+ ag uma cse peasHe u pa3aUUUTe HyJIe?

8. Ia mu moctoje A, B € R[w] uC,D e R[y] TaKBU Ha je 3a CBAKO (:L’, y) € R? zanosomeno
A(z)C(y) + B(x)D(y) = 2°y* +ay + 17

9. Ila U MOCTOjU HEKOHCTAHTAH IOJUHOM P(af), y), TaKaB [a 32 CBAKMU peajiaH OPOj 4 Baku jen-

naxoct P([al,[2a]) = 07
10. Kosuko mma maposa P, Q) € R[z], deg P < deg @, 3a xoje askn P(x)2+Q(x)2 — 2014 19
11. Hexra je n > 2 ¢uxcupan npupoman 6poj u A, B € R[x], raxsu na tauxe (A(1), B(1)),

(A(2),B(2)),..., (A(n), B(n)), y sanarom noperky, y R?, uune remena npasusimor n—royria.
Iloxaszatu na je max{deg A, deg B} > n — 1.



12. Onpemuru cee P, Q) € R[z] 3a koje Bawu P(z)Q(r+1)—P(z+1)Q(x) = 1 3a craro x € R.

13. Ila nu nocroje pasmuuntu mexontantan nomumomu P, () € Clz], rarksu na je {z € C|P(z) =

2013} = {z € C|Q(z) = 2013} u {z € C|P(z) = 2014} = {z € C|Q(z) = 2014}7

14. Hera jea € Cun € N, n > 1. Horasaru na nomumom P(z) = az™ 4 z + 1 uma 6ap jemry

HyJ Ty umju je Moxmyo He Behnm on 2.

15. Ilpuponan 6poj k je menm akko cy cBe mudpe y HmeroBoM mekamHoM 3amucy jemHaxe 1. Ompen-

wru cee nomuaome P € R[z| rakse ma je 3a ceaxu werr 6poj k u 6poj P(k) mem.
16. Onpenuru cse P € R[z] raxse na je P(z? + 1) = P(z)? + 1, 3a csaxo x € R.

17. Tlomusom P € R[Z‘], cTemeHa N, UMa CBe peajiHe U PAa3jInduTe HyJjie. KOJIMKO HajBUIIE KO-

epunmjeHaTa MOIMHOMA P woske 6urn jemmaro 07

18. Hera cy P, Q) € R[x] IIOJIMHOMU 32 KOj€ BaxKu
{a €R| P(a) € Z} = {a € R| Q(a) € Z}.
Ilokazatn ma je momurom P — () mm momueom P + () xoncranTan.

19. Ilokasatu na moswmmom koju je jemmar mpomssomy mommmoma P(x) = (x + 1)"_1 U Ma KOT

OPYTor HEHyJa MOJWHOMA, CAAP:KU O6ap 7 KoedulmjeHaTa Pas3iIuduTux O HYyJIe.

20. Mar je nommmom P(z) = a,z™ + ... + a1z + ag € R[z] xoju uma 6ap jemmy peammy myury,
npu yemy je g 7 0. Y jemnom xopaxy Gpumemo mMomoM u3 (TpemnyTHOr) 3amuca mosumoma P(T).
Tokazatu na je y 1 xopara moryhe no6utu P(x) = ag, a ma je npu TOMe HAKOH CBAKOT yUHILEHOT

KOpaka (OCUM IOCJIeNHer) MOIUHOM P(:L’) uMao Oap jemHy peasHy HYyILy.

21. Onpemuru cse nomunome P € R[z] 3a koje Bamn
P(z)P(22° — 1) = P(*)P(2x — 1), 3a caxo = € R.
22. Heka je P(x) = @™ + a4y 22" 2 + ... + a1x + ag € R[z], a, # 0. Ioxazaru xa nocroju
i €{1,2,...,n} raxo ma je |P(i)| > (L'>
23. Hexa je a € C\{0}, b € C un € N. Hoxasaru na nommom P(z) = az® ' + bz +br+a

UMa HYJIY jeIUHUYHOI MOIYJIA.

24. Ia s nocroje mommomu P = P(x,y,z), Q = Q(z,y,2) u R = R(x,y, z) raksu na 3a
cBaxo T, Y, 2 € R samu (v —y + 1)PMP + (y — 2 = 1)?MQ + (2 — 2+ 1)PMR =17

25. 3a peanan 6poj 1 meuammvo {{r}} ca {{r}} = min{r — [r], —r + [r] + 1}. Axo je «
peasiHa HyJIa TOJXHOMA P(ZB) = 933 -+ 1, JOKa3aT! na je

Jim {{a"}} = 0.



