17. TPAOINIMNOHAJIHO MHTEPHO TAKMWYEILE
MATEMATNYKE 'MMHA3SNJE
npBu Kpyr — 27. 12. 2012.

I[IPBU PA3SPE

IHato je 2013 OpojeBa koju mMmajy ciemehy ocoOuHy: akKo CBaKMU O TUX
OpojeBa 3aMeHMMO 30UPOM ITpeocTaaux, nobujamo Tux uctux 2013 6pojena.
IlokazaTu ma je mpou3BOJI CBUX AATUX OpojeBa jemHak 0.

Heka je H opromentap, a S meHTap omnmcaHor kpyra tpoyraa ABC. Heka
je, maJsbe, D TakBa Tauka na je S cpemumte ny:xku HD wu wexa cy Ty, To u Ts,
penoM, TexumrTa Tpoyriaosa BCD, CAD u ABD. [loka3atu na je

ATy = BT, = CTs.

AKoO cy mujaroHaJjie TAaHT€HTHOT YeTBOPOYTJa y3ajaMHO HOPMAJIHE, MOKa3aTh
Ja je Taj 4eTBOPOyrao AeJITOUI.

Heka je n mpupoman 6poj. lokazatu na jenHadyuHa
1 1

rT+y+—+-=3n

x Yy

HEMa pellema y CKYIy MO3UTUBHUX PAIMOHAJIHUX OpojeBa.

Konuko uma 2012-nudpenux npupogaux 6pojea umju je 36up nudapa napan?

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3amaTke OeTajbHO 00PAa3JIOKUATH.
CBaky 3amaTak MUCATU HA 3aCeOHOM MaIuUpYy.
sRenumo BaM myHO ycmexa.



17. TPAINIONOHAJIHO MHTEPHO TAKMWYEIE
MATEMATNYKE 'MMHA3SNJE
npBu Kpyr — 27. 12. 2012.

IIPYTU PASPEIL

Heka je n > 2 natu npuponan 6poj. Komuko pemema nma CUCTEM jeTHAYNHA

x4 22 = 4x,

To +x% =4z

2
Ty + a5 =4x,1

y CKyIy peaJiHuX OpojeBa?

Hexka je H optomnenTap tpoyria ABC, a P Tayka Kpyra ONNCAaHOI OKO TOT
Tpoyraa pazaumuuta on A, B,C. Heka je E momHOxkje BucuHe BH Tpoyria
ABC, mexka cy PAQB u PARC napajenorpamu u Hexka AQ ceue HR y X.
Iokazatu na je FX mapaJieano ca AP.

Heka je ABC mpaBoyryi Tpoyrao ca mpaBuM yriyioM kon temena C, CD
BUCUHA TOT TpoyrJila m K Tayka BaH paBHU Tpoyria, TakBa na je AK = AC.
IlokazaTu na je mpevyHUK Kpyra OMUCAHOT OKO Tpoyriaa ABK, KOju caIp:u
Tauky A, HOpMaJiaH Ha npaBy DK.

Heka je p mpoct 6poj, a a u n npupogau 6pojesu. Ako je
2P + 3P =a",
nokKazaTu fa je n = 1.
[TosnaTo je ma m3mehy Oumo Koja 4 ydeCHMKa HEKOT TaKMUUYEHa Oap jenaH

mo3Haje ocraay Tpojuiy. Jlokaszatu na 0ap jenaH y4eCHUK TaKMUUYEHA MO3-
Haje CBe ocTaJie.

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3amaTke OeTajbHO 00PAa3JIOKUATH.
CBaky 3amaTak MUCATU HA 3aCeOHOM MaIuUpYy.
sRenumo BaM myHO ycmexa.



17. TPAINIMOHAJIHO MHTEPHO TAKMNYEILE
MATEMATNYERE I'MMHA3SNJE
npBu Kpyr — 27. 12. 2012.

3. N1 4. PASPEI

Onpenutu cBe ¢pyHkuuje f:7Z — Z taksBe na je f(1)=1n

fm+n)(f(m) = f(n)) = f(m —n)(f(m) + f(n))

3a CBe m,n € 7.

Hera Oucerrpuce ynyTpammux yraoBa kom temena A, B,C tpoyria ABC
CEeKy HacIpaMmHe cTpaHuie y Taukama Aj, By, C; penoMm. AKO je ueTBOpOyrao
BA,B,C; TeTuBaH, MOKa3aTu na je

BC ~  AC  AB
AC +AB AB+ BC BC+ AC’

3a maTu npupogaH O6poj r, o3HaunMo ca N, HajMamu OPUPOIaH OPOj Takas
na cy csu OpojeBu = (*") memn. Iokasaru na je N, = L (%),

n+r\n T

Y nOpskaBuU ca IEeCT I'pPanoBa, HEKE IIapoBe I'pagoBa je MOTPEeOHO CIOjUTHU
ABOCMEPHUM ayTomyTeBuMa. Ha KOJMKO HAUMHA C€ TO MOYKE YUUHUTHU TaKO
[a ce TUM ayTOINyTeBUMa M3 CBAKOI I'pPala MOKE CTUNU y CBAKU APYTU?

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3amaTke OeTajbHO 00PAa3JIOKUATH.
CBaky 3amaTak MUCATU HA 3aCeOHOM MaIuUpYy.
sRenumo BaM myHO ycmexa.



