IkoJgCcKO TakKMUUeH,€¢ N3 MaTeMaTUKEe
IIpBu pa3pen

23. menemOap 2012. romune
IN'mvuasuja ” Ceeroszap Maprosuh”, Hum

1. Hera je ABCD jemnakokpaku Tpanes, kon kora je AB||C'D. OGenexumo
ca M cpemuny crpanune BC, a ca E nomuo:xkje Bucune Tpamnesa u3 remena C
Ha ocHoBuily AB. Y kom omuocy mny:xk DE nmenu myx AM?

2. Jlapa je 3amucauiia MO3UTUBAH peaJjilaH Opoj x, a 3aTuM je OpojeBe

x,z? 2, a??
y HEKOM pemnocieny, pacmopemunaa y 1006 mapoBa. Mapa je mpumeruna na
cy 36upoBu OpojeBa mo mapoBuMa cBu Mehycobuo jemnaku. Onppemutu Koje
opojese je Ilapa moriaa ma 3aMUCIIH.

3. Y mpaBoyraonu paMm auMmeH3uje 8 X b, MOCTaBHEHO je, Oe3 mpekrJanama,
HEKOJIMKO MOAYJaPHUX KPY/KHUX ;KeTOHA, umju je npeunuk He Behm on 1. Jla
JIX Ceé CBU TU KETOHU U KPY/KHU KETOH NPEYHUKA 2, MOT'Y IOCTaBUTU Oe3
IpeRJanama y KBaAPATHA paM AuMeH3uje 7 X 77

4. llomymapue rpy:xuuie ki u ks, cexy ce y taukama A m B. Heka je P
IpOM3BOJbHA Tauka Ha JyKy AB, KpyskHUIE ko, KOjU Ce HAJA3U YHYTAD KPYiK-
uune k. [IpaBa AP ceue kpysxuauny ki y C, a npaBa CB kpy:kHULLY ko V TaAUKU
D. Cumerpana yraa CAD ceue, kpy:xuuny ki v E u xpysxkuaury ke v L. Ako
npaBa LB npecena kpyskuumy k; y taukm F, mokazaru ga tauke P, D E F
YMHE TEeMEHa MapaJieorpaMa.

5. Heka cy r9,73,...,72013, PEIOM, OCTaIW NPU AEHEHY HEKOT HEIapHOT
npupogHOT Opoja n ca 2,3, ...,2013. I[lo3naTo je ma cy cBaka aBa OCTaTKa pa-
3JIMYUTA, IPU YEMY je HEeKU O HmUuX jennak Hyau. OOapenuTu KOju TO OCTATAK
MOKe OuTH.
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1. Hu3s {x, }nen, 3amaT je ca x1 = 1, o, = 1+ 2y, Topy1 = é, k € N. JlokazaTu

a Ce CBAKU MO3UTUBAH PAIMOHAJAH OpPOj jaB/ba TAYHO jeTHOM y OBOM HU3Y.

2. 3a matu npupomaH OpPoj n, KOHAYAH HU3 MPUPOIHUX OpOjeBa ai,ds, .. ., Ay
30BeMO n-006pum aKo ce CBaku npupomaH 0poj m3 ckyma {1,2,..,n} mowxke
IPEeACTABATU KAO CyMa HEKOJIUKO (MOKIa jeTHOT) y3aCTOMHUX eJIEeMEHATA TOT
ausa. Oszmaummo ca f(n) myssuny majrpaher n-mo6por mmsa. Ilokasatu na
je:

8-8—1< f(2012) < 88.

3. llonynapue kpysxuute ky u ko, uuju cy menarpu, peaom, O; u O, CeKy ce y
raukama A u B. Hera je P tauka Ha nyky AB, Kpy:kHUIE ko, KOjU Ce HAJIA3U Y
yHyTpammocTtu kpyskaune k. [IpaBa AP ceue kpy:xuuny k; y C, a npasBa C'B
KpysRHUIY ko y Tauku D. Cumerpaina yraa CAD cede, penoM, Kpy:KHUIE Kk
u ko y Eu L. Heka je F' cumerpuyna Tayka Tavku [) y OOHOCY HA CPEAUIITE
nysxu PE. Jloka3zaTtu na noctoju tauka X 3a kojy Bawku X FL = /ZXDC = 30°
uCx = 0102.

4. Heka cy A u B Hempa3Hu AUCjYHKTHU CKYIOBU 3a Koje Basku AU B =
{1,2,...,2026}. lokazatu na mocroje a € A u b € B, Tako na

2027 | a'® 4 a®b + a®b* 4+ a"b* + a®b* + a°b® + a®b” + ab® + b

Bpewme 3a panx 240 munyTa
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