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1. Neka je ABCD jednakokraki trapez, kod koga je AB||CD. Obele�imo
sa M sredinu stranice BC, a sa E podno�je visine trapeza iz temena C
na osnovicu AB. U kom odnosu du� DE deli du� AM?

2. Dara je zamislila pozitivan realan broj x, a zatim je brojeve

x, x2, x3, ..., x2012

u nekom redosledu, rasporedila u 1006 parova. Mara je primetila da
su zbirovi brojeva po parovima svi me�usobno jednaki. Odrediti koje
brojeve je Dara mogla da zamisli.

3. U pravougaoni ram dimenzije 8 × 5, postavǉeno je, bez preklapaǌa,
nekoliko podudarnih kru�nih �etona, qiji je preqnik ne ve�i od 1. Da
li se svi ti �etoni i kru�ni �eton preqnika 2, mogu postaviti bez
preklapaǌa u kvadratni ram dimenzije 7× 7?

4. Podudarne kru�nice k1 i k2, seku se u taqkama A i B. Neka je P
proizvoǉna taqka na luku AB, kru�nice k2, koji se nalazi unutar kru�-
nice k1. Prava AP seqe kru�nicu k1 u C, a prava CB kru�nicu k2 u taqki
D. Simetrala ugla CAD seqe, kru�nicu k1 u E i kru�nicu k2 u L. Ako
prava LB preseca kru�nicu k1 u taqki F , dokazati da taqke P,D,E, F
qine temena paralelograma.

5. Neka su r2, r3, ..., r2013, redom, ostaci pri deǉeǌu nekog neparnog
prirodnog broja n sa 2, 3, ..., 2013. Poznato je da su svaka dva ostatka ra-
zliqita, pri qemu je neki od ǌih jednak nuli. Odrediti koji to ostatak
mo�e biti.
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1. Niz {xn}n∈N, zadat je sa x1 = 1, x2k = 1+xk, x2k+1 =
1

x2k
, k ∈ N. Dokazati

da se svaki pozitivan racionalan broj javǉa taqno jednom u ovom nizu.

2. Za dati prirodan broj n, konaqan niz prirodnih brojeva a1, a2, . . . , am
zovemo n-dobrim ako se svaki prirodan broj iz skupa {1, 2, ..., n} mo�e
predstaviti kao suma nekoliko (mo�da jednog) uzastopnih elemenata tog
niza. Oznaqimo sa f(n) du�inu najkra�eg n-dobrog niza. Dokazati da
je:

8 · 8− 1 ≤ f(2012) ≤ 88.

3. Podudarne kru�nice k1 i k2, qiji su centri, redom, O1 i O2, seku se u
taqkama A i B. Neka je P taqka na luku AB, kru�nice k2, koji se nalazi u
unutraxǌosti kru�nice k1. Prava AP seqe kru�nicu k1 u C, a prava CB
kru�nicu k2 u taqki D. Simetrala ugla CAD seqe, redom, kru�nice k1
i k2 u E i L. Neka je F simetriqna taqka taqki D u odnosu na sredixte
du�i PE. Dokazati da postoji taqka X za koju va�i ∠XFL = ∠XDC = 30◦

i CX = O1O2.

4. Neka su A i B neprazni disjunktni skupovi za koje va�i A ∪ B =
{1, 2, ..., 2026}. Dokazati da postoje a ∈ A i b ∈ B, tako da

2027 | a10 + a9b+ a8b2 + a7b3 + a6b4 + a5b5 + a3b7 + ab9 + b10
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