
PROBNO TAKMIQEǋE ZA BMO
Avala, 26.04.2011.

Na�i minimalni qlan niza prirodnih brojeva (an)n≥1 datog sa:1.

a1 = 19931994
1995

,

an+1 =

{ 1

2
an, 2 | an,

an + 7, 2 - an.
(1)

Neka je A1A2A3 trougao i T1, T2, T3 dodirne taqke spoǉa pripisanih2.
krugova sa odgovaraju�im stranicama trougla. Ako su H1,H2, H3 orto-
centri trouglova A1T2T3, A2T3T1, A3T1T2 redom, dokazati da su prave
H1T1, H2T2, H3T3 konkurentne.

Neka je n prirodan broj i x1, x2, ..., xn pozitivni realni brojevi qiji3.
je zbir jednak 1. Dokazati nejednakost
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Neka je p prost broj, p ≥ 5 i Z∗
p = {1, 2, ..., p − 1}. Dokazati da za svaku4.

troqlanu particiju skupa Z∗
p postoji rexeǌe jednaqine

x+ y ≡ z (mod p),

pri qemu svaka promenǉiva pripada zasebnom qlanu particije.

Vreme za rad 270 minuta.
Svaki zadatak pisati na zasebnom papiru.

�elimo vam puno uspeha.


