
PROBNO TAKMIQEǋE ZA BMO
Beograd, 28.04.2010.

Odrediti sve fukcije f : R → R sa slede�im osobinama:1.

(1) za sve x, y ∈ R va�i

f(x) + f(y) + 1> f(x+ y)> f(x) + f(y);

(2) za sve x ∈ [0, 1) va�i f(0)> f(x);

(3) f(1) = −f(−1) = 1.

U trouglu ABC oznaqimo sa O i I centre opisanog i upisanog kruga re-2.
dom. Spoǉa pripisana kru�nica uz stranicu BC dodiruje produ�etke
stranica AB i AC redom u taqkama K i M , a stranicu BC u taqki N .
Poznato je da sredixte P du�i KM pripada kru�nici opisanoj oko
trougla ABC. Dokazati da taqke O,N i I pripadaju jednoj pravoj.

Neka je n prirodan broj. Dokazati da je3.
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ako i samo ako je n+ 1 prost broj.

Permutacija (a1, a2, . . . , a2n) brojeva (1, 2, . . . , 2n) je takva da su brojevi4.
|ai+1−ai|, za 16i62n−1, me�usobno razliqiti. Dokazati da je a1−a2n = n
ako i samo ako je 16 a2k 6 n, za sve 16 k 6 n.

Vreme za rad 270 minuta.
Svaki zadatak pisati na zasebnom papiru.

�elimo vam puno uspeha.


