14. TPAINIINMOHAJIHO MHTEPHO TAKMNYEILLE
MATEMATNYKE 'MMHA3SNJE
npsu kpyr — 16.01.2010.

I[IPBU PA3SPE

3amnmucyje ce TOK IpPOMEHE Pe3yJTaTa y MeMOBUMA Y JeIHOM CETY TEHUCKOD
meua (#a mpumep 0 : 1, 0: 2, 1:2 2:2...). Komuko mma paszamuntux
Moryhux 3ammca ako je mMo3HaTO 1a je CeT OCBOjUuO MPBU uUrpad’

Iat je mmun ox 52 kapTe HyMepucane opojeBuma on 1 mo 52. lo3BosmeHO
je TavyHO jemHOM mpecehu mmuma U 3aMEHUTU MecTa OJIOKOBUMA NOOWjeHUM
TUM TpecenameM. JlokazaTy ma TO MOKe Ja Ceé CIIPOBENIEe TAKO Oa Ce IMOCJe
Te omepanuje 6ap aBe kapre Hahy Ha cBOjuM mosunujama (Tj. Oa ce 3a Gap
IBE pa3JnyuTe BPEAHOCTHU ¢ KapTa HyMepucaHa ca ¢ Habhe Ha {—TOM MeCTy
y TIMAILY ).

Ompenutu cBe mpupoaHe 6pojeBe m u n 3a Koje je 6poj 6 + 2" + 2 moruyu
KBaAPAT.

Iar je tpoyrao ABC. Heka je G meroo rTesxumre u tauke M, N u P,
AM BN  CP

B~ NC ~ PA
Oszuaunmo ca Gp, Go, G3 Tesxkumra Tpoyriaosa AMP, BMN, CN P, penowm.
Joka3zaTu na:

pemoMm, Ha crpanunama AB, BC u CA rTakse na je

a) tpoyraosu ABC u G1G2G3 uMmajy 3ajeIHUUKO TESKUIITE;

6) 3a cBaky Tauky D y pasuu Tpoyria ABC Bajke HejeIHAKOCTU

3DG < DG1 + DGy + DGs < DA+ DB + DC.

Ha Tab6au je manucana peu BEABBAABAABAD. ¥ cBakoM KOpaky m103BO-
JbeHO je m3bpucaTtu mBa cycenmHa ciaoBa BA winu momatu gBa cycemHa ciioBa
ADB ma 6umo kom mecty y peum. lla nu je moryhe mHa Taj HAUMH maTy ped
IPETBOPUTHU y pPEU:

(a) BBAABBABAADDA;
(6) ABBABAAABBAAB:;
(8) BABAABAABBABD?



Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3amaTke AeTajbHO 00PAa3JIOKUTH.
CBaku 3amaTak MUCaTU HA 3aCEOHOM TANUPY.
sReaumo BaM myHO ycmexa.



14. TPAINIINMOHAJIHO MUHTEPHO TAKMNYEILE
MATEMATNYKE 'MMHA3SNJE
npsu kpyr — 16.01.2010.

NPYTU PASPEIL

Hoxazatu na moctoju 2010 y3acTOmHUX TPUPOTHUX OPOjeBa KOjU ce HE MOTY
IpeaCcTaBUTU Kao 30Up KBaapaTa ABa MPUPOMHA Opoja.

Taure A u B se;ke Ha UCTOM MIPEYHUKY OaTe Kpy:KHUIE. KoHCTpyuncaTu aBe
TETUBE Te KPY:KHUIE UCTe NY;KWHE U Ca JeTHUM 3aje THUYKUM KpajeM - je THY
kpo3 A, npyry kpo3 B.

Ha crpamunama BC u CD xkBanpara ABCD usabpane cy tauke M u N
rako ma Bayku CM + CN = AB. Hyxu AM u AN nene mujaromaay BD Ha
Tpu mena. JlokaszaTtu ma ce M3 BHUX YBEK MO:KEe CACTABUTH TPOYTao YMUjU je
jeman yrao 60°.

Hahu cBe peanne 6pojeBe r TakBe na HejeTHAKOCT

1 1 1
r(ab+ bc+ca)+ (3 —71) <5+5+E> > 9

BasKM 3a CBe MO3UTUBHE peaJjiHe Opojese a, b, c.

Mabuonmuap 1 meroB moMohHUK M3BOIe ciaemenhu TPUK: HEKO U3 IyOJIMKe
U3BJaYu S KapaTa U3 CTaHIApIHOT IHINNJIa o4 H2 KapTe, MOKa3yje UX
nmoMONHUKY, a 3aTUM OJ THUX IMEeT Kapara Oupa jemHy Kojy MabhuoHuUIap
Tpeba ma onpenu. IlomohHUK 3aTuM mpeocTaje yeTupu Kapre pacnopebyje
y HU3 HA CTOJIy, IPU YeMy MO:K€ MOCTABUTU CBE KapTe€ OKPEHYTE CJIUKOM
K& CTOJIy WJIU CBE KapTe OKpeHyTa Haomauvke. Mabuonuuap Ha OCHOBY
MIOCTaBJHEHUX KapaTa oapebhyje kojy je kapTy uzabdpaJtia myOauKa, Ipu YeMy
YKOJUKO Cy KapTe OKPEHYTe CJIMKOM Ka CTOJIYy MOske uX OkpeHyTu. Jlokazartu
na noMohHMK M MabumoHMYAp TPUK yBEK MOTY yCHOEmHO u3Bpmutu (6e3
063upa Ha KapTe Koje je nzabpauia myouuka). ([Tomohuuk n mabuonunuap ue
MOT'Y KOMYHUIIUPATU Y TOKY TPUKAa, aJu MOry mpe.) Kapre cy cumerpuune,
HeMa HMKAKBUX MaJIMX POTallrja MPU MOCTABJHAKY Kapara U CJla. JemauHO CTO
je buTHO je pacmopen KapaTa ¥ HUIITA BUIIE.

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3amaTke AeTabHO 0OPAa3TIOKUTHU.
CBaku 3amaTak IUCATU Ha 3aCeOHOM Mamupy.
KeammMmo BaM IIVHO VCIIeXa.



