14. TPAIVNTIINOHAJIHO NHTEPHO TAKMWNYEILE
MATEMATNYERKE 'MMHA3SNJE

npyru kpyr — 16.03.2010.

NPYTU PASPEL

Heka je D mauka ma crpanunu BC omrpoyraor tpoyraa ABC, O; menrTap Kpy-
sxuune onucane oko AABD, Oy nentap kpyskauie onucane oko ANACD u O ten-
tap kpy:kuuie onucarne oko AAO10y. OapemuTu TeOMETPUjCKO MECTO Tavaka Koje
onucyje tauka O rama tauka D omucyje crpanuny BC.

Hexka je I menrtap ymumcanor xpyra tpoyraa ABC un A, By, C7 npou3BobHE Tauke
ma my:xuma Al, BI, CI, penom. O3maunMo mpeceune Tauke cumerepadia aysium AAq,
BBy, CCy ca Ay, By, Cy. IlokazaTu na ce IMEHTPU OMUCAHUX KPYKHUIA TPOYTJIOBA
AyB2Cs nu ABC moknamajy ako u camo ako je I opromenrap tpoyriaa A;BiCh.

Ha nu nmocroju 30-uudpen nmpuponan 6poj TakaB na je 6poj mobujeH y3mMMameM
6uno Kojux H ysacTomHMX ImMdpa TOr Opoja (M cmajameM UCTUX y jemaH OpPOj)
nessuB ca 137

Onpemuru HajMawy BpenHocT uspasda (x+y)(y+1), rae ¢y T u y TO3UTUBHUA PeaiHu
OpojeBu 3a KOje Baku
zy-(r+y+1)=4.

Ksazpar (n — 1) x (n — 1) nogemen je ma (n — 1)? jemuamunnx kBagpaTa mpaBaMa
mapaJjeJHuM CTpaHMIaMa KBaapara. CBaku on n? uBopoBa HOOHWjeHEe KBaJpaTHe
Mpeske 000jen je mpeeno miu mwiaaBo. Ompemutu 6poj pasznuuuTux 0Ojema TaKBUX
[la CBAKU jeJUHUYHU KBAIPAT UMa TAYHO qBa npBeHa uBopa. (/IBa Gojema cMmarpajy
ce Pa3IMYUTUM aKO Ce pas3iukyjy y 6oju 6ap jemHor usopa.)

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3anaTke MeTaJbHO OOPA3IOKUTH.
Cpaku 3amaTak nucaTé Ha 3aceOHOM mamnupy.
sKenmnMmo BaMm myHO ycmexa.



14. TPAIVNTIINOHAJIHO NHTEPHO TAKMWNYEILE
MATEMATNYERKE 'MMHA3SNJE

npyru kpyr — 15.03.2010.

TPETUM N YETBPTU PA3PE/

Hexka je H opromentap, M cpenumre nysxu AC, a AA; u CCy BUCUHE OMITPOYTIIOT
Hejenuakokpakor Tpoyriaa ABC. Cumerpasa omrpor yriaa mamehy oBUX BuCHHA
ceue crpanune AB u BC' y taukama P u ), penmom. Hera cumerpana <ABC ceue
npaBy HM y tauku R. Ilokasaru ma je werBopoyrao PBQR TetuBaH.

Heka je ¢ npuponau 6poj, a p Hemapan npoct 6poj. OapenuT ocTaTak Ipu IeJbEHmY
ca p 6poja

> (%)

n=0

Hus {z,}n>1 mebunucan je jemmarocTmma
=1, =x =1+22+22+ +22, 3an>1
» o Tngl [ T i =1

Onpenutu cBe mpupogHe 6pojeBe k TakBe na je Xy MOTOYH KBaIpart.

Hahu cBe mpuponne 6pojeBe n, TakO ma MOCTOjU MOJUHOM CTEIeHa 71 KOME Cy CBU
koepuuujenTu u3 ckyna {—1,1} u cBe Hysne peannu Gpojesu.

IlBa kpyra paszauuuTUX TOJyOpevHuka mnoaesbeHa cy Ha 200 jemHAKUX KPYKHUX
ucevaka on kojux je 100 obojeno y mpsero u 100 y 6emno. 3atum je MamU KPyT
IOCTaBJbEH NMPEKO Beher Tako na UM ce MeHTpu nokiganajy. Jlokaszatu na ce mMamu
KPYT MOKe 3apOTUPATHU TAKO A4 Ce Ucevnu mokgome u 1a ce 6ap 100 ucevaka mamer
Kpyra HaJiaze u3HaI ucedaka Beher kpyra koju cy obojeHyn mcTtoM 60joM.

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3anaTke MeTaJbHO OOPA3IOKUTH.
Cpaku 3amaTak nucaTé Ha 3aceOHOM mamnupy.
sKenmnMmo BaMm myHO ycmexa.



