13. TPAINIINMOHAJIHO MHTEPHO TAKMNYEILE
MATEMATNUYKE 'MMHA3SNJE
npBu Kpyr — 28.12.2008.

I[IPBU PA3SPE

Koauko uma Tpojku (a, b, c) npuponuux 6pojeBa 3a koje Basku abc = 2008 -
20097 Kosnuko nma tpojeu (a,b, ¢) npupomaux OpojeBa 3a Koje Baxku abc =
2008 - 2009, rakBux ma cy OpojeBu a, b u ¢ Behu on 1 u y3ajaMHO IPpOCTU ¥
mapoBuma’

I[Ipuponan Opoj 3amucan je Ha Tabiu. Y CBAKOM KOpaky Hall TUM OpojeM
BpmmMO cienehy omepanmjy: m30pumeMo My HOCIeNHny DUGPY U I0AAMO
My MeTOCTPYKY BpennocT Te nuppe. Ila mu ce om Opoja 72008 \1oske mobuTh
6poj 200877

Y paBHu je mato n =9 tayaka Taxko Ia Ma Kako m3abpasum Hekux 9, mocrtoje
OBa Kpyra Ha KOjuMa ce HaJa3e cBux Tux 9 tavaka. JlokazaTtu mga mocrtoje
IOBa Kpyra Ha KOjuMa ce HaJia3e CBe Tadyke OBOI' CKYyIIa.

KomBekcan gyerBopoyrao ABCD ymnucau je y kpyr ca mearpom y O. Ilu-
jaromasie AC' u BD cekry ce y tauku P. Kpyrosu onmcanu OKO TPOYTIJIOBa
ABP u CDP ceky ce y tauru @ (Q # P). Yronuko cy O, P u ) paznuunre
Tauke, nokaszaru ma je O mopmasano Ha PQ).

Iloka3zaTu HejeTHAKOCT

(1005!)4020
(11-2!-...- 100514

11-21-30-...-2009! <

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3amaTke HeTajbHO 00Pa3IOKUTH.
CBaku 3amaTak mUCaTU HA 3aCEOHOM TANUpPY.
sReaumo BaMm myHO ycmexa.



13. TPAINIIMNOHAJIHO MHTEPHO TAKMNYEILE
MATEMATUNYKE 'MMHASNJE
npBu Kpyr — 28.12.2008.

NIPYTU PASPEIL

Hoxkazatu na je 3a a >0u 0 <b< 1 Baskm

b

\/1+a2+\/1—b2§%+g.

OcMoOpo yueHMKa pemaBaJio je ocaM 3amaTaka. VcmocraBuiio ce na je cBaku
3alaTak PEIIUJIO BUIIE O IMOJIOBUHE yueHuka. JlokaszaTtu ma mocToje aBa
yUeHUKa KOJU CYy 3ajeqHO PEMUIIN CBe 3adaTKe.

Hahwu majBehu nmpupoman 6poj n TakaB na CUCTEM jeTHAUNHA

(x—|—1)2+y%:(:c—l—2)2—|—y§:...:(:U+k)2+y£:...:(:c+n)2~l—y,2l

rMa GapeM jemHo nesobpojHO perewme (T, Y1, ..., Yn)-

Hexka je A; cpemumre uBure BC tpoyraa ABC. Axko je ZCAA) = 15°, mahu
Hajsehy moryhy Bpemnoct yraa ABC.

Y mnapasenorpamy ABCD tauka M je cpemumre crpanune BC, a N je
npousBoJbHa Tauka crpanune AD. Heka je P taurka npecerka aysxku MN u
AC, a ) Taura npeceka nyxu AM u BN. Ilorasaru ma Ttpoyriosu BD(Q)
u DM P wmajy jemHake TOBPIIVHE.

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3amaTke HeTajbHO 00Pa3IOKUTH.
CBaku 3amaTak mUCaTU HA 3aCEOHOM TANUpPY.
sReaumo BaMm myHO ycmexa.



13. TPAINIIMNOHAJIHO MHTEPHO TAKMNYEILE
MATEMATUNYKE 'MMHASNJE
npBu Kpyr — 29.12.2008.

TPETM N UYETBPTU PA3PEIL

Heka je G rpa¢ ca n > 4 temena u m rpana. Ako je m > n(yv/4n —3+1)/4,
nokazatu na G uMa NURIyC ay:kuHe 4.

Pemuru jennauuny p(p+1)+q(qg+1) = r(r+1) y ckyny npupomaaux 6Gpojesa,
rme cy OpojeBu p U ¢ IPOCTH.

Heka cy Ay, By, C] npojeknuje temena A, B, C tpoyraa ABC Ha cumerpaJe
crnoJbammux yriaosa kom temena C, A, B, penmom. O3Hauumo ca d IpeYHUK
Kpyra omnmucaHor oko tpoyria A;BiCi, a ca r 1 p TOJIYNPEYHUK yIUCAHOT
kpyra u noayooum tpoyria ABC, pemnom. Ilokaszatu na Ba:ku

P2+ p? = 2.

Onpenutu cBe ¢pyurnuje f : R — R taxkBe na 3a cBe a,y € R Baku jenHakocT

fle+y)+ @) f(y) = f(z)+ fy) + fzy).

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3amaTke HeTajbHO 00Pa3IOKUTH.
CBaku 3amaTak mUCaTU HA 3aCEOHOM TANUpPY.
sReaumo BaMm myHO ycmexa.



