ITPOBHO TAKMUWYEILE 3A BMO

Beorpan, 20.04.2008.

IIpBu nanm

Oxapenntu cBe mpocre GpojeBe p TakBe ma je p° — p + 1 moTmyH KBaapar
nIpupogHOr Opoja.

[Tocmarpajmo cBe pynrnuje f: N — N rakBe na HejemHaxoct

flm+mn) = f(m)+ f(f(n)) -1

Basku 3a cBe m, n € N. Oapemutu cBe moryhe Bpemnoctu 3a f(2007).

Y marom tpoyray ABC tauke Ay, B; u Cy cy cpemumra crpanuna BC, C'A
u AB, pemoMm. Hera je P mpou3BoJ/bHA Tauka Ha onmcanoMm kpyry. Ilpase
PAy, PB; u PCy ceky ommcanu Kpyr mo apyru myT y taukama A, B’ n
C’, pemom. Ilpermocrasumo na cy tauke A, B, C, A’, B', C' paznuuure u
na npase AA', BB’ u CC’ rpane tpoyrao. Jloka3aTu na HOBPIIMHA OBOL
TPOyILJa He 3aBUCH OJ IOJIokKaja Tauke P.

Y paBHU je maT KOHBekcaH n-toyrao P. 'Tpoyrao ¢opmupan on TeMeHa
P wazuBamo Jobap aKO CBe HEroBe CTPAHUIE WMA]y JeIUHUYHY ITY:KUHY.

IlokazaTu ma mMoCTOju HajBUIIE %n OOOpUX TPOYTJIOBA.

Bpewme 3a pan 270 munyTA.
CBaku 3amaTak MUCATU HA 3aCEOHOM TANUPY.
sRenumo BaM myHO ycmexa.



ITPOBHO TAKMMNYEILE 3A BMO
Beorpan, 22.04.2008.

Ilpyru naum

Heka je n > 1 nmpupoman 6poj. Oapenutu cBe HU30BE IY:KUHE n?+n quju
cy cBu unaHoBu O unm 1, TakBe ma 3a CBaKUX 2n y3aCTONHUX YJIaHOBA HU3a
y IPBUX N UMa Make jeIWHUIA HETO y 3aTBUX 1.

Tpanez ABCD (AB || CD) je rakas na na kparmuma AD u BC noctoje Tauke
P u ) tako na je

<APB=<CPD u < AQB =<1 CQD.

Hoxkazatu na cy tauke P u () momjeaHako yaajbeHe Ol MPeCceKa rjaroHaja
Tpamesa.

Hat je mpupoman 6poj n. Ioraszaru ma mocroju mosuaoMm P(z) € R[X]
CTEIeHa N KOJU MMa 1 PA3JIUYUTUX PEeaHUX KOPEHA, TaKaB 4 BakU

P(z)-P4—z)=P(x-(4—x)).

Bpewme 3a pan 210 munyTA.
CBaku 3amaTak MUCaTU HA 3aCEOHOM TANUPY.
sRenumo BaM myHO ycmexa.



ITPOBHO TAKMMNYEILE 3A BMO
Beorpan, 30.04.2008.

Tpehu man

Hera je M cpemumre ocumoBune BC jemmakokpakor tpoyria ABC. Ha
MameM JIyrky M A kpyra ommcanor oko tpoyriaa ABM wu3abpana je Tauka
X. Heka je T taura yraa BMA 3a kojy je <TMX = 90° u TX = BX.
Hoxazatu na < MTB — < CTM wue 3aBucu on n3dbopa taure X.

IlokazaTtu ma 3a peasne O6pojeBe a, b U ¢ BaKu HEjeTHAKOCT

(a® 4 2)(b* 4 2)(c* +2) = 9(ab + be + ca).

Heduanmumo w13 {an}n>1 ca azp = ap 1 agp41 = (—1)". Tauka P ce xpehe
y KOOpJMHATHO] PaBHU Ha cienehu mauun:

(a) Hera je Py koopaunarau nouderak. IIpso ce P kpehe on Py mo (1,0).
Osmauynmo oBy Tauky ca Pj.

(6) IMomTo ce P momepu y P;, okpehe ce 3a 90° Ha meBy cTpany u momepa
3a 1 ako je a; = 1, a okpehe 3a 90° ma mecHo u momepa 3a 1 ako je
a; = —1. O3HaumMo OBy Tauky ca Pjiq

Hokazatu na P He Moke mpohu KpO3 MCTU CETMEHT IBa IyTa.

IokazaTu ma 3a cBaku mpuponaH Opoj k = 2 Baku

3k 2k+1 2k:
21 )~ ()

Bpewme 3a pan 270 munyTA.
CBaku 3amaTak MUCATU HA 3aCEOHOM TANUPY.
sRenumo BaM myHO ycmexa.



