
12. tradicionalno interno takmiqeƬe uqenika
Matematiqke gimnazije

drugi krug – 24.03.2008.

PRVI RAZRED

Na stranicama AB, BC, CA trougla △ABC izabrane su taqke D, E i F tako1.
da je DE = BE i FE = CE. Dokazati da centar kruga opisanog oko trougla

△ADF leжi na simetrali ugla ∢DEF .

U paralelogramu ABCD izabrana je taqka K takva da je sredixte L duжi2.
AD podjednako udaƩeno od taqaka K i C, a sredixte M duжi CD podjednako

udaƩeno od taqaka K i A. Neka je N sredixte duжi BK. Dokazati da su

uglovi ∢NAK i ∢NCK me�usobno podudarni.

Dokazati da je broj 154 + 415 sloжen.3.

Aca, Bojan, Caki i Dragan su rexili da kupe 16 qokoladica. Aca je rekao4.
da moжe da kupi jednu, 2 ili 3 qokoladice. Bojan je rekao da moжe da kupi 2,

3 ili 4. Caki je rekao da moжe da kupi 3, 4 ili 5. Dragan je rekao da moжe

da 4, 5 ili 6. Na koliko razliqitih naqina oni mogu da izvrxe kupovinu tih

16 qokoladica?

Neka je A1A2 . . . An konveksni n−tougao, n > 3. Na poqetku je u temenu A15.
upisan broj 1, a u ostalim temenima 0. Slede�a operacija je dozvoƩena:

odabrati teme Ai n−tougla u kome je napisan broj 1 i zameniti brojeve a, b,

c u temenima Ai−1, Ai, Ai+1 sa 1−a, 1− b, 1− c, redom (A0 ≡ An, An+1 ≡ A1).

Da li je mogu�e nakon konaqnog broja operacija dobiti 0 u svim temenima,

ako je: a) n = 2007; b) n = 2008?

Vreme za rad 240 minuta.

Zadatke detaƩno obrazloжiti.

Svaki zadatak pisati na zasebnom papiru.

Жelimo vam puno uspeha.



12. tradicionalno interno takmiqeƬe uqenika
Matematiqke gimnazije

drugi krug – 24.03.2008.

DRUGI RAZRED

Izraqunati sumu1.

2007
∑

i=0

xi
3

1 − 3xi + 3xi
2
,

gde je xi =
i

2007
za i = 0, 1, ..., 2007.

Neka su a, b, c pozitivni realni brojevi za koje je a + b + c >
1

a
+

1

b
+

1

c
.2.

Dokazati nejednakost:

a + b + c >
3

a + b + c
+

2

abc
.

Unutar trougla △ABC nalazi se taqka M takva da je3.

∢MAB = ∢MBC = ∢MCA = ϕ.

Dokazati da je
1

sin2 ϕ
=

1

sin2 α
+

1

sin2 β
+

1

sin2 γ
,

gde je α = ∢BAC, β = ∢CBA, γ = ∢ACB.

Krugovi C1 i C2 seku se u taqkama P i Q. Zajedniqka tangenta ovih krugova,4.

bliжa taqki P , dodiruje krugove u taqkama A i B, redom. Tangenta kruga C1

u taqki P seqe krug C2 u taqki E, razliqitoj od P , dok tangenta kruga C2 u

P seqe C1 u taqki F , razliqitoj od P . Neka su H i K taqke na duжima AF i

BE, redom, takve da je AH = AP i BK = BP . Dokazati da su taqke A, H,

Q, K, B koncikliqne.

Dato je 8 jediniqnih kocki, pri qemu su 24 strane obojeno u plavo i 24 u5.

crveno. Dokazati da od Ƭih moжemo sastaviti kocku dimenzija 2× 2× 2 koja

ima jednak broj plavih i crvenih jediniqnih kvadrata na povrxini.

Vreme za rad 240 minuta.

Zadatke detaƩno obrazloжiti.

Svaki zadatak pisati na zasebnom papiru.

Жelimo vam puno uspeha.



12. tradicionalno interno takmiqeƬe uqenika
Matematiqke gimnazije

drugi krug – 25.03.2008.

TRE�I I QETVRTI RAZRED

Rexiti sistem jednaqina1.

√
x − 1

y
=

√
y − 1

z
=

√
z − 1

x

u skupu realnih brojeva.

Dat je 2008-ougao qije se nikoje tri dijagonale ne seku u jednoj taqki. Svaka2.
od Ƭegovih dijagonala obojena je jednom od 1003 boje. Dokazati da postoji

trougao qije sve stranice leжe na dijagonalama koje imaju istu boju.

Odrediti sve cele brojeve a takve da je broj3.

a8k − 1

a − 1

potpun kvadrat, za neki prirodan broj k.

Dat je trougao △ABC i taqka M koja ne leжi ni na jednoj visini tog trougla.4.

Prava kroz M normalna na AM seqe pravu BC u taqki A1. Taqke B1 i C1

definixu se analogno. Dokazati da su A1, B1, C1 kolinearne taqke.

Funkcija f : N�{0, 1} → N definisana je na slede�i naqin:5.

f(n) = NZS(1, 2, . . . , n)

Dokazati da postoji 2008 uzastopnih prirodnih brojeva u kojima funkcija

ima istu vrednost.

Vreme za rad 240 minuta.

Zadatke detaƩno obrazloжiti.

Svaki zadatak pisati na zasebnom papiru.

Жelimo vam puno uspeha.



RexeƬa zadataka za prvi razred

Kako je ∢FEC = 180◦−2γ i ∢DEB = 180◦−2β, to je ∢FED = 180◦−2α. Ako1.

sa O oznaqimo centar opisanog kruga trogla AFD iz ∢FOD = 2α, dobijamo

da je qetvorougao EFDO tetivan. Samim tim kako je FOD jednakokrak, iz

tetivnosti dobijamo

∢DEO = ∢DFO = ∢FDO = ∢FEO,

xto je i trebalo dokazati.

A B

C

D

E
F

O

Dopunimo paralelogram ABCD do trougla △BA1C1 tako da duж AC bude2.

sredƬa linija trougla △BA1C1. Zbog toga uoqimo kroz D pravu paralelnu

sa AC i oznaqimo sa A1 i C1 preseke te prave sa produжecima stranica BC

i BA redom. Tada �e qetvorouglovi ACA1D i CAC1D biti paralelogrami.

Taqke A, M , A1 �e biti kolinearne jer se u paralelogramu dijagonale polove.

Dakle u trouglu △AKA1 ugao ∢AKA1 je prav jer je taqka M podjednako

udaƩena od taqaka A,K,A1. Analogno zakƩuqujemo da je i ugao ∢CKC1 prav.

Stoga je

∢CKA1 = 90◦ − ∢A1KC1 = ∢C1KA.

Odseqci CN i KA1 su paralelni jer je CN sredƬa linija trougla ∢KBA1.

Analogno us paralelni i odseqci AN i KC1. Sledi da je

∢NCK = ∢CKA1 = ∢C1KA = ∢NAK.

AB

C DM

L
K

N

A1

C1
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Dopunimo dati izraz do razlike kvadrata:3.

154 − 415 = 154 + 2 · 152 · 215 + 415 − 2 · 152 · 215 = (152 + 215)2 − (28 · 15)2

= (152 + 215 − 28 · 15)(152 + 215 + 28 · 15).

Ovim nismo pokazali da je dati broj sloжen, jer moramo da pokaжemo jox i

da je svaki od gorƬa 2 faktora ve�i od 1. U drugom faktoru su svi sabirci

ve�i od 1 pa je je i 152 + 215 + 28 · 15 > 1. Za prvi faktor imamo da je

215 > 212 = 28 · 24 > 28 · 15, pa imamo da je i 152 +215 − 28 · 15 > 152 > 1. Time

smo pokazali da su oba faktora ve�i od 1, pa je dati broj sloжen.

Napomena. Ovim rexeƬem smo pokazali da je 154−415 = 29 153 ·36 833. Moжe

se pokazati da su oba ova broja, i 29 153 i 36 833 prosti.

RexeƬe 1: Pomo�u smena a = 1 + α, b = 2 + β, c = 3 + γ, d = 4 + δ, polazni4.
sistem (koji se sastoji od 1 jednaqine i 4 nejednaqine) se svodi na

α + β + γ + δ = 7, 0 6 α, β, γ, δ 6 2.

Oznaqimo sa X skup svih rexeƬa jednaqine α + β + γ + δ = 6 u skupu N0,

sa A podskup skupa X kod kojih je α > 3, sa B podskup skupa X kod kojih je

β > 3, sa C podskup skupa X kod kojih je γ > 3, sa D podskup skupa X kod

kojih je δ > 3. Razmotrimo broj elemenata svakog od skupova koji se javƩaju

u Principu ukƩuqeƬa-iskƩuqeƬa.

Broj elemenata skupa X je jednak |X| =
(

4+6−1
6

)

=
(

9
6

)

=
(

9
3

)

= 84.
Broj elemenata skupa A je jednak broju rexeƬa jednaqine

α′ + β + γ + δ = 6 − 3 = 3, gde su α′, β, γ, δ ∈ N0

(uveli smo smenu α = 3 + α′), te je |A| =
(

4+3−1
3

)

=
(

6
3

)

= 20.

Analogno dobijamo da je i |B| = |C| = |D| =
(

6
3

)

= 20.
Broj elemenata skupa A ∩ B je jednak broju rexeƬa jednaqine

α′ + β′ + γ + δ = 6 − 3 − 3 = 0, gde su α′, β′, γ, δ ∈ N0

(uveli smo smenu α = 3 + α′ i β = 3 + β′), te je |A ∩ B| =
(

0+1−1
1

)

=
(

1
1

)

= 1
(to jedino rexeƬe je α′ = β′ = γ = δ = 0). Analogno dobijamo da je i

|A ∩ C| = |A ∩ D| = |B ∩ C| = |B ∩ D| = |C ∩ D| =
(

1
1

)

= 1.
Skup A ∩ B ∩ C je prazan (tu bi bila rexeƬa kod kojih je α, β, γ > 3, tj.

tu bi ve� imali da je α + β + γ = 9, a nama treba α + β + γ + δ = 6), te

dobijamo da vaжi |A ∩ B ∩ C| = 0. Analogno se dobijamo da vaжi i da je

|A ∩ B ∩ D| = |A ∩ C ∩ D| = |B ∩ C ∩ D| = |A ∩ B ∩ C ∩ D| = 0.
Kada sve ovo ubacimo u Princip ukƩuqeƬa-iskƩuqeƬa dobijamo da je broj

rexeƬa date jednaqine:

|X| −
(

|A| + |B| + |C| + |D|
)

+
(

|A ∩ B| + |A ∩ C| + |A ∩ D| + |B ∩ C|
+ |B ∩ D| + |C ∩ D|

)

−
(

|A ∩ B ∩ C| + |A ∩ B ∩ D| + |A ∩ C ∩ D|
+ |B ∩ C ∩ D|

)

− |A ∩ B ∩ C ∩ D|
=

(

9
6

)

−
(

4
1

)

·
(

6
3

)

+
(

4
2

)

·
(

1
1

)

−
(

4
3

)

· 0 +
(

4
4

)

· 0 = 84 − 80 + 6 = 10.
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RexeƬe 2: Kako smo u prethodnom rexeƬu dobili mali rezultat, vidimo da

smo do Ƭega lakxe mogli da do�emo obiqnim logiqko-kombinatornim rasu�i-

vaƬem.

Ako bismo uzeli maksimalne vrednosti za a, b, c, d dobili bi zbir 3 +
4 + 5 + 6 = 18, a kako nama treba zbir 16 (za 2 maƬi), do Ƭega moжemo

do�i ako bilo koju nepoznatu (a, b, c, d) umaƬimo za 2 (tu imamo
(

4
1

)

= 4
rexeƬa: (a, b, c, d) ∈ {(2, 4, 5, 6), (3, 3, 5, 6), (3, 4, 4, 6), (3, 4, 5, 5)}) ili ukoliko

neke 2 nepoznate umaƬimo za po 1 (u ovom sluqaju imamo
(

4
2

)

= 6 rexeƬa:

(a, b, c, d) ∈ {(2, 3, 5, 6), (2, 4, 4, 6), (2, 4, 5, 5), (3, 3, 4, 6), (3, 3, 5, 5), (3, 4, 4, 5)}).
Kupovinu se moжe izvrxiti na 4 + 6 = 10 razliqitih naqina.

a) Dokaza�emo da je za brojeve oblika n = 3k nemogu�e dobiti 0 u svim5.
temenima n−tougla. Pretpostavimo suprotno i oznaqimo sa ai broj op-

eracija izvrxenih nad temenom Ai. Kako svaka operacija meƬa broj jedini-

ca za neparan broj (1 ili 3), sledi da je ukupan broj izvrxenih operacija

S + a1 + a2 + . . . + an neparan. S druge strane, primetimo da je a1 + a2 + a3

zapravo ukupan broj promena (sa 0 na 1 i obrnuto) broja zapisanog u temenu

A2. Kako je i na poqetku i na kraju u temenu A2 zapisana 0, imamo da je broj

a1 + a2 + a3 paran. Isto vaжi i za a4 + a5 + a6 i tako daƩe. Prema tome,

S = (a1 + a2 + a3) + (a4 + a5 + a6) + . . . + (a3k−2 + a3k−1 + a3k)

je suma parnih brojeva, tj. paran broj, xto je kontradikcija sa ve� dobijenom

qiƬenicom da je S neparan. Dakle, odgovor na pitaƬe je odreqan, jer je 2007
deƩivo sa 3.

b) Ako je n = 2008, moжemo postupiti na slede�i naqin: izvrximo operaci-

ju, redom, nad temenima A1, A2, . . . , A2006 i dobijamo 1 u svim temenima osim

u A2006 u kome je 0. Prema tome, temena A1, . . . , A2005, A2007, A2008 moжemo

podeliti u 669 grupa od po 3 uzastopna temena u kojima su sve jedinice. Izvr-

xavaƬem operacije u svakoj od tih grupa zasebno dobijamo 0 u svim temenima,

pa je u ovom sluqaju odgovor potvrdan.
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RexeƬa zadataka za drugi razred

Saberimo (i+1)-vi sabirak
x3

i

1 − 3xi + 3xi
2

=
i3

20073 − 3 · 20072 · i + 3 · 2007 · i21.

i (i+1)-vi od pozadi
x2007−i

3

1 − 3x2007−i + 3x2007−i
2

=
(2007 − i)3

20073 − 3 · 20072 · i + 3 · 2007 · i2
i dobijamo da je

x3
i

1 − 3xi + 3x2
i

+
x3

2007−i

1 − 3x2007−i + 3x2
2007−i

=
20073 − 3 · 20072 · i + 3 · 2007 · i2
20073 − 3 · 20072 · i + 3 · 2007 · i2 = 1.

Odatle dobijamo da je cela suma jednaka 1004.

Iz nejednakosti Koxi-Xvarc-BuƬakovskog i uslova, a + b + c >
1

a
+

1

b
+

1

c
,2.

sledi da je (a + b + c)2 > (a + b + c)
(

1
a

+ 1
b

+ 1
c

)

> 9, pa je

a + b + c > 3. (∗)

Iz A–G nejednakosti imamo
x2 + y2

2
> xy,

x2 + z2

2
> xz i

y2 + z2

2
> yz. Sabi-

raƬem ovih nejednakosti uz dodavaƬe 2(xy + xz + yz) na obe strane dobijamo

(x + y + z)2 > 3(xy + yz + zx). Kada primenimo ovu nejednakost na brojeve
1

a
,

1

b
,

1

c
dobijamo:

1

3

(

1

a
+

1

b
+

1

c

)2

>
1

ab
+

1

bc
+

1

ca
. (∗∗)

Koriste�i nejednakosti (∗) i (∗∗) i poqetni uslov, a + b + c >
1

a
+

1

b
+

1

c
,

dobijamo:

(a + b + c)2
(∗)

> 3 +
2

3
(a + b + c)2

p.u.
> 3 +

2

3

(

1

a
+

1

b
+

1

c

)2

(∗∗)

> 3 + 2

(

1

ab
+

1

bc
+

1

ca

)

= 3 +
2(a + b + c)

abc
,

odakle deƩeƬem sa a + b + c dobijamo traжenu nejednakost. Jednakost vaжi

akko je a = b = c = 1.
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Kako je ∢AMC = 180◦− (∢MCA+∢MAC) = 180◦−
(

ϕ+(α−ϕ)
)

= 180◦−α3.
imamo da je sin(∢AMC) = sinα. Stoga, primenom Sinusne teoreme na trougao

△CAM , kao i analogno na trouglove △ABM i △BCM dobijamo

MA = b · sinϕ

sinα
, MB = c · sinϕ

sinβ
, MC = a · sin ϕ

sin γ
.

To �emo uvrstiti u narednom izraqunavaƬu

P△ABC = P△ABM + P△BCM + P△CAM

=
1

2
MA · MB · sinβ +

1

2
MB · MC · sin γ +

1

2
MC · MA · sin α

=
1

2
bc

sin2 ϕ

sinα
+

1

2
ca

sin2 ϕ

sinβ
+

1

2
ab

sin2 ϕ

sin γ

= P△ABC

sin2 ϕ

sin2 α
+ P△ABC

sin2 ϕ

sin2 β
+ P△ABC

sin2 ϕ

sin2 γ
.

Odavde kada podelimo sve sa P△ABC dobijamo
1

sin2 ϕ
=

1

sin2 α
+

1

sin2 β
+

1

sin2 γ
.

A B

C

M

c

ab

A B

P

Q

O1

O2

E

F

H
K

R

T

Zbog simetrije uslova zadatka, dovoƩno je dokazati da je qetvorougao ABKQ4.
tetivan. Oznaqimo presek pravih AP i BE sa R, a AB i PE sa T . Koriste�i

svojstva tangentnih i tetivnih qetvorouglova, imamo da je

∢QAR = ∢QAP = ∢QPE = ∢QBE = ∢QBR,

pa je qetvorougao ABRQ tetivan. Tvrdimo da je K ≡ R. Iz osobina spol-

jaxƬih uglova trouglova ABP i EPR, kao i tangenti AB i PT dobijamo niz

jednakosti:
∢BPR = ∢BAP + ∢PBA

= ∢AQP + ∢PQB

= ∢APT + ∢PEB

= ∢RPE + ∢PER

= ∢PRB.

Dakle, trougao BPR je jednakokrak i BP = BR, odakle zakƩuqujemo da se

taqke R i K poklapaju, qime je dokaz zavrxen.
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Na poqetku sastavimo kocku 2× 2× 2 na proizvoƩan naqin. Oznaqimo sa m i5.
n brojeve, redom, plavih i crvenih jediniqnih kvadrata na povrxini kocke.

Ako je m = n dokaz je zavrxen, tako da moжemo bez umaƬeƬa opxtosti pret-

postaviti nadaƩe da je m > n. Tada je razlika plavih i crvenih kvadrata

na povrxini d = m − n > 0 paran broj, jer je m + n = 24, a m − n i m + n

su brojevi iste parnosti. Primetimo da rotacija svake od jediniqnih kocki

oko neke ose simetrije paralelne strani velike kocke qini taqno jedan do

tada vidƩiv jediniqni kvadrat nevidƩivim, i obrnuto, taqno jedan nevidƩiv

kvadrat vidƩivim. Prema tome, d ostaje nepromeƬeno ili se meƬa za 2. Med-

jutim, koriste�i 3 takve rotacije moжemo uqiniti sve 3 strane proizvoƩne

jediniqne kocke, koje su bile nevidƩive, vidƩivim, tj. dovesti ih na povrx-

inu kocke 2×2×2. Ako uqinimo to sa svakom od 8 jediniqnih kocki, dobijamo

kocku 2 × 2 × 2 sa m crvenih i n plavih jediniqnih kvadrata na povrxini,

pa je sada d = n − m < 0, xto je opet paran broj. U nekom trenutku d je

moralo da bude 0, jer je i na poqetku i na kraju parno, pri qemu se meƬa za

0 ili 2 prilikom pomenutih rotacija. U tom trenutku je jednak broj crvenih

i plavih kvadrata na povrxini ve�e kocke, qime je dokaz zavrxen.
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RexeƬa zadataka za tre�i i qetvrti razred

Iz
√

x − 1

y
=

√
y − 1

z
sledi1.

x − y√
x +

√
y

=
z − y

zy
. (1)

Analogno dobijamo
y − z√
y +

√
z

=
x − z

xz
. (2)

Ako je, npr. x = y, iz prve jednaqine dobijamo y = z.

Dakle, ako me�u datim brojevima ima razliqitih, onda su svi me�usobno

razliqiti. Moжemo pretpostaviti da je x najve�i od Ƭih. Imamo slede�a

dva sluqaja:

1◦ y > z tada u jednakosti (1) leva strana pozitivna, a desna negativna;

2◦ y < z tada je leva strana jednakosti (2) negativna, a desna pozitivna.

Time smo pokazali da u svakom od ova 2 sluqaja nemamo rexeƬe, pa je

jedino rexeƬe (x, y, z) = (c, c, c), gde je c pozitivan realan broj.

Odaberimo teme A2008 datog mnogougla. Nazovimo sredƬim dijagonalama mno-2.
gougla A1, A2, ..., A2007 one odseqke koji spajaju temena qiji se odseqci raz-

likuju za 1003 ili 1004. Razmotrimo sve sredƬe dijagonale. ƫih je taqno

2007. Primetimo da se me�u Ƭima svake dve seku. Iz svakog temena polaze

dve sredƬe dijagonale. Kako je 2007 > 2 · 1003, na�i �e se tri jednobojne

dijagonale. One se me�usobno seku u trima razliqitim taqkama. Te taqke su

temena traжenog trougla.

Jedini brojevi koji nisu prirodni, a zadovaƩavaju polazni uslov da je
a8k − 1

a − 1
3.

potpun kvadrat su a = −1 i a = 0. Neka je daƩe a > 1. RastavƩaƬem dobijamo

a8k − 1

a − 1
=

a2k − 1

a − 1
· (a2k + 1)(a4k + 1).

Oznaqimo qlanove proizvoda sa desne strane redom sa A, B, C. Tada vaжi

A | B − 2, A | C − 2, B | C − 2,

pa je NZD bilo koja dva od ovih brojeva 1 ili 2. Samim tim kako brojevi B

i C nisu potpuni kvadrati, oni moraju biti dvostruki kvadrati, pa je broj

4BC = 4a6k + 4a4k + 4a2k + 4 potpun kvadrat. Me�utim,

(2a3k + ak + 1)2 > 4a6k + 4a4k + 4a2k + 4 > (2a3k + ak),

xto je kontradikcija.

Jedina rexeƬa su a = −1 i a = 0.
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Oznaqimo sa A2 i A3, redom, podnoжja normala iz B i C na pravu AM .4.

Tada je
CA1

A1B
=

A3M

MA2
, jer su A3M i MA2 projekcije duжi CA1 i A1B na

pravu AM , redom. Analogno je
AB1

B1C
=

B3M

MB2
i

BC1

C1A
=

C3M

MC2
gde su B2 i B3

podnoжja normala iz C i A na pravu BM , a C2 i C3 podnoжja normala iz A

i B na pravu CM , redom. Kako je ∢AA2B = ∢AB3B = 90◦, to taqke A2 i

B3 pripadaju krugu nad preqnikom AB. Potencija taqke M u odnosu na ovaj

krug nam daje MB · MB3 = MA · MA2, odakle je
MB3

MA2
=

MA

MB
. Analogno

je
MA3

MC2
=

MC

MA
i

MC3

MB2
=

MB

MC
. Kombinuju�i to sa prethodno dobijenim

jednakostima dobijamo

CA1

A1B
· AB1

B1C
· BC1

C1A
=

MA

MB
· MC

MA
· MB

MC
= 1,

pa su prema Qevinoj teoremi taqke A1, B1 i C1 kolinearne.

Dokaza�emo da je f(n) < f(n + 1) ako i samo ako je n + 1 stepen nekog prostog5.
broja.

Neka je n + 1 = pk, za neki prost broj p i k ∈ N.

Kako NZS(1, 2, . . . , n) | NZS(1, 2, . . . , n, n + 1) imamo da je f(n) 6 f(n + 1).
DaƩe, imamo da

pk−1 ‖ f(n) = NZS(1, 2, . . . , n) i pk ‖ f(n + 1) = NZS(1, 2, . . . , n, n + 1),

xto sa prethodnom qiƬenicom povlaqi f(n) < f(n + 1).
Obrnuto, pretpostavimo da je f(n) < f(n + 1).

Neka je n + 1 = p1
k1p2

k2 . . . pr
kr , gde je r > 2 i ki > 1. Kako pi

ki | n + 1, imamo

pi
ki 6

n+1
2 6 n, pa pi

ki deli f(n). Dakle, n+1 deli f(n), pa je f(n+1) = f(n).
Ovo je kontradikcija, tj. mora biti r = 1 i n + 1 je stepen prostog broja.

Pre�imo sada na tvr�eƬe zadatka. DovoƩno je dokazati da postoji 2008
uzastopnih prirodnih brojeva tako da nijedan od Ƭih nije stepen nekog pros-

tog broja. Neka su {p1, . . . , p2008} i {q1, . . . , q2008} razliqiti prosti brojevi.

Prema Kineskoj teoremi o ostacima sistem kongruencija

x ≡ −1 (mod p1q1)
x ≡ −2 (mod p2q2)

...

x ≡ −2008 (mod p2008q2008)

ima rexeƬe, oznaqimo ga sa n. Tada za svako 1 6 i 6 2008 vaжi piqi | n + i,

pa brojevi n + 1, . . . , n + 2008 nisu stepeni prostog broja.

11


