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PROBNO TAKMIQEǋE IZ GEOMETRIJE

Krugovi k1 i k2 seku se u taqkama A i B. Prava p kroz taqku B seqe1.
krug k1 u taqki K, a krug k2 u taqki M . Tangenta kruga k1 paralelna
sa AM dodiruje taj krug u taqki Q. Neka je R druga preseqna taqka
prave AQ i kruga k2.

(a) Dokazati da je tangenta kruga k2 u taqki R paralelna sa AK.

(b) Dokazati da su ove dve tangente i prava KM konkurentne.

Neka su A1 i B1 taqke na pravoj odre�enoj osnovicom AB jednakokrakog2.
trougla ABC takve da je ^A1CB1 = ^ABC. Krug koji spoǉa dodiruje
krug opisan oko trougla A1B1C dodiruje tako�e i prave CA i CB u
taqkama A2 i B2, redom. Dokazati da je A2B2 = 2 ·AB.

Dat je trougao ABC u kom simetrala unutraxǌeg i spoǉaxǌeg ugla3.
seku pravu BC u taqkama D i E, redom. Neka je F (F 6= A) preseqna
taqka prave AC sa krugom k nad preqnikom DE. Konaqno, neka tangenta
u taqki A na krug opisan oko trougla ABF seqe krug k u taqkama A i
G. Dokazati da je AF = AG.

Odrediti najmaǌi pozitivan realan broj k koji ima slede�e svojstvo:4.
Neka je ABCD konveksan qetvorougao i neka su A1, B1, C1 i D1 taqke
na stranicama AB, BC, CD i DA, redom. Neka je S zbir najmaǌe dve
od povrxina trouglova AA1D1, BB1A1, CC1B1 i DD1C1, a S1 povrxina
trougla A1B1C1D1. Tada va�i kS1 > S.

Vreme za rad 270 minuta.
Svaki zadatak vredi 10 poena.

Svaki zadatak pisati na zasebnom papiru.
�elimo vam puno uspeha.


