12. TpaIMIIMOHAJIHO MHTEPHO TaKMUUEHE yUEeHUKA
MaremaTuuke TIMHA3M]je
apyru kpyr — 24.03.2008.

ITPBU PA3PE

Ha crpanunama AB, BC, C'A tpoyraa AABC uzabpane cy tauke D, E u F' Tako
na je DE = BE nw FE = CFE. IlokazaTn na neHTap Kpyra OMUCAHOT OKO TPOYTJIa
ANADF nexn na cumerpannu yriaa <DEF.

Y mapanenorpamy ABCD usabpana je tauka K Taksa na je cpemumre L my:&u
AD nonjemnaro ynameno ox tavaka K u C, a cpemumre M ny:xu C'D nonjennaxo
yaameno on tavaka K u A. Heka je N cpemumre ny:xu BK. Ilokazatu na cy
yraosu <NAK u <NCK wmebycobuo nomynapHu.

Tlokazatu ma je 6poj 15% +4Y%  cuaomen.

Amna, Bojau, llakm u lparan cy pemmsau na kyme 16 uvorosamuma. Ama je pekao
na MOKe Ia Kynu jenHy, 2 uiam 3 JyokoJsamauie. bojaH je perkao ma Moske ma Kynu 2,
3 mim 4. Ilaku je perkao ma moxe na kynu 3, 4 mum 5. paraH je perao aa MOKe
na 4, 5 niu 6. Ha Koauko pazamuyuTux HaUWHA OHU MOTY [a U3BPIIe KYyITOBUHY TUX
16 vorosmamuma?

Hera je A1As... A, womBekcHum n—rtoyrao, n > 3. Ha mouerky je y Temeny Aj
ynucan 6poj 1, a y ocramum memenuma (0. Cueneha omepanuja je mosBoJsbeHa:
omabpatu teme A; n—royraa y kome je mamucan 6poj 1 u 3amenuTu 6pojese a, b,
cy remenuma A;_1, A;, Aiz1cal—a, 1—>b, 1—c, penom (Ag = Ay, Ans1 = A1).
Ila qu je moryhe makoH koHauHOor Opoja omeparuja mobutu 0 y cBuM TemMeHUMA,

aKo je: a) n = 2007, 6) n = 20087

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3amaTKe meTajbHO 0O0PA3IIOKUTHU.
Cpaku 3amarak mrcaT Ha 3aCeOHOM manupy.
sKemumo Bam myHO ycmexa.



12. TpamunMOHAJIHO MHTEPHO TaKMUUEHE€ yUEHUKA
MaTtemMaTuuke TUMHAa3Mje
apyru kpyr — 24.03.2008.

NPYT'1 PASPEIL

1. Wspauymaru cymy

2007 3
> T
- 1-— 3$i + 3.%1'2’
1=0

rue je x; = ﬁ a1 =0,1,...,2007.

2. Hera cy a, b, ¢ nosutuBau peannu 6pojeBu 3a kKoje je a +b+c > — +
a

IlorazaTu HEjeTHAKOCT:

3. Ymyrap tpoyraa AABC nanasu ce tauka M Taksa ma je
IMAB = <<MBC = <MCA = .

Iokazatu ma je
1 n 1 n 1
sin? ¢ ~sin?a sin?g
rae je o« = <BAC, p=<CBA, v = <ACB.

. Y
sin?

4. Kpyrosu C; u Cy cery ce y taukama P u (). 3ajenauuka TaHreHTa OBUX KPyroBa,
ommxa Tauku P, nomupyje kpyrose v taukama A um B, penom. Tamrenrta xpyra Cq
y Tauku P ceue kpyr Co y tauku E, pazmuuuroj on P, mok tamrenra kpyra Co y
P ceue Cy y taurkn F', pazmuuuroj on P. Heka cy H n K tauke na nyskuma AF n
BE, penom, taxse na je AH = AP u BK = BP. Ilokasatu na cy Tauke A, H,
@, K, B rouuuknunune.

5. Ilaro je 8 jemuHuUUHMX KOIKWU, npu dyeMmy cy 24 crpame oGojeno y mmaso u 24 y
upseno. JlokazaTu ma o BUX MOKEMO CACTABUTHU KOIKY OuMeH3Huja 2 X 2 X 2 koja

uMa jeqHak OpOj MIaBUX U NPBEHUX jeIUHWYHUX KBAAPATA HA MOBPIIVHMU.

Bpewme 3a panx 240 munyTa.
3amaTke HeTajbHO 0OPA3TIOKUATH.
Cpaku 3a1aTak IUCATU Ha 3aCEOHOM MATUPY.
sKemumo Bam myHO ycmexa.



12. TpamnOMMOHAJIHO MHTEPHO TAKMUUYEH€ YUEHUKA
MaTtemaTuuke TUMHAa3Mje
apyru kpyr — 25.03.2008.

TPELRW M1 UETBPTU PA3PE]IL

Pemutu cucrem jemnaumna

y CKyIy peaJHux Opojesa.

IlaT je 2008-0yrao umje ce HUKOje TpU AUjaroHaJie He CeKy y jemHoj tauku. CBaka
ol meroBux mujaronata obojena je jemmom ox 1003 Goje. Ilokazaru ma mocToju
TpOyTrao Yuje CBe CTpaHUIle JeKe Ha AUjaroHajiaMa Koje mMajy UCTy 00jy.

OnpenuTu cBe 1ese OpojeBe a TakBe na je OpPOj

HOTIYH KBAaAPAT, 32 HEKM IpUpomaH 0poj k.

Iat je rpoyrao AABC u rauka M koja He JexU HU Ha jeHO] BUCUHU TOT TPOYTJIA.
IIpasa kpo3 M mopmanna Ha AM ceue npasy BC y tauku A;. Taurxe By u C;
nepurumy ce anajgorso. Ilokazatu ma cy Aj, By, C| konuneapre Ttauke.

dyurnumja f: NN\{0,1} — N nepunucana je na cnenehu maumn:
f(n) =H3C(1,2,...,n)

Hoxrazaru ma mocroju 2008 ysacTonmHux npupomHux OpojeBa y KojuMa (yHKIH]ja
“Ma UCTY BPEIHOCT.

Bpewme 3a panm 240 munyTa.
3amaTke OeTabLHO 00Pa3I0KUTH.
Cpakm 3amaTak IrucaTy HA 3aCEeOHOM Manupy.
sKeaumo BaM myHO ycrexa.



Pemema 3amaTaka 3a mpBu pa3pen

Kako je <FEC = 180°—2yu <DEB = 180°—23, 1o je <F'ED = 180° —2a. Axo
ca O osmaunmo nerrap onucasor pyra tporiaa AFD uz <F'OD = 2a, nobujamo
na je uerBopoyrao EFFDQO rerusan. Camum tum kako je FOD jenmaxokpak, u3
TETUBHOCTU NOOMjaMo

<DEO = <DFO = <FDO = <FFEO,

mTo je u Tpebasio moKa3aTu.

Honyrumo napagenorpam ABCD no tpoyrna ABA1Cq rako na nyx AC 6yne
cpemma snunuja Tpoyraa ABA{Ch. 36or tora younmMo kpo3 D mpaBy mapaJjesHy
ca AC u osmauumo ca A; u (1 npeceke Te npase ca nponys:kenuma crpanuna BC
u BA penom. Tana he uersopoyrnosu ACA1D u CAC1 D 6uru napajenorpamu.
Tauxe A, M, Ay hie butu KoIUHEApHE jep ce y napaJeaorpaMy IujaroHaje HoJI0Be.
Hakne y tpoyramy NAKA, yrao <AKA; je npas jep je tauka M monjemHaro
ynamena on tadaka A, K, A1. Amanorso 3akmyuyjemo na je u yrao <CKCq mpas.
Crora je

<CKA; =90° — <A1 KC; = <«C1 KA.

Onceunnt CN u KAy cy napanennu jep je CN cpenma nurnja Tpoyria <K BA;j.
Ananorso yc napanensu u onceunu AN nu KCq. Cnenu na je

<I<NCK =<CKA| =<C1KA =<NAK.




JlonmyHnrMO maTwm m3pas [0 Pa3iInKe KBaapaTa:

150 — 4% = 15% £ 2.15%.21° 1415 _2.152.21° = (152 - 21%)2 — (28 . 15)?
= (152 + 21 —28.15)(15% + 21° + 28 . 15).

OBUM HMCMO TOKa3aju Ja je HaTyu OPOj CIOKEH, jep MOpaMoO Oa MOKaKeMO jOII U1
na je cBakm ol ropma 2 ¢axkropa Behm oxn 1. Y mpyrom ¢paxropy cy cBu cabupum
pehu on 1 ma je je m 152 + 2P 4+ 28 .15 > 1. 3a upsn dakTop mMamo ma je
215 5 912 — 98 .94 5 98. 15, ma numamo na je u 1524215 -928.15 > 152 > 1. Tume
CcMO TIOKa3aJyn na cy oba daxropa Behu onx 1, ma je matm O6poj CIIOKEH.

Hanomena. OBuM pememeM Mo mokazamn 1a je 15% —41° = 29153 -36 833. Mosxe
ce mokasatu ga cy oba oBa O6poja, u 29 153 u 36 833 mpocTu.

Pewemwe 1: Tlomohy cmena a =14+ a, b=2+ 06, c =34+, d =4+ 6, nonasnu
cucreM (koju ce cacroju on 1 jenHaumue u 4 HejeqHAUMHE) Ce CBOAU HA

a+pB+v+0="71, 0<a,8,7,0 <2.

Osmaunmvo ca X ckyn cBux pemema jemHaumae o + 0+ v+ 0 = 6 y cxyny Ny,
ca A momckyn ckyma X konm kojux je o > 3, ca B monckyn ckyma X kom kojux je
B >3, ca C nonckyn ckyma X kom kojux je ¥ = 3, ca D monckyn ckyna X kon
kojux je 0 > 3. Pasmorpumo Opoj enemMeHaTa CBAKOT OJ CKyIOBa KOJjU Ce jaBibajy
y IlpuHNUDy yK/Ibydema-uCKIbYyYena.

Bpoj enemenata ckyna X je jemnak |X| = (4+g_1) = (g) = (g) = 84.

DBpoj enemenara ckyna A je jemmax 6pojy pemema jemnaunze
o +8+vy+5=6-3=3, rae cy o, 3,7,0 € Ny
(yBerm cmo cmery o = 3+ ), Te je |A| = (4+§_1) = (g) = 20.
Anasnorno mnobujamo na je u |B| =|C| = |D| = (g) = 20.
Bpoj eremenara ckyna A N B je jennak Gpojy pemema jeIHaUYUHE
o+ +7y+6=6-3-3=0, roe cy o, 3,7,8 € Ny

(yBeamu cmo cvmeny @« =3+’ u =3+ ), e je |ANB| = (0+1_1) = (%) =1
(to jemmno pememe je o/ = (3 = v = § = 0). Amanormo mobujamo ma je u
IANC|=|AND|=|BNC|=|BND|=|CND|=(}) =1

Cryn AN BNC je npasan (Ty 6m buia pemema KOI Kojux je «, (3,7 = 3, Tj.
Ty 6u Beh mmanu na je « + 3+ v = 9, a nama Ttpeba aa + [+ v+ = 6), Te
nobujamo na Baxm |[A N BN C| = 0. Amamorno ce mobujamo na Basku u na je
IANBND|=|AnCnND|=|BNCND|=]ANnBNCND|=0.

Kamna cBe oBo ybamumo y I[IpuHiun ykibydema-uckbydema 100ujamo ga je 6poj
pelema naTe jeTHavYnHe:

1X| — (JAl+|B|+|C|+|D|)+ (|JAnB|+|ANC|+|AND|+|BNC]
IBND|+|CND|) - (|JAnNBNC|+|ANBND|+|ANCND
IBNCND|)—|AnBNCnND|

= - Q) G+ Q)-()0+() 0=81-80+6=10.

+
+



Pewewe 2: Kaxko cMO y mpeTXOmHOM peIlewny M00UIM Majau pPe3yJTaT, BUIAUMO I
CMO 10 HIera Jiakile MOTJIM Ha J0hHeMo OOMYHUM JIOTUYKO-KOMOUMHATOPHUM pacy hu-
BAMEM.

Ako GucMmo y3enm MakcuMaJHe BpETHOCTU 3a a,b,c,d mobuan 6u 36up 3 +
44546 = 18, a kako mama tpeba 36up 16 (3a 2 mMamu), OO HEra MOKEMO
mohu ako 6uso kojy memnosmary (a,b,c,d) ymamumo 3a 2 (Ty umamo (411) =1
pemema: (a,b,c,d) € {(2,4,5,6),(3,3,5,6),(3,4,4,6),(3,4,5,5)}) unu yronuro
HEeKe 2 Hemo3HaTe yMamuMo 3a 1mo 1 (y OBOM ciyuajy HUMaMo (3) = 6 pemema:
(a,b,c,d) € {(2,3,5,6),(2,4,4,6),(2,4,5,5),(3,3,4,6),(3,3,5,5),(3,4,4,5)}).

Kynosuny ce moske uzspmutu vHa 4 + 6 = 10 pazauuurux mauuna.

a) Iorazahiemo ma je 3a Gpojese obmmka n = 3k memoryhe nobutu 0 y cBum
TeMeHuMa N —Toyria. lIpermocraBuMO CYympoOTHO U O3HAYUMO ca @; OpPOj OI-
epanuja u3ppmeHux Hanx TemenoM A;. Kako cBaka omepamnuja Mema Opoj jenuHu-
na 3a #enapan 6poj (1 wam 3), caemu na je ykynan OpOj M3BPIIEHUX ONEpAIMja
S+ai +as+ ...+ a, senmapan. C apyre crpaHe, IpUMETUMO 1a je G + a9 + ag
3anpaBo ykynau 0poj mpomena (ca 0 ma 1 u 06puyTO) Gpoja 3ammcaHor y TeMeHy
As. Kako je n Ha modeTky u Ha Kpajy y Temeny As zammcana 0, nmamo ma je 6poj
a1 + a2 + a3 mapan. Vcro Basku u 3a a4 + a5 + ag u tako masme. IIpema Towme,

S = (a1+ax+a3)+ (as+as+ag) + ...+ (asg—2 + asp—1 + ask)

je cyma mapHux O6pojeBa, Tj. mapaH Opoj, MTO je KOHTPaIuKnuja ca Beh mobujenom
uyMEeHUIOM fa je S HemapaHn. Jlakie, oaroBop Ha nuTame je oapedad, jep je 2007
IEeJLUBO ca 3.

6) Axo je n = 2008, mosxkemo noctynuTu Ha ciaemehu mauyws: M3BpmUMO Onmepanu-
jy, penom, nan temenuma A1, As, ..., Aogog 1 mobujamo 1 y cBuUM TemMeHUMa OCUM
y Asogoe vy xoMe je 0. IIpema Tome, Temena Aq, ..., Aoz, A2007, A200s MoOEeMmo
nonenutu y 669 rpyna ox mo 3 y3acromnHna TeMeHa y Kojuma cy cBe jemunaure. VI3Bp-
naBameM ollepallje y CBaKoj o1 TUX rpymna 3acebuno nobujamo 0 y cBuM TeMeHMMA,

ma je y OBOM CJIydajy OJArOBOP MOTBPIAH.



Pemema 3amaTaka 3a npyru pa3pen

3 O
Cab +1)-Bu cab : =
abepumo (i+ 1)-Bu cabupax 1 — 3z, + 31,2 20073 — 3-20072 -7+ 3-2007 - 42
L2007 (2007 — i)”

. 1 _ pu—
w (i) onnosams T T s = 007 32007 i £ 32007 2

u nodbujaMo ma je

3 T3007_; 20073 — 3-2007% - i + 3 - 2007 - ¢

7 —

T 32:+ 322 1 3za007_i 1 3adggr; 20073 — 3200727+ 3-2007 -

Oparie mobujamo na je mesa cyma jemnaka 1004.

1 1 1
N3 mejemnakoctu Komm-IlIsapu-Bymakosckor u ycaosa, a +b+c > — + 5 + -,
a c
crema na je (a+b+c)?> > (a+b+c) (%—I—%—F%) > 9, ma je
a+b+c>3. (%)
2 2 2 2 2 2
xr° + v 4
N3 A-T" mejemHakocTyu MMaMO 4 = 1y, 5 >xrzu = yz. Cabu-

pameM OBUX HejemTHAKOCTM y3 momasame 2(ry + rz + yz) Ha obe cTpane mobujamo
(r +y+2)? > 3(xy + yz + 2r). Kaga npuMennMo OBy HejeIHAKOCT Ha GpOjeBe
1

-, —, — mobujamo:
a b c
11+1+12>1+1+1 (er)
-+ +-] 2=+ —+—. ok
3\a b ¢ ab  bc  ca
, 1 1
Kopucrehu mejemnarkoctu (%) u (¥%) m moyeTHu ycJios, a—l—b+c>—+g+—,
a c

nobujamo:

(*) 2 my. o2/1 1 1)\?
(a+b+c) > 3+§(a+b—|—c)2 > 3+§(5+_+Z>

b
(%) 1 1 1 2 b
ab  bec ca abce

onakye nememeM ca a + b+ ¢ mobujamo TpakeHy HejeJHAKOCT. JeIHAKOCT Basku
akko jea=b=c=1.



Kako je <AMC = 180° — (<M CA+ <MAC) = 180° — (¢ + (a — ¢)) = 180° — «
uvamo ga je sin(<{AMC) = sin a. Crora, npumenom CunycHe Teopeme Ha TPOYTao

ACAM, xao u anamnoruo ma tpoyriaose NABM nu ABCM nobujamo
smSO, MB:c-w, MC =a-— )
sin 3 sin 7y

MA=b. Sin @

sin «

To hemo yBpcTuTH Yy HapemHOM M3padyHABABLY

Prapce = Ppapm + Papoyv + Pacawm

1 1 1
= §MA-MB-sinﬁ+§MB-MC'-Sin’y—|—§MC’-MA-Sin0¢

2 2

1 sin?¢p 1 sin?ep 1 sin?oe

= —bc— + — ca — + —ab—
2 sina 2  sinfg @ 2 sin 7y
.2 .2 .2
sin” sin” sin”
= Ppapc——— + Prapc——, + Prapc———-
sin“ « sin® (3 sin“ y
_ 1 1 1 1
Onasne kana momemumo cse ca PaApo mobujamo ——5— = ——5—+ +——

sin¢  sin?a  sin?fB  sin?y

360r cumeTpuje ycaoBa 3amaTKa, JOBOJLHO je MoKa3aTu ma je yerBopoyrao ABK(Q)
rerusan. OszzaummMo npecek npasux AP u BE ca R, a ABu PFE cal. Kopucrehn

CBOjCTBA TAHTEHTHUX W TETUBHUX YETBOPOYTJIOBA, UMaMO M4 je
QAR = <QAP = <QPF = <QBE = <@BR,

na je uersopoyrao ABR() terusan. Tspmumo ma je K = R. W3 ocobuna cmoJ-
jammux yraosa tpoyraosa ABP u EPR, kao u tanrentu AB u PT nobujamo uus
jemHaKOCTH:

<BPR = <BAP+<PBA

= <AQP +<PQB
<APT + <PEB
— <RPE + <PER
— <PRB.

Iakae, tpoyrao BPR je jemmakokpaxk u BP = BR, omakie 3akmpbydyjeMo na ce

rauke R u K nokmanajy, ynMe je moka3 3aBpIIeH.



Ha mouetky cacraBuMo KOIKY 2 X 2 X 2 Ha mpousBosba HaunH. O3HaumMo ca M u
n 6pojese, penoM, IJIABUX U IPBEHUX jeIUHUYHUX KBAJApaTa HA MOBPIIUHU KOIKE.
Axko je m = n noka3 je 3aBpINEH, TAKO Oa MOKEMO 0e3 yMamema OIIITOCTU IIPeT-
IOCTABUTHU Hamasbe nma je m > n. Tana je pasziauka miIaBuUX M IPBEHUX KBaJIpaTa
Ha noppumE d = m — n > 0 mapan 6poj, jepje m+n =24, am—num-—+n
cy OpojeBu ucte nmapHoctu. I[IpmmeTrmmo ma poranmja cBake OJ je IMHUYHUX KOIKU
OKO HEKe OCe CUMeTpUje MmapajieiHe CTPAHU BeJUKEe KOIKe YMHU TauvHO jeIaH 0
Tala BUIJLUB jeIMHUYHU KBAApaT HEBUAJBUBUM, U OOPHYTO, TAUHO jeJaH HEBUIJLUB
KBaJpaT BUIbUBUM. IIpema Tome, d ocTaje HEIPOMEHEHO WM ce Mema 3a 2. Men-
jytum, kopuctehu 3 TakBe poranuje MOKEMO YUUHUTHU CBE 3 CTpaHe MPOU3BOJLHE
jeMHUYHE KOIKe, KOje Cy Ouiie HeBUIJbUBE, BUIJLUBUM, Tj. MHOBECTU UX HA MOBPII-
UHY KOIKe 2 X 2 X 2. AKO yUYMHUMO TO Ca CBAKOM O 8 je IMHUYHUX KOIKMU, J00UjaMo
KOIKY 2 X 2 X 2 ca m UpBEHUX W N MJIABUX jeIMHUYHUX KBAJApaTa HA MOBPIIUHU,
na je cana d = n —m < 0, mro je omer mapan 6poj. Y HEKOM TpeHYTKy d je
MopaJso ma 6yne 0, jep je u Ha MOYETKY M Ha Kpajy MapHO, MPU YeMy Ce Mema 3a
0 i 2 TpuInKOM MOMEHYTUX poTamnuja. Y TOM TPEHYTKY je jeaHak Opoj IpBEHUX
U MJIaBUX KBapaTa Ha HOBpIUHU Behe KOlke, ynMe je MOKa3 3aBpIIeH.



Pemema 3amaraka 3a Tpehu u uerBpTH; paspen

1 1
1 r— — = - —
3\/_ ) Y cheﬂn

r—y  z—y (1)

Vi+y o2y
Awnasioruo mobujamo

Yy —z Tr—z

\/gj+\/E: xz

Axo je, Hnp. T = Yy, U3 OpBe jeaHaUYMHE HOOUjaMo Y = 2.

(2)

Ilakne, ako mebhy maTtum OpojeBuMa mMa Pa3IUdYUTUX, OHAA Cy cBu MehycobHO
paznmuuutu. Moskemo npernmocraBuTu Aa je * HajBehu onx mux. Vmamo ciemeha
IBa Caydaja:
1° y > z Tana y jemmaxoctu (1) neBa cTpaHa MO3UTHBHA, a TECHA HETATUBHA;

2° y < z Tana je meBa cTpaHa jemHakocTu (2) HeraTUBHA, a NeCHA MO3UTUBHA.
Twume cMO moOKazasu ma y CBaAKOM O OBa 2 ciIydyaja HeMaMO peIlleme, Ta je
JEINHO pelrene (x,y, z) = (c, c, c), rIe je ¢ mMo3UTUBAaH peajiaH Opoj.

Omabepumo Teme Aggog maror muoroyraa. HazoBumo cpedwum nujaroHajaMa MHO-
royraa A1, As, ..., Aygp7 OHe olcedke Koju chajajy TeMeHa UMjU ce OICedIly pPas-
nukyjy 3a 1003 mau 1004. Pasmorpumo cBe cpemme mujaronasie. Hbux je tauno
2007. IIpumermmo na ce mebhy muma cBake nBe cery. V3 cBakor temeHa mosiaze
nBe cpemme mujaronatsie. Kako je 2007 > 2 - 1003, mahu he ce Tpu jemnoGojue
nujaronase. One ce MelycoOHO CeKy y TprMa pPa3aumyuTuM Tavkama. Te Tauke cy
TeMeHa, TPa:KeHOT TPOyTJia.

8k
a®” —1
Jenunu OpojeBu KOju HUCY MPUPOIHHU, a 3a10BabaBajy MOJAa3HU YCIOB 1a je w1
a J—
nornyH kBagpar cy ¢ = —1 u a = 0. Heka je mame a > 1. PacraBmamem nobujamo
a®k — 1 a?k —1

= (@® 4 1)(a™ +1).
O3mpaunMo uaHOBE IpoU3BOMIa ca gecHe crpase peaoMm ca A, B, C. Tana Baxu
A|B—2, A|C-2  B|C-2

na je H3Il 6uno koja msa on osux O6pojesa 1 mmm 2. Camum TuM Kako 6pojesu B
r C HucCy NOTIYHM KBaIpaTU, OHU MOPajy OUTU ABOCTPYKU KBaJApaTH, IIa je 0poj
ABC = 4a5% + 4a* + 4a0%F 4 4 notnyH kBaapar. Mebhyruwm,

(2a%F + a* +1)2 > 4a%% + 40 + 462 + 4 > (2a*F + ¥),

IITO j€ KOHTPAAUKIIA]a.

Jemuna pemema cy a = —1 uwa = 0.
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Osmaummo ca As m As, pemom, momuoxkja Hopmasa u3 B u C ma mpasy AM.

CA AsM
Tana je L , jep cy AsM u M Ay npojermuje nysxu C A1 u A1 B na

AiB  MA,
AM A . AB; BsM  BCy (CsM
npas , penoM. AHaJOrHO je = u =
pany b ¥'BiC T MB," C1A T MG,
noanoxja sopmaaa uz C' u A ma npasy BM, a Cy u (3 nonnoxja mopmana uz A
n B ma npasy CM, pemom. Karo je <AAsB = <AB3B = 90°, to tauke Ay u
B3 npunanajy kpyry man npeunukom AB. Ilorernmuja tauke M y ommocy Ha oBaj

MB MA
kpyr Ham paje M B - M By = MA - MAs, onakne je 3 — Anamnorso

MAs MB’
. MA; MC MCg_MBH6 o _
Je MC2 = MA nu M32 — MC OM PIHny n TO Ca HpeTXOILHO o0 I/IJeHI/IM

jemHakocTuMa J1o0ujaMo

CAi ABy BCy _MA MC MB _
AB BiC CiA MB MA MC

rae cy By u Bj

)
na cy npema Yesunoj teopemu tauke Ay, By u (1 xonuneapse.

Iokazahiemo na je f(n) < f(n+1) ako u camo ako je n+ 1 crenen mHekor mpocror
opoja.

Heka je n + 1 = p¥, 3a meru npocr 6poj p u k € N.
Kako H3C(1,2,...,n) | H3C(1,2,...,n,n + 1) mmamo ma je f(n) < f(n + 1).

Hame, umaMo ma
p*7 L f(n) =H3C(L,2,...,n) u p* | f(n+1) =H3C(1,2,...,n,n+1),

ITO ca NpeTXoaHoM uumerunom nosiaun f(n) < f(n 4+ 1).
O6puyTo, npernocrasumo na je f(n) < f(n+1).

Heka je n+ 1 = pi¥1po*2 . . p*r roejer > 2 u k; > 1. Kako p;* | n 4+ 1, nmamo
pi" < M <, na pi® nenu f(n). Hakne, n+1 nemu f(n), maje f(n+1) = f(n).
OBo je kouTpamuknuja, tj. Mopa outu r = 1 u n + 1 je crenen mpocror Gpoja.
I[MTpebumo cama ma tBpheme 3amarka. JloBomno je morasaru ma mocrtoju 2008
Y3aCTOIMHUX NMPUPOJHUX OpoOjeBa TAKO Oa HUjedaH O WX HUje CTEIEH HEKOT MPOC-

tor 6poja. Hera cy {pi1,...,p2008} u {q1,--.,q2008} pasnuuuru nmpoctu 6Gpojesu.
[Ipema Kuneckoj TeopeMu o ocTanmMa CUCTEM KOHTDYEHITH]a

r = —1 (mod p1q1)
r = -2 (mod p2g2)
r = —2008  (mod p200sq2008)

uMa pememe, o3HaunMo ra ca N. Tama 3a csako 1 < 7 < 2008 sawu p;q; | n + 14,
ma 6pojesu n + 1,...,n + 2008 wHucy cremenu mpocror 6poja.
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