11. TpamMnMOHAJIHO MHTEPHO TaKMUUEHE€ yUEHUKA
MaTtemMaTuuke TUMHAa3Uje
npyru kpyr — 18.03.2007.

IIpBu pa3pen

Hera cy AK, BL,CM Bucusne tpoyraa ABC, a H weros opronenrap. Tauka
P je cpemumre ny:xku AH. Yxonuko je mpecek npasux BH u M K taura S,
a npecek npasux LP u AM raura T, noka3aru na je TS mopmasano wa BC.

Ilokazaru na 3a peasine Opojese z,y,z € [0, 1] Basku HejennarocT

(z+Dy+Dz+1)> 8z +y)(y+2)(z +2).

Heka je S = {—2,—-1,0,1,2} u nera je y JlekapTOBOM KOODAWHATHOM CH-
cTeMy Ha MPOU3BOJbAH HAUMH O3HaUeHO 17 Tayaka mu3 ckymna S x.S. Ilokazatu
na Mehy ob0jeHrM TaukaMa IMOCTOje TPU TaKBe 114 je jenHa O lBbUX CPEeIUIITe
nysxu ompebhene ca mpeocTaJie aBe.

Onpenutu cBe mapose (n, k) IpupogHUX OPOjeBa KOjU Cy Pellema jeTHaunHe

n® — 5n + 10 = 2F.

Heka je n>5 npuponan 6poj. Oapemuru najsehiu 6poj k (y dyurumju on n)
TaKaB Ja MMOCTOjU KOHBEKCAH N-TOYrao KO KOjer je TavyHO k YeTBOPOYTJIOBA
A;jAi1Ai42Ai13 TarrerTHO. (Y3uMa ce ma je Apij = Aj.)

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3amaTke nAeTajbHO 00PAa3JIOKUTH.
Cpaku 3amaTak mucaTu Ha 3aCeOHOM MAIUDY.
sRenuMmo BaM MyHO ycmexa.



11. TpamMnMOHAJIHO MHTEPHO TaKMUUEHE€ yUEHUKA
MaTtemMaTuuke TUMHAa3Uje
npyru kpyr — 18.03.2007.

Jpyru paspen

Hahwu cBe ¢ynruuje f: R — R koje 3amoBomaBajy HejeTHAKOCT
fle+y)+ fly+2)+ f(z+xz) > 3f(x +2y+ 32)
3a cBe x,Y,2 € R.

Ha crpanunu BC jemmakokpakor tpoyriaa ABC (AC = BC') mara je tauka
D # C rakBa na je
AD? = BD - BC.

Iokazaru na je AD = AB.

Hara je Tabauna mumen3uja 1004 x 1004. Hahu majmawmu npuponan 6poj n
TakaB Ja Ce 3a CBaKO Oojeme n mosba Tabiuie mory Hahm 3 obojeHa mospa
YMju MEeHTPU YMHE TPaBOYIJIM TPOYrao ca KaTeTaMa HapaJjieITHUM WBUIaMa
rabure.

Herka cy m u n mpupomuu 6pojeBu, a p mpocT OPOoj. Y KOJIUKO je

npuponaH Opoj, JOKa3aTU MIa je OHOA OH IIPOCT.

Kpyrosu ki u ko ce nomupyjy u3nyrtpa y Ttauku N, npu dyemy ki mMma Behu
noaynpeunuk. TeruBe BA u BC kpyra k; mpumnaznajy Taurearama kpyra ko
y Taukama K um M pemom. Hera cy Q u P cpenumra onux agykoBa AB u
BC xoju ve caapsxe Tauky N. Y KOJMKO Ce KDYTOBU ONMUCAHU OKO TPOYTJIOBa
BQK u BPM ceky y Taukama B u B, noka3zaTtu na je yerBpoyrao BPB(Q)
mapaJegorpam.

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3amaTke nAeTajbHO 00PAa3JIOKUTH.
Cpaku 3amaTak mucaTu Ha 3aCeOHOM MAIUDY.
sRenuMmo BaM MyHO ycmexa.



11. TpamMnMOHAJIHO MHTEPHO TaKMUUEHE€ yUEHUKA
MaTtemMaTuuke TUMHAa3Uje
npyru kpyr — 21.03.2007.

Tpehu u uerBpTU pa3pen

Hera je A = {2? 4+ 2y?|z,y € N} u p mpoct 6poj. Yronuko je p? € A,
nokaszaTu ma je u p € A.

Heka cy a,b, c mo3autuBam peasnu O6pojeBu. JlorazaTu HejeTHAKOCT

2a3 N 253 N 203 S atba
a c.
a?+b%2 b2+ c2+4a?

Kpy:xuune ki u ko momupyjy ce cmosba y Tauku A m moaupyjy Kpy:kHULIy k
usHyTpa y taukama A; m Ao pemom. Hera je P Tauka mpeceka KpPY:KHUIE
k ca 3ajemHMYKOM TaHreHTOM Kpy:kHumna ki u ko y tauskm A. Ilpasa PA;
MIOHOBO ceve Kpy:kuuUiy k1 y Bi, a mpaBa PAy moHOBO ceue KpPYy:KHUIY ko y
Bs. Iokazatu na je mpaBa BjBs 3ajemnuyka TaHTeHTa KPY:KHUNA k1 U ka.

Mory nu ce mosba mpaBoyraoHe tabdauiie 000jUTH y IPBEHO U DEJI0 TaKo 1a
je y mesoj Tabaui uctu O0poj MPBEHUX U OeJIMX IMMOJba, a Y CBAKOj BPCTU U

KOJIOHU TI0oJba 00O0jeHa y jemHy on 0Ooja UMHE BUIIE O 1 moJba y H0j7
Hu3z {a,} mnedunucan je ca ap=1mn

(p = Gp—1 + A[p/3] 38 N > 1.

Iloka3zaTu na 3a cBaku npocT 0poj p <13 mocToju DeCKOHAYHO MHOT'O YJIAHOBA
[OaTOT HU3a KOjU Cy MOEeJLUBU Ca p.

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3amaTke nAeTajbHO 00PAa3JIOKUTH.
Cpaku 3amaTak mucaTu Ha 3aCeOHOM MAIUDY.
sRenuMmo BaM MyHO ycmexa.



