9. TpaIUIIMOHAJIHO MHTEPHO TaKMUYEH-€ YUECHUKA

MaTtemMaTuke TUMHAa3Uje
npyru xkpyr — 13. mapt 2005.

IIpBu pa3pen — A kareropwuja

Y omrpoyraom tpoyray AABC, Cy je nonuoxje Bucune u3 remena C, a Cp cpe-
mumite crpanuiie AB. Heka cy F u F tauke Ha crpanunu AB Takse ma cy <ACE
u <FCB jemmaku. Heka cy 3atum, M u N momuosxkja HopMmasa us A u B wa CF,
onuocuo C'F. Ilorazaru na tauke M, N,Cy nu C] nexe HA UCTOM KPYTY.

Hexka cy a,b,c ny:xume crpaHuma TymOyrJOr TPOyIJia, OIpU dYemy je ¢ > a, ¢ > b.
Ilorka3aTu na BaKu
A >a®+ 3.

Hexka 3a mo3utwmBHe peasiHe Opojese a,b, c Baku
abc = ab + be + ca.

IlokasaTu na je
abe = 3(a+ b+ c).

Hahu cBe mpocrte 6pojese p Taxse ga je p° + p? 4+ p+ 1 moTnyH KBaapar.

Y tpary 1 X n yuucyjy ce pemom OpojeBu 1,2,...,n. Y TOpBOM KOpaky ce Ha
OIpou3BOJBHO MecTO ymumme 6poj 1. 3arum ce Opoj 2 ymnucyje Ha moJbe Koje je
CyCcemHO ca IoJseM Ha Koje je ymucan Opoj 1. Y cBakoMm ciemeheM Kopaky ce
HapeaHu Opoj ymucyje y moJjbe KOoje je CyCemHo ca moJbeM y Koje je Beh ymnmcan
HeKu Opoj. Y mocienmeM KOPakKy ce Opoj m ymuime y IpPeocTajio CIOOOMTHO IMOJbe.
Ha kosmuko maumua je Moryhe m3BpmuTy TakBO ynucuBame OpojeBa?

Bpewme 3a panm 240 munyTa.
3amaTke OeTabHO 00Pa3IOKUTHA.
Cpaku 3a1aTak IUCATU HA OABOjEHOM JIUCTY MAIUPA.
sKemumo BaM myHO ycrexa.
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9. TPaDUIIMOHAJIIHO MHTEPHO TAKMUUYEHE€ YUEHUKA

MatemaTuuke TUMHA3Mj€E
apyru kpyr — 13. mapt 2005.

Ilpyru pa3pen — A Kareropuja

Cnoma mpunucana kpyskauna tpoyriaa AABC mnomupyje BC y K u nponayskerax
AB y L. Ilpyra cnoJssa mpunucaHa Kpy:kHUna mnomupyje mpomysketke AB u BC' 'y
M u N. Ilpecek KL u M N je X. Ilokaszaru na je C'X Oucerrpuca yraa ACN.

Heka cy x, y u z peanau 6pojeBu u3 uarepsasa (2,4). [lokazaru Heje 1HAKOCT

i z
+ > 1.
—z 22—z x?—y

Y

Heka cy n m k mpupomau 6pojeBm 3a koje Bazm nf > (k+ 1), Heka je M =
{(z1,22,...,28) | (Vi) x; € {1,2,...,n}}. Hdoraszaru na ox cBakux (k+1)!+1 exeme-
Hata u3 M nocroje nBa (ai,as,...,ax) u (by,ba, ..., bx) TakBU Ha je

(]{7 + 1)' | (a1 — bl)(ag — bg) e (ak — bk)

IlaTo je 18 ravaka y paBau. OHu 00pa3yjy yKyIHO (138) TPOYIJOBa UMja je YKyIHa

noBpmuHa P. IIlect ox Tux Tavaka je 060jeHO MIABO, MIECT IPBEHO U IIECT 3€JIEHO.
IlokaszaTtu ma 30up MOBPIIMHA TPOYTJOBA UMja CYy TEMEHa Tauyke ucTe 0oje Huje

h —.
sehm on

Bpewme 3a panx 240 munyTa.
3amaTke OeTabHO 00pPa3IOKUTHA.
CBaky 3a1aTak IUCATU HA OABOJEHOM JIUCTY MAIUPA.
sKemumo BaM myHO ycrexa.
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9. TPaDUIIMOHAJIIHO MHTEPHO TAKMUUYEHE€ YUEHUKA

MatemaTuuke TUMHA3Mj€E
apyru kpyr — 13. mapt 2005.

Tpehu pa3zpen — A xkareropuja

1. Cooma mpunucana kpyskauna tpoyriaa ANABC nomupyje AB um nponysxerke CA
u CB y raukama Cy, By u A; tum pemom. Ilpyra crnosba mpumvcana KpPY:KHUIA
nomapyje crparunyy AC u nponyskerke BA u BC 'y Bs, Cy u As. IlpaBe A1B1 n
AsBs ce cery yv tauku P nok ce A1C; u AyCy cery y taukm (). Ilokazaru ma cy
tauke A, P u () konuHeapHe.

2. Heka cy z1,...,x, peamnu OpojeBu uuju je 36up 0. Heka je m najmamu, a M
HajBehu on Tux OpojeBa. [lokazaTu ma je

3+ .. 22 < —nmM.

3. Hexa je nus {a,} nar ca ay =43, ay = 142 u a,, = 3a,,—1 +an_2 3a n > 3. Horasaru:
a) Gn U Gp41 CY Y3aJAMHO IPOCTH;
0) 3a cBaku mpuUpoOJaH OPOj M MOCTOjU GECKOHAUYHO MHOIO NMPUPOTHUX OpojeBa n
TaKBUX Ia Cy U a4, — 1 1 ap4+1 — 1 memuBu ca m.

4. Hexka cy 51, 59,...,5, TIOOCKYIOBA CKyIla peaJHnX OpoOjeBa OX KOJUX je CBAKU yHUja
IBa 3aTBOPEHA MHTepBaja. AKO CBaka TPU OX OBUX IOJACKYIOBa MMAjy 3ajeTHUUKY
TAUKYy, MOKA3aTU & MOCTOjU TAYKa KOja MpUnaga Oap MOJOBUHU OBUX IMOIACKYIOBA.

Bpewme 3a panx 240 munyTa.
3amaTke OeTabHO 00Pa3I0KUTHA.
Cpaky 3aaTak IUCATU HA OABOjEHOM JIUCTY MAIUPA.
sKemumo BaM myHO ycrexa.
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9. TPaDUIIMOHAJIIHO MHTEPHO TAKMUUYEHE€ YUEHUKA

MatemaTuuke TUMHA3Mj€E
apyru kpyr — 13. mapt 2005.

UYerBpTU pa3pen — A Kareropuja

Heka je Tauka P mnpecek mujaromana AC u BD xomBekcuHor uerBopoyria ABCD
y koM je AB = AC = BD. Heka cy O u [ neHTpU OMUCAHOT U YHOUCAHOT KPyra
tpoyraa AABP. Horazatu na ako je O # [ ouna cy npase OI u C'D HOpMamHe.

Hera cy x1,z2,...,2, meau OpojeBU UMju je HAjMAMmU 3ajeTHUYKUA Oeauian 1, u
HEKa je S = xlk + LL’Qk +...+ xnk 3a cBe mpupoane 6pojese k. Ilokasaru na

H3(s1,82...,8,) | H3C(1,2,...,n).

Heka cy ap,as,...,a, (n > 4) HenmeraTuBHu peannu OpojeBu uuju je 30up 1.
IlokazaTu na BaKU HEjeTHAKOCT:

aiag + asas + ... + an_1a, + anal <

A~ =

IlorazaTtu ma 3a CBaku IpUpoJaH OpPoj n Basku Oa je 0poj 2n-toumdpeHux Ipupom-
HUX OpojeBa Koju mMajy n mudapa 1 un mudpapa 2 y CBOM IeKaTHOM 3aINCY, jeTHAK
Opojy n-TonmdppeHnx IpuposHnx OpojeBa 3ammcaHux nuppama 1,2,3,4 xKoju y cBOM
IEKaTHOM 3aIUCy MMajy UCTU OpPOj jeIUHUIA U IBOjKU.

Bpewme 3a panx 240 munyTa.
3amaTke OeTabHO 00Pa3IOKUTHA.
Cpaky 3a1aTak IUCATU HA OABOjEHOM JIUCTY MAIUPA.
sKemumo BaM myHO ycrexa.



