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Prva la�na matematiqka olimpijada

Prvi dan
Novi Sad, 26. jun 2004.

Neka su a1 < a2 < a3 < · · · < an proizvoǉni prirodni brojevi. Dokazati da1.
va�i

1
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+
1
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+ · · ·+ 1

[an−1, an]
< 1,

pri qemu [x, y] oznaqava NZS(x, y).

Krugovi γ1 i γ2 se seku u taqkama AB, a krug γ3 ih dodiruje spoǉa u taqkama2.
C i D redom. Prava AB seqe krug γ3 u taqkama P i Q. Dokazati da je
^PKC = ^QKC.

Neka su A1, A2, . . . , An skupovi od po n du�i na datoj pravoj. Dokazati da se3.
presek A1 ∩A2 ∩ . . . ∩An sastoji od ne vixe od n2 − n + 1 disjunktnih du�i.

Vreme za rad: 270 minuta.
Svaki zadatak vredi 7 poena.
�elimo vam puno uspeha.
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Prva la�na matematiqka olimpijada

Drugi dan
Novi Sad, 28. jun 2004.

Pretpostavimo da niz prirodnih brojeva (an) zadovoǉava (ai, aj) = (i, j) za4.
svaka dva razliqita prirodna broja i, j. Dokazati da je an = n za svako n.

Dat je trougao ABC. Tangenta u temenu A na krug opisan oko 4ABC seqe5.
sredǌu liniju trougla paralelnu sa BC u taqki A1. Analogno definixemo
taqke B1 i C1. Dokazati da taqke A1, B1, C1 le�e na pravoj i da je ta prava
normalna na Ojlerovu pravu trougla ABC.

U poǉa beskonaqne kvadratne tablice upisani su prirodni brojevi tako da6.
va�i slede�e svojstvo: ako je u neko poǉe tablice upisan neki broj a, tada je
zbir brojeva u poǉu ispod i u poǉu desno od posmatranog poǉa jednak 2a+1.
Dokazati da su na svakoj dijagonali paralelnoj pravoj x = y svi brojevi
razliqiti.

Vreme za rad: 270 minuta.
Svaki zadatak vredi 7 poena.
�elimo vam puno uspeha.


