8. TPAMUIIMOHAJIHO MHTEPHO TAKMUUYEH€ YUEHUKa

MaTtemMaTuke TUMHAa3Mje
npBu Kpyr — 7. memembap 2003.

IlpBu pa3pen — A kareropuja

Ila nu moctoje nenu 6pojeBu a, b, c,d TakBu ma je

abed —a = 1235
abed —b = 235
abed — ¢ = 35
abed —d = 5 7

Onpemutu f(x) ako je

f(i;;))—i—Qf(ii—?):x, 3ax #1, x #—3.

Y rpoyray AABC nosyuena je cumerpasna AM yrana a = <CAB (M € BC). Y
caku on tpoyrioBa AABM u ANAMC ynucanm cy KPyrOBU MOJIYIPEYHUKA 7| U
ry, pecnexkTuBHO. llorkazatu ma je r1 = ro ako u camo ako je AABC jenHakokpaxk
ca kpamuma AB = AC.

Heka cy K u L Ttauke uBune AD, onnocuo mujaronaiie AC mapasesorpama ABCD,
—_— — — —

takBe na je AK : KD =1:3u AL: LC =1:4. Ioka3zaru na cy tauke K, L u B

KOJIMHEAPHE.

Ha xpysxuumu je pacnopeberno 40 ¢urypa, mro 6ennx, mrTo npBeHux. /IBa urpaua
nrpajy cienehy mrpy: mpBum y3mMa CBe IPBeHe GuUrype kKoje mMmajy Oesor cycena,
HAKOH TOra APYTU y3uMa cBe Oejie purype Koje mMajy IPBEHOI cycela, OHAa OIEeT
IPpBU y3VMa CBe IpBeHe purype koje umajy Oemnor cycena ura. Vrpa ce 3aBpmasa
Kala Ha KPY/KHUNU OCTaHy caMo ¢urype ucte 0oje. Ila nu je moryhe nma Ha Kpajy
ocrane camo jenua npseHa ¢urypa? [la aum je moryhe ma Ha kpajy ocrany nse
bene ¢urype?

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3amaTKe IeTajbHO 0OPa3IOKUTH.
sRemmMo Bam myHO ycmexa.
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8. TPAMUIIMOHAJIHO MHTEPHO TAKMUUYEH€ YUEHUKa

MaTtemMaTuke TUMHAa3Mje
upBu Kpyr — 1. memembap 2003.

Ilpyru pa3spen — A kareropuja

Ilat je tpoyrao AABC. Ha nonynpasoj AC m3abpana je taura K u HA TOTyIPaBO]
BC wuzabpana je tauka L taxko na Baxku AB = AK = BL. Ha noxymnpasoj AB
nzabpana je rauka M u Ha moaympaBoj CB um3abpana je tauka N Tako na Baku
AC = AM = CN. Ha noanynpaBoj BA u3abpana je tauka P u ma moaynpasoj C'A
n3zabpana je tauka () tako na Baxku BC = BP = C(). llokaszaru na cy npase KL,
MN u PQ napajeue.

Ha nyxu AC wmzabpana je npousBoJsbHa Tauka B u ma myskuma AB, BC u AC rao
IpEeYHUIIMMa, KOHCTPYUCAHU Cy KPyroBu ki, ko u k. Kpo3 Ttauky B je koHCTpyuCcaHa
IpOU3BOJbHA TIPaBa, Koja ceue k y taukama P u (), a kpyrose ki u kg y Tadyrama
R u S, pecnexktusno. Ilorazatu na je PR = (@QS.

Heka je mar mpupoman 6poj n. I[locmarpajmo ypebene mapose (u,v) npupomHux
6pojesa, takBux na uMm je H3C jemnak n (3Haum 3a u # v nap (u,v) cMATpaMoO pa-
smuuntuM ox (v,u)). IlokazaTu ma je 6poj TAKBUX MapoBa jedHaK OPOjy MO3UTUBHUX

nenunana 6poja n2.

Hahwu majmawmu mpupoman Opoj m 3a Koju je

m 100

,—/\q I
100 -+ 100 3.8

100190 > 33

Bybamapa mera uBunama mnoauenpa, monasdehu u3 spxa A. Oua je mpormia cBUM
“BUIlAMA TOJAWenpa TayHo aBamyT. [lokazaTtu ma Tauyka y K0joj je Oybamapa 3aBp-
MuUJa IIyT HE 3aBUCU OJ IIYTA.

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3amaTKe IeTajbHO 0OPa3IOKUTH.
sRemmMo Bam myHO ycmexa.
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8. TPAMUIIMOHAJIHO MHTEPHO TAKMUUYEH€ YUEHUKa

MaTtemMaTuke TUMHAa3Mje
upBu Kpyr — 1. memembap 2003.

Tpehu pa3spen — A kareropuja

1. Hera cy AK, BL u C'M Bucure tpoyria AABC, a P 6uno koja Tayka y TOj paBHU
KOja He mpumamga mpaBaMa Koje canpske Te BucuHe. JlokazaTu ma KPYroBU OMUCAHU
oko NAKP, ABLP u ACMP, ocum P mumajy jour jemHy 3ajeqHUYKY TAUKy.

2. Kpyr | nomupyje uzuayrpa kpyr k, u npeunur PQ kpyra k y taukum C. Heka je A
taura Ha k, a B taurka ma P(Q) TtakBa na je AB tanrenTa Kpyra | Koja je HOpMaJIHa
Ha PQ. Iokaszatu na AC mosnoBu yrao <PAB.

3. Ilocroju nu mpupoman O6POj n TAKaB A& BAKU:
1° ©poj n HUje MOTIYH CTEIeH TPUPOIHOT Opoja;
2° 6pojeBu n+ 1,n+2,...,n+ 2003 cy memuBu kBagparom (Behum ox 1);
3° 6poj n + 2004 HUje MOTHYH CcTemeH MPUpPOIHOr Opoja?

4. Csarka Tayka paBHEU je 0DOojeHa y miaBo miau npBeHo. Jloka3zaTu ma mocToje nBe
[JIaBe Tauke Ha pacTrojamy 1, niau yeTupum KoJauHeapHe mpBeHe Taurke A, As, Az, Ay

TaKBE€ Oa je A1A2 = A2A3 = A3A4 =1.

5. Heka cy m u n pazauuutu npupoaau OpojeBu, a npuponan 6poj u p < a — 1 mpocr.
IokazaTu na je mOJIMHOM
Px)=a2"(x—a)" +p

HepacTaBJLUB.

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3amaTKe IeTajbHO 0OPa3IOKUTH.
sRemmMo Bam myHO ycmexa.
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8. TPAMUIIMOHAJIHO MHTEPHO TAKMUUYEH€ YUEHUKa

MaTtemMaTuke TUMHAa3Mje
upBu Kpyr — 1. memembap 2003.

YerepTHu pa3pen — A kareropuja

Ilat je tpoyrao AABC u orko mera je omucan kpyr k. Hera je AD cumerpaia
yraa <BAC (D € BC) u ueka je | kpyr Koju usHyTpa goaupyje kpyr k u my:xu AD
u BD. Oszmauumo ca FE tauky momupa kpyra [ u cumerpatie AD. Iloka3aru ma je
FE unenrap ynucanor kpyra y tpoyrao AABC.

IlokazaTu na mocToju GECKOHAUYHO MHOTO CJIOKEHUX IPUPOIHUX OpOjeBa n ca CBOj-

CTBOM:
n | 371—1 _ 2n—1

[TocTtoju nu mpuponan 6poj n TakaB oa BaKU:

1° 6poj n HUje meJbUB KBaApaTOM HpupomHor Opoja (Behuwm om 1);

2° 6pojeBu n+ 1,n+2,...,n+ 2003 cy memuBu kBagparom (Behum ox 1);
3° 6poj n + 2004 HUje mOTHYH CTemeH NPUPOTHOT Opoja?

Heka je n > 4 u Heka cy x1,%2,... T, MO3UTUBHU PeaiHu OPOjeBU.

a) Jloka3aTu HEjeTHAKOCT:

X1 + ) + Tn—1 Tn
>
Tn +x2 T1+T3 Tn—2+Tn Tp-1+2T1

Ipy YeMy je jemHakKoCcT Moryhe mocTtuhu camo y ciayuajy n = 4.
0) Ilokasaru na je 3a cBako n > 4 oBo Hajbosma mporena (Tj. HU 3a Koje n 6poj 2
ca IecHe CTpaHe HejeTHAKOCTU He MOKeMO 3aMeHUTH HekuM Behwum).

Hera je S xomBekcan CKyn Tadyaka KOjU CAIp:KU OAp TpU HEKOJIWHeapHe Tauke. He-
Ka Cy Tauke ckyma S obojeHe ca p pasnuuutux 0oja (cBaka Tauka 0b6OjeHA TAUHO
jemsom oxm p 6oja). IlokazaTtu ma 3a CBAKO M > 3 MOCTOjU OECKOHAYHO MHOIO MO-
OydapHUX N-TOYTJIOBA TAaKBUX A& Cy CBa TeMeHa TUX N-TOyriaoBa 00OjeHa MCTOM
0ojoM.

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
3amaTKe IeTajbHO 0OPa3IOKUTH.
sRemmMo Bam myHO ycmexa.



