
Školsko takmičenje iz matematike

I i II razred

27. decembar 2003. godine
Gimnazija ”Svetozar Marković” Nǐs

1. Temena pravilnog 2003-ugla su obojena crno ili belo. Dokazati da postoji jednakokraki
trouglao čija su sva temena iste boje. Da li isto važi i za pravilni osmougao?

2. Dat je kvadrat ABCD i tačka E na stranici CD. Krug upisan u trougao ADE dodiruje
DE u F , a krug upisan u četvorougao ABCD, koji tangira stranice AB, BC i EA, dodiruje
AB u G. Dokazati da se prave AE, BD i FG seku u jednoj tački.

3. Dokazati da za pozitivne realne brojeva a, b i c važi nejednakost:
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Odrediti kada važi jednakost.

4. Odrediti sve prirodne brojeve n za koje je 5n + 12n potpun kvadrat.

Vreme za rad 240 minuta
Svaki zadatak vredi 25 poena



Školsko takmičenje iz matematike

III i IV razred

27. decembar 2003. godine
Gimnazija ”Svetozar Marković” Nǐs

1. Dva igrača A i B uzimaju bonbona jedan za drugim sa gomile, na kojoj se na početku
nalazilo n bonbona. Dozvoljen potez je uzeti jednu ili bilo koji prost broj bonbona sa gomile, tj.
{1, 2, 3, 5, 7, 11, . . .}. Pobednik je onaj igrač koji uzme poslednju bonbonu. Odrediti pobedničku
strategiju igrača u zavisnosti od n.

2. Dat je niz prirodnih brojeva: a1 > a0 i an+1 = 3an−2an−1. Dokazati da je a2003 ≥ 22003.

3. Dat je oštrougli trougao ABC. Neka je tačka D sredina luka BC kruga opisanog oko
trougla ABC, koji ne sadrži tačku A. Tačka E je simetrična tački D u odnosu na pravu BC, a
DF je prečnik opisanog kruga. Neka su K i M sredine duži EA i BC.

Dokazati da krug koji prolazi kroz sredine stranica trougla ABC sadrži tačku K i da je AF
normalno na KM .

4. Neka je n prirodan broj. Dokazati jednakost
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Vreme za rad 240 minuta
Svaki zadatak vredi 25 poena


