
7. tradicionalno interno takmiqeǌe uqenika
Matematiqke gimnazije

drugi krug – 29. april 2003.

Neka je l tangenta u taqki M kruga k sa preqnikom MN . Na du�i MN je data1.
taqka A. Proizvoǉan krug sa centrom na l seqe l u taqkama C i D. Neka prave
NC i ND seku krug k redom u taqkama P i Q. Dokazati da prava PQ prolazi
kroz fiksnu taqku. (8 poena)

Dato je n + 1 razliqitih troqlanih podskupova skupa {1, 2, . . . , n}. Dokazati2.
da me�u ǌima postoje dva qiji je presek jednoqlan. (10 poena)

Neka je S0 konaqan skup prirodnih brojeva. Definiximo skupove S1, S2, . . . ,3.
Sn, . . . na slede�i naqin: prirodni broj a pripada skupu Sn+1 ako i samo
ako taqno jedan od brojeva a i a − 1 pripada skupu Sn. Dokazati da postoji
beskonaqno mnogo prirodnih brojeva N sa svojstvom da je

SN = S0 ∪ {a + N | a ∈ S0}. (12 poena)

Neka su x1, x2, . . . , xn pozitivni realni brojevi takvi da je x1 +x2 + . . .+xn = 1.4.
Dokazati da je
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(12 poena)

Vreme za rad 240 minuta.
Zadatke detaǉno obrazlo�iti.

�elimo vam puno uspeha.


