[Torenumja Tauke

Lywarn bByrxuh

Heka cy matm kpyr k m tauxka A y pasau. Ilocmarpajmo mpoussBosbHy npaBy [ Kpo3 A u
wene npeceune tauke B u C ca kpyrom k. Ilpousson AB - AC ue 3aBucu on uzbopa mpase [.
3aucra, ako ca D o3maunmo cpenumre nyxu BC, umamo AB - AC = (AD — DB)(AD + DB) =
AD? — DB? = 0A%? — OD? — DB? = OA? — 2, rue je r = OB NOIyIpeYHUK KPYTa 7.

Jegunuyuja. Mpousson Par = AB- AC = OA? —1r? je nomenyuja Tauke A y ommocy Ha Kpyr k.

Iy:xxu AB u AC' cmarpamo opujenmucanum, Tj. npousson AB - AC je mo3uTuBan ako Cy /@
u AC uctor cMmepa, a HEraTUBAH Yy CYIPOTHOM.

Croenujanno, nmorennuja tauke Py omrocy Ha Kpyr k je mo3utuBHA 3a P BaH Kpyra, Hera-
TuBHA 3a P yHyTap Kpyra, u Hyaa 3a P Ha Kpyry.

Axo cy AB u CD nBe npase kpo3 tauxky P, rme cy A, B,C,D Tauke Ha Kpyry, OHIA CY
opujeatucanu npoussomgu PA- PB u PC - PD jenuaku. Basku u npyru cmep:

T.1. Axko ce npaBe AB u CD cery y tauku P u Basku PA - PB = PC - PD, rme cy nyxu
opujentucane, ouna tauke A, B,C, D nexe Ha UCTOM KPYTY.

Zoxas. Hera kpyr ABC ceue npaBy BD y taukama B u D’. Tana uz PC - PD = PA-PB =
PC - PD' cnetm PD = PD' xao opujertucane nysxku, nakie D' = D. O

leomerpujcko MecTo Tavaka mOTEHIWje p y omHOCy Ha Kpyr k je kpyr ca mearpom O u
HOJIYIPEUHUKOM /72 4+ p, IIOX IPETIOCTABKOM 1a je p > —r2. “Kpyr’ momympeunuka HymIa je

Ta4vKa.

3adamax 1. IIea xpyra k u [ ce ceky y Taukama A u B u nomupyjy npasy p y taukama C u D
penom. lorkaszaru ma npasa AB nomosu ay:x CD.

Pewewe. Hera AB ceue CD y tauku M. Ilorennuja rauke M y omHocy Ha 06a Kpyra je jenHaka
MA-MB, naxkne MC? = MA-MB = MD?. A

I[IpupomHo ce mocTaB/mba TUTAKE KOje TaUKe Yy PABHU MMajy jeqHAKE MOTEHIMje y OTHOCY Ha
nare kpyrose ki(O1,71) u ka(Oa,r2).

Heka je P taura y pasuu. Tana je Ppi, —Ppi, = (01P?—r?)— (03P —12) = O1 P> — 0, P% —
(r?2—r2) = O1P?—P'03—(r?—r3) = 0102(20, P' —0105) — (r? —r3), rne je P’ nomno®%je HOpMAae
n3 P wa 0102. To 3nauu na pasmuka Ppy, — Ppk, 3aBUCH CaMO O TauKe P'. Ipyrum peuuma,
3a maTo d, reoMeTpujcko MecTo Tavdakra P 3a koje je Ppy, — Ppr, = d je mpaBa HOpMaJIHa Ha
010;. Cuenujanuo, 3a d = 0 umamo:

T.2. Cse Tauke ca jeJHAKOM IMOTEHIjOM y ONHOCY HA OBA HEKOHIEHTPUYHA Kpyra ki u Ko
npuranajy UCToj mpasoj, koja je mopmaaua Ha 0103. O

Legunuyuja. Paduxasna oca n1Ba HEKOHIEHTPUYHA KpyTa ki u ky je mpaBa uuje cBe Tauke UMajy
jenHaKy IOTEHIU]y V OJHOCY Ha oba Kpyra.

Jenma onx mocsnenuna je ma CpeauInTa YeTUPU 3ajeTHUYKE TAHTEHTE HA OBA MaTa AUCjYHKTHA
Kpyra Jexe Ha PaaUKaJHOj OCH, IITO je OmmTHje ox TBphema y 3amatky 1.

Axko ce kpyrosu k; u kg ceky (unm moampyjy), BUXOBA paaUKaJHAa oca je onpehena mUXoBOM
3aje JHUUYKOM TETUBOM (OJHOCHO TAHTEHTOM).

T.3. Heka cy ki, ks, ks KpyroBu Koju Cy HEKOHIIEHTPUYHU y MapoBuMa. Paaukaine oce Kpyrosa
ki1 n ko, ko 1 k3, m ks n k1 mpunanajy ucToM OIpaMeHy, Tj. CEKy C€ Yy jeIHOj TaUKU WU Cy
napaJiejHe UJIN Ce TOKJIAIajy.



Noxas. Tlpecer pamuranuux oca (ki,ke) u (ka,k3), ako mocroju, mma jemHAKY IOTEHIU]Y Y
OIHOCY Ha CBa TPU Kpyra, ma 3aro npunaga u tpeho] pamukanuoj ocu (ks,ki). O

\
Payx=AB-AC =AB - AC' = AT? Tij = paﬂmxanHa/ééa\\ki, kj; R = pamukaiHy meHTap

Ledunuyuja. Aro ce paguraiHe oce TPU KPyra CeKy y jeNHO] TAUYKM, Ta TAYKA je PAOuKAAHU
Yyenmap TUX KPyroBa.

IHocaeduya. Axo ce Tpu Kpyra CEKy, IUXOBE TPU 3ajeAHUYKE TETUBE Cy KOHKYDEHTHE.

Cnenehe momohuo TBpheme je yecTo KOPUCHO, HOP. y 3aJalMa y KOjUMa Ce HOKa3yje aa
ecT Tavaka, MO IBE Ha CBAKO] CTPAHUIM TPOYyLJa, IIPUMNanajy UCTOM KPYTY.

T.4. Hat je tpoyrao ABC. Tauke A, Ay wa crpanumu BC, Bi, B, ua CA u C1,Cy na AB cy
TakBe ga cy mo derupu tauke (Ap, As, Bi, Bs), (B1,B2,C1,C3) u (Cy,Ca, Ay, A2) KOHIUK-
auune. Tanga cBUX mecT Tadyaka Jeske Ha MCTOM KPYTY.

Zoxasz. Osmauumo kpyrose ByByCi1Co, C1C3A1A; u A1 AsByBs penom ca ko, ky u k.. Aro ce
OBM KPYTOBU He IOKJIANajy, PaaukajiHe oce naposa KpyroBa (kp,ke), (ke ko) m (ko,kp) Cy
npase Aj Ay, B1By u C1C5, penoM. Anu panukaJiHe oce IPUIANA]y UCTOM IpaMeHy, a Ca
OB€ TpU IpaBe TO OUUIJIEAHO HUjE CJIydaj - KOHTpamuknuja. Ilarie, KpyroBu Mopajy ma
ce mowrJyanajy. O

3adamax 2. Y omrpoyraom tpoyriay ABC, rtauke H,, Hy, H. cy momgHOXja HOpMAJa U3 OPTO-
uentpa H wa BC,CA, AB penom. [lokaszatu nma cy opTOroHajHe mpojekiuje tadaka H,
na AB u AC, Hy, na BA u BC, u H. na CA u C B KOHIUKJINYJHE.

Pewewe. Ozmaummo ca Hy, u H,e npojexknuje H, na AC u AB penom; aHaJIOHO O3HAYaBaMO
Hyo, Hpey Heqy Hep.  Tloraskumo ma tauxe Hyp, Hep, Hoey Hpe Tpumnanajy HEKOM KPYTY kg.
Tpeba morazatu na je AHu, - AHey = AHy - AHp.. CBe deTtupu IOy:KUHE C€ je IHOCTABHO
uspauyHasajy, na gobujamo AHu, - AHy = AHy. - AHy. = AH - AH, cos asin Ssin-y.

Amnasnoruo, rauke Hgye, Hpe, Hpa, Heq T1€5KE HA HEKOM KPYTY ky, a Tauke Hy,, Heo, Hap, Hep HA
kpyry k.. Ilo Teopemu 4, kpyrosu kg, ky u k. ce nokmnamajy. A

Hera cy matu xpyrosu ki(O1,7m1) u k2(O2,72) ca O; # Oz. ITocmatpajmo kpyr k(O,r) Koju
ceue k1 u ko mox mpasuM yrioM (Tj. OPTOrOHAJIAH je HA HUX), Opu ueMmy ceue k1 y A1 u By, a
k2 v Ay u By. Yrao OA;0; je mpas, na je r2 = OO% — 7“% = Po,k,; anajuorso je u Poyj, = r?,
mro 3uaum na O JIeKN Ha PaAUKaJIHOj ocu Kpyrosa ki u ko.

T.5. TeoMeTpUjCKO MECTO IIEHTapa KPYyroBa OPTOMOHAJHUX Ha JaTe Kpyrose ki, ks je pagukaiaHa
oca k1 u k. O

IHocaeduya. Aro meHTpU TpU KPyra He Jieske Ha MCTOj MPaBOj, HOCTOJU TAYHO jedaH KPYT Op-
TOTOHAJIAH HAa CBa TPU KPYyTa, WM HLErOB IEHTap je PAOVKAJHN IeHTap OBUX Kpyroma. [

Beh cmo crernu HeKy npencTaBy O yIOTpPeOHO] BpEeIHOCTU IIOjMa MOoTeHnuje Tauke. HapasHo,
Kao " yBek, MOoh amapara 3aBUCK W O HAIlle KPEATUBHOCTU IPU EHEr0BOj ymoTpedu.



3adamax 3. (Bpujanwonosa meopema) Horazatu ma ce y taumrentnom mecrtoyriy ABCDEF
nujaronane AD, BE u CF ceky y jemHoj Tauku.

Pewemwe. Hera ynucanu kpyr nomupyje npase AB, BC,CD,DE, EF FA pemomy P,Q,R,S,T,U.

Onabepumo raure P/, Q' R, S',T', U’ pemom
va mnoxynpasuMm PB,QB,RD, SD, TF,UF
tako ma je PP’ =QQ' = RR' =SS =TT’ =
UU' = m. TlocmaTrpajmo cana kpyrose kg,
ke, ke TakBe na k, nomupyje nupase EF u BC
vy T' u Q' pemom; k. nomupyje AB u DE y
P' u S penom; un k. momupyje CD u FA'y
R u U’ penowm.
Tauke A u D umajy jemHaxe moTeHUOuje y
onuocy Ha k. u k. jep je AP’ = AP +m =
AU +m = AU' u DS’ = m — DS =m — DR = DR'; 3ato je AD pamukanna oca KpyroBa
ke m ke. Anasoruo je BE pamuranua oca ke, k,, a CF pamuranua oca kg, k.. [Ipase AD,
BE,CF ce oHza CeKy y paadKaJHOM HEHTDPY KPYToBa kg, ke, ke. A

3amamu

1. Yuucauu gpyr tpoyraa ABC nenu tesxkumny mnysx AM Ha Tpu mesa Tako ga Cy IBa AeJa
BaH Kpyra ucre qy:xuHe. /lokaszartu na je jenHa cTpaHWIa TPOyIDJia ABANYT Ay:Ka O IPYTeE.

2. Y omrpoyraom tpoyriay ABC tauka H je opromentap. Kpyr kpo3 H ca meaTpoMm y cpe-
mumty crpanune BC ceue npaBy BC y Ay u As. Caumuno, kpyr kpo3 H ca mesTrpom y
cpemnumry CA ceue CA 'y By u Bs, a kpyr kpo3 H ca nearpom y cpemumity AB ceue AB
y C1 u Cy. Hokasaru na tauke Aq, Ag, By, B2, C1,Co nesxke na ucrom kpyry. (MMO 2008.1)

3. IIsa kpyra y pasuu ce ceky y X u Y. Jlokazatu ma mocroje derupu taure P, Q, R, S ca
cinenehum CBOjCTBOM: 3a CBakKMU KPYyr KOju moaupyje mare kpyrose y A u B u ceue mpaBy
XY y Cu D, caka on npasux AC, AD, BC, BD npoaa3su kpo3 jenny on tadaka P,Q, R, S.

4. Y tpoyray ABC, A’, B’ u C' cy nonno:xja sucuna uz A, B u C penom. Ilpase BC u B'C’
cery ce y X, npae CAuC'A'yY,a ABu A'B' y Z. Ilokaszatu na tauke X,Y u Z nexe
Ha mpaBoj, u na je Ta npasa HopMmaaHa Ha OjmepoBy mpasy Tpoyriaa ABC.

5. Kpyr k ca nenrpom O ynucan je y kousekcan derBopoyrao ABCD u momupyje crpanuie
AB,BC,CD u DA penom y taukama K, L, M u N. [IpaBe KL u M N ce cery y Tauku S.
Ilokasaru na je OS 1 BD.

6. Meby uerupu taure A, B,C, D, uuroje tpu Hucy kosuueapue. [Ipase AB u CD ceky ce
y E, anpase BC u DA y F. Ilokazatu na kpyrosu Han npeununumva AC, BD u EF wnmu
CBU MMA]jy 3ajeIHUYKY TAYKy, MU HUKOja OBA HEMA]y.

7. Tauke P u Q yuyrap tpoyraa ABC cy takse ma je ZPAC = ZQAB u /PBC = ZQBA.

a) Iokaszaru ma momuo:kja HOpMausia u3 P u () Ha cTpaHUIle TPOYIJIa JIeKe Ha KPYLy.
6) Heka cy D u E nomao:xja mopmasa us P ua npase BC u AC, a F nozxHo:xje HOpMae
u3 Q ua AB. Ilpase DFE u AB ce ceky y tauku M. lokaszaru na je MP L CF.

8. Y Tpoyriay ABC ca majrpahom crpanunom BC, tauke P u ) Ha crpanunama AB u AC
pemom cy Takse na je ZPCB = /QBC = /BAC. Iloka3aru na uenrap O onmcasor Kpyra
Tpoyraa APQ nexu mHa cumerpanu crpanune BC.

9. Taure P u @ ua crpanunu AB rouBekcHor yerBopoyria ABCD cy rakse na je AP = @QB.
Tauka X # D je tauka npeceka kpyrosa APD u DQB, a Y # C Tauka mpeceka Kpyrosa
ACP u QCB. IHoraszatu ma cy tauke C, D, X u Y Ha ucTOM Kpyry.
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12.
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14.

. Y omrpoyraom tpoyray ABC, tauke D, E u F cy nomuoxkja sucuna u3 A, B,C, penom.
IIpaBa kpo3 D napasenna ca EF ceue npase AC u AB 'y Q u R, penom. Ilpasa EF ceue
BC y P. Iokasaru na kpyr omucan oko APQR nponasu kpo3 cpenumre ny:xu BC.

Ynucanu kpyr tpoyriaa ABC momupyje crpanune AB u AC' y taukama Z u Y, pemoM.
IIpase BY u CZ ce ceky y tauku G. Tauxke R u S cy takBe ma cy BCYR u BCSZ
napaJsenorpamu. Jlokazaru ma je GR = GS.

Heka je ABC tpoyrao y kome je ZBCA = 90° u D nomuo:xje Bucune u3 vemena C.
Taurka X npunana yuyrpammoctu ny:xku CD. Onpabepumo tauky K nysku AX tako ma je
BK = BC, u raury L nysxu BX rtako na je AL = AC. IlpaBe AL u BK ceky ce y Tauyku
M. Horazatu na je MK = ML. (MMO 2012.5)

Crpanune AD u BC kousekcuor uyersopoyria ABCD uucy napanenue. Heka ce kpyrosu
wan npeununuma AB u CD cerky y taukama F u F yuwyrap uerBopoyriaa. Kpyr wg mpo-
Jla3u Kpo3 MomHOkja HopMmasaa u3 F wa mpase AB, BC,CD, a wrp nposia3u Kpo3 MOTHOMXK]a
vopmadia u3 F wa CD, DA, AB. Ilokasatu na mpaBa KpO3 IBe IIpeceuHe Tauke Wp U W
canpsku cpemqumte ayku FF.

Hexka cy I u O penom neaTpu ynucasor u onucasor kpyra tpoyriaa ABC. Heka je w, Kpyr
kpo3 B u C xoju momupyje ymucanu kpyr tpoyriaa ABC; ciumdaO ce nepuHUIY KPYyTrOBU
wp U wWe. Kpyroem wp m we cery ce y taukn A’ pazamumroj om A; cawuno ce meduHMILY
rauke B’ u C’'. Iokasatu na ce npase AA’, BB’ u CC’ cexy y Tauku Ha npasoj 10.

Pemema

. Osmaunmo BC =a, CA=bu AB = ¢, rue je 6e3 cmamema ommroctu b > c. Heka cy X u
Y npeceune tauke ynucanor kpyra u AM, y3 pacnopen A — X — Y, u meka ynucanu Kpyr
k nomupyje BC'y P u CAy Q. Ilo ycnosy 3anatka je AX = YM u oryna AY = XM,
na je Pajy = AQ? = AX - AY = MX - MY = MP? naxne =2 = AQ = MP = ¢ na je
a = 2c.

. Osmaummo ca A’, B’,C" penom cpemumra BC,CA u AB. Tanma je CA; - CAy = (CA —
AA)(CA + A'Ay) = ¥ — A'H? w amanorno CB, - CBy = % — B'H?. Kaxo je CH | A'B/,
miamo A'H? — B'H? = A'C? — B'C® = ¥ — @ onaxne ciemn CA; - CAy — CBy - CBy =

b2—2a2 — (A'H? — B'H?) = 0, narne Aj, Ay, B1 u By neske Ha HEKOM KPYTy K.

Amnasoruo, raure By, By, C1,Cy cy Ha HEKOM KpyTy ko, a Tauke Cp,Co, Ay, Ay HA KPYTY Kp.
Ilo T.4, cBux mecTt Tavaka Cy Ha UCTOM KPYTY.

. Osmaunmo gare Kpyrose ca ki, ke, u kpyr kpo3 A, B,C,D ca k3. Cuarpahemo na je ks
yayTap ki m ko; Opyrm ciaydaj je aHayo- @
rai. Herka AC u AD cery k1 y Taukama
PuR, u BOu BD cery ks y Q u S, pe-
noMm. Ilokazahiemo ma cy PQ u RS 3ajen-
HUYKe TaHTreHTe Kpyrosa ki u ko, Tako na
cy P,Q,R,S tpaxene tauxke. Kpyrosu k; u
ks ce monupyjy, na je DC || RP. Kako Basxku
AC-CP = XC-CY = BC-CQ, uerBOopoyrao
ABQP je teruBan, na je ZAPQ = ZABQ =
/ADC = ZARP jemunaxu. Cunemu na PQ momupyje k1. Caununo, PQ momupyje u ks.

. Taure B,C, B’,C’ cy na kpyry, na je XB-XC = XB'- X', nakne X npunamna paIuKaHo]
ocu omucanor kpyra k tpoyraa ABC wn merosor Ojmeposor kpyra k. (ommcasor oko
A1B1Cy). Amanorso, Y m Z npunmaznajy pamukananoj ocu k u k.. Ta pamuranna oca
je HopMAaJiHa Ha IpaBy KPO3 HeHTpe kpyrosa k u ke, a To je OjneposBa mpasa.



10.

11.

ITomuoxje mopmasme P m3 O ma BD npunana kpyry ki Han npeunukom OB u ko Hanm
npeunukom OD. Panukanne oce maposa kpyrosa (k,ki) u (k,ke) cy npase KL u MN
penoM, ma je panukainu nearap rauka S. Cuenu ma S npunana u paIuKajHO] OCU KPyTroBa
k1 u ko, a 1o je mpasa OP.

. Heka je H opronentap u A’, D', E' nonnoxja sucuna u3 A, D, E pemom y tpoyray ADE.

Taure A, D, A’, D’ cy na kpyry, tauke A, E, A', E' takobe, na je HA- HA' = HD - HD' =
HE - HE'. Kpyr kac san npeunurom AC nponasu kpo3 A', na je Puy,, = HA- HA'.
Cnuuno nobujamo ma H mma mcry moreHnujy y omuHocy Ha kpp u kpp.

Amnasoruo, cBaku on oprorenrapa tpoyriosa BCE, ABF v CDF uma jemHaky IMOTEHIU]Y
y omHOCy Ha kac,kpp " kpp, W He TIORJANIAjy Ce CBU, HaKJIe OBa TPU Kpyra mMajy 3ajemn-
HUYKY PaIuKaJHy ocy (KOoja CaIp:Ku CBa YEeTUPU OPTOLEHTPA), Ofakie cienu TBPheme.

Heka je G nomuoxkje mopmane uz P wa AB, a H,I nomuoskja mopmasa uz Q wa CB u
CA penom. Yersopoyraosu AEPG u AFQI cy cauunu, na Basku LAEG = ZAFI, nakue
rauke F, F,G,I cy roHnmuknuune. Awnaior-

vo, tauke D, E, I, H cy KOHIIUKIUYIHE, KAO U

tauke D, H, F,G. Tlo T.4, cse tauke D, E,
F,G,H, I cy Ha xpyry.

Heka cy K u L neurpu rpyrosa CDPE u

PFG. Rako je MD-ME = MF-MG, nupasa

MP je pamuraJHa Oca OBa OBa Kpyra, u M
3aTo je mopMaJsHa Ha npaBy KL koja cmaja
wuxose nenrpe. Kako cy K u L cpenumra ny:xu PC u PF, npase KL u CF cy napaJsemnse,
onakie ciaequ MP | CF.

. Tlo ycnoBy 3amatka, rpoyraosu CBP u ABC cy cmwunn, onakie je BC? = BP - BA, mTo

je morennuja Tauke B y ommocy Ha Kpyr APQ, a Ta motennuja je jemmaxa OB? —r2, rue je
r nonynpeunux kpyra APQ. Cnemu na je OB? = BC? +r2. Ananorso je OC? = BC? + 12,
nakae OB = OC.

. IIpumerumo na je DX pamukanana oca xpyrosa ADP u QDB. Ilomro Tauka K npeceka

DX u AB npunana toj pamukainoj ocu, Baxku KP- KA = K@ - KB. 36or yciosa AP =
@B, omasne mobujamo na je K cpemumre AB. Aunanoruo, u npasa CY mnposasu kpo3 K.
Cnemu na je KX-KD=KP-KA=KQ@Q-KB=KY - -KC, nakne C,D, XY cy ua Kpyry.

Heka je AB > AC. Tauka D npunana ay:xuma MP u QR, na he tBpbeme 3amarka
ciaenuTu ako morazkemo na je DM - DP = DQ - DR, rne je M cpemumre BC. Tpoyriosu
ABC,AEF,AQR cy cuuunu, na cy tauke B,C,Q,R ua kpyry, omarie je DB - DC =
D@ - DR. Ocraje ma noraskemo na je DB-DC = DM - DP.

Tauke F,F,D, M cy ua Ojaeposom kpyry, B,C, E, F cy takobe ua kpyry, na Baxu PB -
PC =PE-PF=PD-PM. Oszsaunmo PB =z u PC =y. Tana je PM = xTer u onarie

_ 2z : _ _ z(z—y) _ yl=z—y) _ (z=y)?
PD = %ﬁ; Cremn pa je DB = PB — PD = = =%, DC = =% u DM = 55, na

mupexTHo nobujamo DB - DC = DM - DP = %;i’f, mITo HaM je u Tpebalio.

ITocmarpajmo mpunucauu kpyr k, mpeko myrta Ttemena A. Hera je ymucanu rpyr k u k,
pemom momupyjy BC y taukama X u X,. Oszmauunmo ca Z, u Y, tauke momupa k, ca AB
u AC. Tana je ZZ, = ZB+ BZ, = BX +
BX,=BX+CX =BC=127S, jep je BX, =
CX. C mpyre crpane, CY, =CX, = BX =
BZ = CS. Taury S MoxkeMO 1a cMaTpamo
3a HEreHUPUCAHU KPYT Ca IEeHTPOM S U Io-
aynpeunuroM 0. Tauke Z u C nexe Ha pa-
AUKAJIHO] OCU KpyroBa S u k,. Anasoruo, B
u Y gesxe Ha pamukaanoj ocu k, m R. Cienn
na je G pagukaJjHu neurap kg, R u S, na je
GS = GR.




12.

13.

14.

IMocmarpajmo kpyrose ki(A, AC) u ko(B,BC). Hera AX momnoso ceue ko y K', a BX
nouoBo ceue k1 y L', m meka ce k1 u ko cexky y C m C’. Ha ocmoBy moremnuje tauke X y
omaocy Ha k1 m ke cieru X L- XL/ = XC-XC' = XK-XK', na tauke K, K', L, L' npunanajy
ucTtoMm Kpyry, peuumo k3. Kako je ZBCA = 90°, AC momupyje ko u BC momupyje ki, ma
Ha OCHOBY HOTeHIUje Tauke A y omuocy Ha ky cinemu AL? = AC? = AK - AK', 1j. AL
nomupyje ks y L. Awmamorno, BK momupyje ks y K. Caemu na cy MK u ML taureaTtue
my:xu u3 tauke M Ha k3, ma je MK = ML.

Osunauumo ca FEy, By, E. u Fy nonuoxkja nopmana us E penom ua npase AB, BC, CD, DA,
a ca E; nu E/, npeceune taurke EE, ca DA u FE; ca BC, penom. Csux mecr tadara Eq,
Ey, E., Eq4, E}, B!, newxe na xpyry wp(E,EyE.). 3aucra, LE,EyE.+ ZE.EqE, = ZE,EyE +
/EEyE.+ /E.E;E + /EE4Ey — /E,BE+ /ECE.+ /E.DE + /EAE, = 90° +90° = 180°,
na Eg nexu Ha wg, a ocuM tora je LZEVEyE, = /EAE, = /BEE, = /BE,E,, na je u E)
(u amasoruo Ej) Ha wg.

Ananorno nedpunucane rauke Fo, Fy, Fe, Fy, F), Fj cy Ha KPyTy wp.

Hera ce mpaBe EE; u FFy ceky y U, a EEy u FF; y V. Taure Eq, E), F, F} cy Ha
Kpyry jep je ZE,EqF] = ZF|F,E], = 90°, a norennuja tauke U y ogHOCY Ha Taj KPyT je
UE;-UE) = UFy, - UF/, mro 3uaun na je U Ha paluKaJHOj OCH Wp U wp. AHAJOTHO je
u V ma T0j paaukamgnoj ocu, a npasa UV momoBu EF jep je EUFV mapamemorpam, ma
TBpbheme 3amarka cienu.

Hexka ynucanu kpyr v tpoyrana ABC nomupyje BC,CA, AB y A1, By,Cy penom, u nogupyje
A a

wa v Xq. XomoTeTuja ca meHTpoMm X, Koja
CIMKa Y y wa Takobhe cauka A; y tauxky M,
Ha w4 y KO0joj je TanrenTta napaiuenua BC,
mTo 3Haun na je My cpemumre snyka BC
Kpyra wa koju He canpxku X,. Cuemu na
je LM X.B = ZM,BC n orymna AM,BA, ~
AM,X,B. Onasne je M,B? = M,A1-M,X,,
na M, npunana pamaukaaHoj ocu £, Kpyrosa
B u ~y. Anasorno, M, je Ha paIuKaJIHO] OCH
o kpyroBa C u . CangHO YBOANMO TAUKe
Xy, Xe, My, M, u npaBy {,; npase {4, 0, L.
Jgexke nysk crpanuna tpoyriaa Mg, MyM..

IIpase ¢, u B1C, cy mapaJesne jep cy obe
HopmasHe Ha Al; camuno je ¢, || C1A1 u
L. || A1By. Cuemn nma je AM MM, cauka
Tpoyraa Ay B1Ch npu Hekoj xomoretnju ©. Heka je K nenrap © u k = 7o = B = AC/IICII((
roepunujent ciamunoctu. [Ipase My A, MpB1, M.C; ce cexky y K. Kako cy Ay, B1, X4, Xp
Ha kpyry, Basku A1 K - KX, = B1K - KX3; muoxkemem ca k mobujamo MK - KX, =
MyK - KX, ma tauka K nesxn ma pammkaauo] ocu CC’ kpyrosa wa u wg. Cnwuno, npase
AA’ u BB’ canpxe K.

Heka O cnura [ y O’. Taura O je ma npasoj kpo3 M, napamennoj ca Ayl (1 HOpMAIHO]
Ha BC); xako je M, cpemumre syka BC, ta npasa ce nokaana ca M,0O. Cauuno, O’ nexu
ma npasoj MO, na je O’ = O, naxae taure I, K u O cy ronureapue.

MK
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