XoJoBa TeopeMa
Bep3uja 1.2.1: 14.6.2016.

Lywan bByxuh

IIpernocraBumo ma mMmamo net neBojaka D1, Do, D3, Dy, Ds u met momaxa My, Ms, Mg, My,
Ms. IHesojuu D; ce cBuba camo momak Mo, meBojum Dy ce cBubajy mommu Dy u D3, meBojum
D3 ce ceubajy Ms u My, nesojuu Dy ce cBubajy Ms u M5, a neBojuu D5 ce cBuba camo My.
Ia nu je moryhe ymatu cBe meBojke 3a MOMEKe koju uMm ce cBubajy? I'paduuku To m3riena

OBAakKo: D, Dy Dy D, Ds

M1 M2 M3 M4 M5

Bunumo ma je oarosop we: TpuMma neBojkama D, D3, Ds ce y yHUju momamajy caMo IBOjUIA
moMaka, My u My.

C mpyre crpaHe, akKO NPETIOCTABUMO na Ce neBojka [ HampacHO 3amyOum y MoMra Ms,
umahemo caspmieno cunapusame: Dy — Mz, Do — My, D3 — My, Dy — Ms u D5 — My.

HaBeneno nurame ce Moxke ¢opmynucaru u y obiaumky teopuje rpacdopa. l[opma ciuka
npukasyje obunapruraH rpad ca temenuma Di,...,Ds m Mi,..., M5, a caBpimeHo cnapuBame
onrosapa m3bopy 5 MUCjYHKTHUX rpaHa (Tj. HUKOje IBE T'PDAHE HEMajy 3ajeTHUYKO TEeME).

Hera je G xkomauvan bunapruras rpa¢ ca maprunujom temena A U B. llox cnapusamem y
rpady G (mau cnapuBamem ckyna A ca ckynoM B) moapadyMeBaMO CKyIl JUCjyHKTHUX TDAHA
rpada. IlocTaBma ce nmurame MO KOJUM yCJIOBUMA IOCTOJU CIAPUBAIE KOje MOKPUBA IEO CKYI
A (y cayuajy |A| = |B| oo he 6uru caspweno cnapusawe). Cuemeha teopema naje oarosop.
JacHo je 3amTo ce ona yecto 30Be “Teopema o BeHUamy’ .

Xonosa' meopema. Hexra je G xomauanm GumapTuras rpa¢ ca mapTumujoMm Temena AU B. 3a

cBaku ckyn X temena u3 A, osHauumo ca F(X) ckyn cBux Temena y B koja Cy cHOjeHa
TPAHOM Ca HEKUM TeMeHOM n3 X.

Cnapusame koje mokpusa 1neo ckyn A mocroju ako u camo ako Basku |[F(X)| > | X| 3a cBaku
crkyn X C A.

Jokas. Cmep “camo ako” je oumrnenman: ako je |F(X)| < |X|, omma Hujenno cmapusame He
Moske mokputr X . IIlpyru cmep morasyjemo mumykmmjoMm mo n = |A|. Cayuaj |A] =1 je
rpusujanan. 3a |A| > 1 pasnukyjeMo mBa ciyuaja.

(i) |F(X)| > X 3a cearko X C A. Onabepumo 6mio Koje Teme a € A u cnapumo ra ¢ OuIo
kojuM cycenoMm b € B. Cana csako X C A\ {a} nma Gap |F(X)|—1 > |X| cycena y B\ {b},
ma Mo MHIYKTUBHO] IPETIOCTABIM IOCTOju cuapuBame nesor ckyna A\ {a} ca B\ {b}, mro
naje u cnapuBame A ca B.

(ii) |F(Xo)| = Xo 3a mero Xg C A. Ilo MHAYKTUBHOj HPETIOCTABLUU IIOCTOJU CABPIIEHO
cuapusame u3Meby Xo u F(Xp). Ocraje ma cmapumo A\ Xy ca ckynom B\ F(Xy). Hera
je X € A\ Xy. Karo enementnu crkyma X U Xy umajy 6ap |X U Xo| = |X| + | Xo| cycena
y B, 6ap |X| on oBux cycena je y ckyny B\ F(Xy). Cana je moBo/BbHO ma IPUMEHUMO
MHIYKTUBHY IpETIOCTaBKy Ha rpa¢ ca temenuma A\ Xo u B\ F(Xp). O

1Philip Hall (1904-1982), enrsecku mMareMaTudap
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3ananu

3a 0< k< 2n+1, ca Sy o3HaUaBaAMO CKyl CBUX k-€JIE€MEHTHUX HOACKYNOBa Ckymna {1,2,
...,2n 4+ 1}. Hoxkaszatu na mocroju oujexnuja f : S, — Sp41 Taksa na Baku A C f(A) 3a
cBako A € 5,,.

Ilara cy mBa kBamparHa gucta nanmupa nospimuie 1000. CBaku manup je 0JIOBKOM II01eJbEH
Ha 1000 memnoBa moBpmuHe 1. Jeman manmp je cTaBJbeH ODUPEKTHO u3HAL npyror. lokazaTtu
na je moryhe moboctu 1000 urasa tako ma je cBaku ox 2000 mesoBa mpobomeH.

Nmamo mmmn ox 52 xapre 3a urpy (13 Bpemnoctu y 4 60je). [mua je npon3BobHO mOME-
weH v 13 rpymna ox mo 4 kapre. [lokaszaru na je moryhe y3eTu mo jemHy kKapTy U3 CBake
rpyne Tako na cBux 13 BpemHocTu Oyay 3aCTyIJLEHE.

Hena Mpa3s socu Gap n HOKJIOHA 3a n gene. 3a i = 1,2,...,n, TAYHO Z; OJ OBUX MOKJIOHA

. s 1 1 ,
Ou ce momaJo i-toM mereTy. Ako je mtnt ot < =, nokaszatu na Iema Mpas

MO’Ke CBaKOM JeTeTy Ha N4 IO jedaH IOKJOH KOju My ce IOIana.

Iara je 6unapHa tabiauna n X n. IIpermocraBumo na CBakW CKyI O 1 IOJba Tabiuie,
MeDhy KojuMa HUKOja OBa HUCY Y MCTO] BPCTU WJM KOJOHU, CAOPKU Oap jemHy jeaumHuIry.
IloxazaTu na je 3a HeKe p 1 ¢ ca p+q > n Moryhe omabparu p BpcTa 1 ¢ KOJOHA Tabiuie
TaKO Ma Ce y MpecelrMa OBUX BPCTa W KOJIOHA HaJa3€ CaMO jeIqUuHUIE.

Heka cy m un (m < n) nupuponuu 6pojesu. Jlamuncku npasoyzaoruk mXn je IpaBoyraoHa
m X n tabaumna 6pojesa 1,2,...,n TakBa ma Cy y CBaKO] BPCTU WJU KOJOHU CBU OpOjeBU
DPA3INIUTH.

Axo je m < n, OOKa3aTU IOa Ce€ CBAaKM JIATUHCKU NPAaBOYTaOHUK M X N MOKE€ JOIYHUTU 10
JJATUHCKOT KBaapaTa 71 X N.

Hera je F damunuja nmomckymoBa ckyna X. Kaskemo na je ckyn A C X dobap aro uma
HeIpa3aH IPeCeK ca CBaKMM CKymnoM m3 ¢amuinumje F. llpermocraBmmo ga cBaxu moGap
ckyln uMa 6ap n eremenara; Heka cy A u B nBa n-enemenTHa nobpa ckyna. Jlokaszaru na
ce 0BU CKynoBu Mory nHamucatu kao A = {ai,...,a,} u B = {b1,...,b,} Taro ma 3a cako
1 =1,...,n mocroju ckyn u3 Gamunanje F KOju canp:ku a; u b;.

Y paspeny mvma 42 yuenura. Mebhy npomssossrux 31 yuenura mocroje 6ap jemHa neBoj-
unna U jefaH Iejvak KOju ce mo3Hajy (mo3HancTBo je y3ajamuo). Jlokazartu ma mocroju 12
PA3IUUUTUX NEBOJUUIA (1, ...,G12 U 12 pa3auuuTux medaka by, ...,bjo TakBux ma ce a; u
b; mo3Hajy 3a cBe i.

Pynuvwacmu mpoyzao je jeqHAKOCTPAHWYAH TPOYTA0 CTPAHUIE N C BPXOM I'Ope, IOJe/beH HA
n? jeIMHUYHUX TPOTJIOBA, U3 KOTA j€ M3PE3aHO N jeAUHUYHUX TPOYIJIOBA C BPXOM TODE.
Llujamanm je jemuaudaam poMm6 ca omrpuM yraom 60°. TokazaTu mna ce pymuyacTu TPOYyTrao
T MOKe IOMJIOYATH MUjaMaHTUMa aKO U CaMO aKO CBAKU jeTHAKOCTPAHUYHU TPOYTao CTPa-
Hune k y 1T ¢ BpxoM Ha rope caigp:ku HajBumre k pyma, 3a cBako k= 1,2,... n.

Y rpady ca 3n TemeHa, TeMeHA Ce MOIY IOIEJUTH Y TPU KOMIJIETHA n-rpada, aaum He
nocroju kommieran (n + 1)-rpad. Ilokasaru na ce temena oBor rpaga MOry obojutu y
[%"] 60ja TaKO Ma HUKOja IBA TeMEeHa UcTe Doje HUCY CIOjeHa I'PAHOM.

Bpcre u konone kBagparue tabie 3n x 3n cy o3zHauene 6pojesuma 1,2, ..., 3n. CBako mosme
(z,y) ca 1 < z,y < 3n je 060jeHO 3eJI€HOM, IIIABOM, OJHOCHO KyTOM 0DOjOM Kala & + Yy xaje
ocratak 0,1 mnu 2 pemom mpu memewmy ca 3. Ilo jeman sxkeTOH 3eiyeHe, MJIAaBE UIU KYTe
6oje je TOCTAaBJLEH HA CBAKO MOJbE, TAKO ma Oyne 1o 3n? seToHa y cBakoj Goju.

IIpernocraBuMo nma ce ’KETOHM MOrY IMEPMYTOBATH TAKO & CBAKU 3€JIEHU 3KETOH Hohe Ha
MECTO IJIABOT, IJIABU HA MECTO sKyTOT U KYTU HA MECTO 3€JIEHOT, a [a IIPUTOM PACTOjarmhe
CBAKOT »KETOHA OJ MoJjia3He mo3unuje He Oyme Behe on d mosma. Jlokazarm ma je oHOa
takobhe Moryhe mepMyToBaTh ’KETOHE TAKO [ CBAKO MOJLE U KETOH HA IHEMY HUMajy WCTY
60jy, a Ja IPUTOM PacTOjarme CBAKOT KETOHA OJ moJia3He mo3unuje ve Oyne Behie o d+ 2.
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Hexka je X xomauam ckyn m F ¢amMunnja ODOACKyHoBa ckyna X 3aTBOPEHa y OTHOCY HA
noxackynose (tj. ako A € F u B C A, ouma B € F). Hokaszaru ma mocrtoju Oujexmuja
f:F — F TaxBa na 3a csaxo A € F Baxku AN f(A) = 0.

Heka cy a u n upupoauu 6pojesu taksu aa je a > (n—1)!. Ilokaszaru na nocroje paziudutu
npoctu Gpojesu pi,...,Pp, TAKBU Ha p; |a+1i 3a cee i = 1,2,...,n.

Pemema

I[Tocmarpajmo rpa¢ dmja TeMeHa oarosapajy ckymnosuMma u3 S, US), 1, IPU YeMy Cy TEMEHa
A€ S, u Be S, cuojena rpanom ako je A C B. Ila OucMmo mokasasuu ma HOCTOjU CABP-
[IEHO CIApPUBAMke CKyma S, €a CKYIOM S,41, HOBOJBHO j€ & HOKA:KEMO Na Cy 3aI0BOJbEHU
ycioBu XO0JIOBE TeOpeMe.

Heka je T C S, uT' pamunuja ckynoBa y S,11 KOju caapske 6ap jeman on ckymoBa u3 1.
Csaku cxkyn y T’ canpsu Hajsume n + 1 ckynosa u3 T'; ¢ ApyTe CTpaHe, CBAKU CKyI u3 1
je camp:xkan y majsume n + 1 ckymosa u3 T - onasne canemm |T'| > |T|, 1j. ycmos Xomose
TeopeMe je 3aIT0BOJLEH.

[Hocmarpajmo rpad G ca 2000 Temena roja oAroBapajy MHOTOYTJIOBAMA Y IOAENU, Y KOME
Cy [Ba TeMEHa IIOBe3aHa IPAHOM aKO OAroBapajynu MHOrOyIJIOBU NMPUIAAA]y PA3IAUUTUM
manupuMa M MOTY Ce€ HUCTOBpeMeHO mpobocrtu jemuom umrsom. IlpowsBosman ckym on k
MHOTOYTJIOBA Ca jeOHOT JUCTA Manupa HOKPUBA MOBPIIMHY k, Ia mpeMma ToMe ceue bap k
MHOPOYyTJIOBa ca aApyror jgucrta. OBUM Cy 3aI0BOJbEHU yCJIOBU XOJOBE TEOPEMe, TAKO na
“MaMO CABPIIEHO CIIaPWBAIHE, a OHO OArOBapa TPaKEHOM IOCTABJHAKY UrAJA.

[Mocmarpajmo 6unaprutrau rpad G = X UY y kome Ttemena y X mpencraBibajy 13 Bpen-
HOCTHU KapaTa, a TeMeHa y Y 13 rpyma. Temena x € X u y € Y cy cmojerHa rpaHoM ako
rpyna y campsku 06ap jeaHy kapTy BpemHocTu x. Tpeba na nmokaskemo na (G nMa CaBpPIIEHO
cIiapuBambe.

3a npoussosan noackyn I’ C X oszuaummo ca s(T') ckyn Temena y Y Koja Cy CyCeIHa HEKOM
temeny u3 T. Y s(T) cy oHe rpyme Kapara Koje caap:ke 0ap jemHy KapTy ca Bpemaomhy
u3 T, a nomro TakBux kKapara uma 4|T|, oBakBux rpyna nma 6ap |T|, na je |s(T)| > |T],
Tj. 33I0BOJLEHU Cy yCJIOBU XOJOBE TEOpPEME.

Tpeba mokaszaTym na MOCTOjU CIapUBaIE HOele Cca MNOKJIOHWMA, Tj. Oa Cy 3a0BOJHEHU
ycaoBu XoisoBe TeopeMe. IIpermocraBuMo ga TH yCJIOBUM HUCY 3aJ0BOJHEHU, IITO 3HAUL
ma mocroju ckym S mene KojuMa ce y YHUjU momana Mmame on |S| mokmoma. Tama je

1 1 18] n . :
ZieS z < ZieS [S]—-1 — [8]-1 2 -7, WTO je KOHTPAIUKIH]a.

ITocmarpajmo GunaprurHE rpa¢ ydmja Ccy TeMeHa BPCTE aj,. .., 0, U KOJOHE by, ..., b,, npu
ueMy Cy TeMeHa a; U b; CIlojeHa IDaHOM aKO Ce Y IPECEKy i-T€ BPCTE U j-T€ KOJOHE HaJa3u
HyJIA.

IIpermocraBuMo ma TpaskeHUX p BpcTa U n + 1 — p KojgoHa He moctoju. To 3HAUYM ma, 3a
CBAaKO p 1 IPOM3BOJPHUX P BPCTA IOCTOjU Oap ¢ KOJIOHA KOje Y IPECEKY ca BhUMa cagpike 6ap
IO jenHy HYJIy, Tj. KOje Cy ca TeMeHMMa KOja OJ0Bapajy OBUM BPCTaMa CIIOjeHa I'PAHOM.
Ilakyne, npeTnocTaBke XOJIOBE TEOPEME CY 3aI0BOJbEHE, IIa IIOCTOJU N AUCjYHKTHUX IIapoBa
BPCTa-KOJIOHA Y YMjUM IpPECenuMa Cy HyJie, IPOTUBHO IPETIOCTABIN.

IMokazahemo ma je ysex moryha momyma mo satuackor npasoyraonuka (m + 1) x n. Ilomn-
aBJ/balkbEM IIOCTYIKA MOKEMO I'a JOIIYHUTU OO0 KBaJgpaTa.

[Tocmarpamo rpa¢ G ca maprunujom temena A U B, rme temena y A mpencraBmbajy n
KoJIOHa Tabiaune, a temena y B 6pojese 1,...,n. Komoua ¢ u 6poj ¢ cy cunojeru ako ce i
He HaJa3u y kKouoHu c¢. IlorpebHo je mahum caBpmeno cnapusame ckymnosa A u B.
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Y rpady G cBako Teme uma cremneH n — m (y KOJOHK Hemocraje n — m OpojeBa, U CBaKU
6poj ce He mojasmyje y n — m rouona). IIpema Tome, ako je X C A mpousBosban CKym k
kousona, usmebhy X u F(X) C B uma k(n —m) rpana, anu kako cBako teMme y F(X) uma
crenen n —m, caema |F(X)| > k, e je ycanos XonoBe TeopeMe 3aI0BOJLEH.

. Heka cy a € A u b € B cnojeru rpanom ako nocroju ckyn C' € F rakas na a,b € C. Tpaxkn

ce caBplreHo crnapuBame ckymoBa A m B. 3a mpomsBosman moackyn S C A o3maummo ca
t(S) ckyn enemenara ckyma B koju cy cmojenu rpanoMm ca HekuM esemenToM m3 A. Cryn
(A\ S)Ut(S) je nobap, na mma Gap n erxeMmenara, oxarie je [t(S)| > |S|, tj. 3amoBosmenn
Cy ycJoBU XO0JIOBE TEOpeEMe.

. Hexka je A ckyn neBojuuna u B ckyn nedaka y paspeny. Ilo ycnoBy 3anmatka je |A|+|B| = 42

u |Al,|B| < 30.

I[MpumeruMo na 3a CBaKM HempasaH CKyn neBojumna S mocroju Hajsume 30 — |S| meuaka
KOjU He IO03HAjy HUjeqHy meBojuuny u3 S (y cympoTHOM OMCMO MMasu CKyl on 31 yueHuka
y KOMe Cce HUjelJaH nedak U neBojunna He nosHajy). lakie, mma 6ap |B| — (30 —|S|) =
|S| + 12 — |A| meuaka roju mo3Hajy Gap jemHy meBojummy u3 S.

Cana hemo momaru y paspen ckyn C ca |A| — 12 noBux mevara (“kazanoBa’) KOju HO3HA]Y
cBe meBojumne. Y OBOM IPOIMMPEHOM pa3pelny 3aI0BOJLEHU Cy yCJIOBU XOJOBE TEOPEME,
na MoCToje AMCjyHKTHU naposu (a;,b;) ca a; € Am b, € BUC y kojuma ce a; u b; mo3najy.
Bap 12 onx oBux |A| napoBa He caap:ku HUjeIHOT KA3aHOBY.

. Herka cy G u D pemoM CKynoBU je AMHUYHUX TPOYIJIOBA OKPEHYTUX Ha rope u mpoJse. IlBa

Tpoyria ¢y cycedu ako yuHe amjamadt. 3a A C D osmaunmo ca F(A) ckyn cycena eneme-
mara ckyna A.
AKo ce pynuyacTu TpOyrao Moske IOIJIOUATH IVjaMaHTHMa, CBAKM TPOyrao CTpaHuie k

E(k—1
C BPXOM I'Op€ CaIPKU ( S ) enemenata ckyna D, ma Mopa cazap:katu 6ap UCTO TOJUKO
enemeHaTta ckyna G m HajBuie k pyma.

3a gpyru cMmep mokaszaheMmo ma cy 3amoBosbeHM yciaoBH XOJOBE TeOpEME, Tj. Oa BasKU
|F(X)| > |X| 3a cBakm ckyn X C D. Tazma moxeMo ga “oseHuMO” eseMeHTe CKyma D
npeocranauM eseMeHTrMa ckymna G (Tako ma GpadHu mApoOBU YuMHE mujamaHte). llpet-
HOCTABUMO CympoTHO, na je |F(X)| < |X| 3a meko X. Kako caka nsa enementa us D
Cca 33jeIHUYKAM CYCeIOM MMAajy 3ajeTHUYKO TeMe, NOBOJLHO je Ia IMOCMaTpaMO IOBe3aHe
ckynoe X. Ilocmarpajmo Tpoyrao crpanune 3 ¢ BpxoMm rope. OH caap:Ku TPU €JI€MEHTa
u3 D; akxo cy mBa ox wux y X, momaBamem tpelier y X, F(X) ce ysehasa 3a najsuime
1, ma |F(X)| < |X| n mame Baxu. Hacrasmajyhu oBaj mocrynak mo morpebu MOKeMO Ia
mpeTnocTaBuMo na je X CKyI CBUX ejieMeHaTa CKyma [ yHyTap HEKOr TPOyIrJia C BPXOM
rope, a 3gaMo zxa je to memoryhe. IIpema Tome, |F(X)| > | X| 3a ceako X C D.

Osmauumo nosasuu rpad ca (G, a Tpu KOMILUIETHA n-rpada u3 ycaosa 3anaTtka ca A, B u
C. IlocmaTpajMo KOMIZIEMEHTHU I'Dad G. Ieo rpada G man menosuma A u B 3am10BosbaBa
ycaose X0JI0BE TeOpeMe - 3aucTa, y CyIpoTHOM 6u y GG mocrojao koMmmieran (n+ 1)-rpad.
IIpema Tome, vy G mOCTOju CaBpIIeHO cnapuBame meaosa A m B; aHAIOrHO, CIapuBame
nocroju u usmebhy A u C, kao u uzmebhy B u C.

ITocmaTpajmo rpame oBux crapuBama. 1e rpaHe ce pa3bujajy Ha IMUKIOBE AY:KAHA IeJbUBUX
ca 3. Meby tum nmenosuma, Tpoyriose (Tj. BUXOBa TeMeHa) 0GOjUMO jemHOM GoOjoM,
nukJIOBe myskuHe 2k ca k Goja, a muriose ayskube 2k + 1 ca k+ 1 6oja. OBako cmo 3a
CBaKM IUKJ NY:KUHE 1M KOPUCTUIU HE BUIIE O ‘%” 0oja, mMTO YKyOHO Oaje HAajBUIIE %"

60ja.

O3maumMo 3eseHa IoJba Ca a;, IIaBa ca b; uxyTa ca ¢, 1 = 1,...,3n2%. IIpernocrasmahemo
IPUTOM & IPUINKOM [IEPMYTOBAa JKETOHA ; M0JIAa3W HA MECTO b;, a ¢; JojIa3u Ha MECTO
a;. Hera wu; osmauasa Tpojky {a;, b;,c;} 3a i = 1,2,...,3n%. Ilame, momemumo Tabaumy
3n x 3n Ha 3n? BepTHMKAJHMUX OPABOYyraoHMKA 1 X 3 U 03HAUMMO Ca U; TPOJKY IOJba y i-TOM
IPaBOYTAOHUKY.
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Cana hemo nocmarparu Gunapruras rpag ca reMenuMa u; 1 v; (1 < 4,5 < 3n?) y xome cy
TPOjKe u; 1 v; CIOjeHe IPAHOM ako MMajy 3ajequnyko nosme. Csakm ckyn U ca m Tpojkm
rMa 6ap m cycenma jep je 3a HOKPUBaEkE HETOBUX 3mM I0Jha IMOTPEeObHO 6ap m TPOjKu ;.
ITo XomoBOj TEOpeMu MOCTOjU CaBPIIEHO CIapuBamke u3Mebhy Tpojkm u; u v;. Bumumo na,
aKO Cy TPOjKE U; ¥ U; CIOjeHe, OHIA MOMKEMO Ja KETOH Ca II0Jba @; IOMEPUMO Ha IOJLE Y
u; Nv;, Ha pacTojamy HajBuUIIe d, a 3aTUM U Ha Imojbe oarosapajyhe 6oje y v;, unme je Taj
’KeTOH IIpemrao nyT He nyku oxn d + 2. CinyHO mocTymaMo M ca mpeocTradie a8e 0oje.

ITo Xon0B0j TeopemMu, NOBOBHO je mokaszaru xa 3a cBako C C F mocroju Gap |C| ckymosa
u3 ¢pamMunauje F Koju cy OuCjyHKTHE ca Oap jemauMm ckynmom m3 C. Oo tBpbheme hemo
nokazaty ueEAykimjoM 1o | X|. 3a |X| =1 ono je TpuBmjasHo.

Opnabepumo = € X. 3a cBako A C X nmedunnmunmo A’ = A\ {z} n mocmarpajmo dpamunuje
F={A1AeFtuF,={A | AecF, o€ A}. Jacuo je ma cy m oBe mBe dpaMumiuje
3aTBOpEHe y OmHOCY Ha moackymose u F., C F' C F.

Heka je C C F, |C| = m. npernoctasumo na C canpsku tauno k ckymosa A 3a koje A’ € C,
1j. C = {A1,As,...,Ap}, mpn wemy je Ap_pi = A} 3a 1 < i < k. Ilo uanyrTHBHO]
OpEeTIOCTaBIM 38 J' MOCTOje MOACKYNOBU Bi,...,Bn_p € F' Taksu ma je A; N B; = 0 3a
1<i<m—k. C mpyre ctparme, HAa OCHOBY WHIYKTUBHE NPETIOCTAaBKE 3a JF, MOKEMO 14
OPETHOCTABUMO Ha ¢y Bi,..., By € F.. Tarko moxkeMo na yameMo By, _p4; = B;U{z} € F
3a 1 <1<k, Te rana 3aucta umamo A, NB; =0 3acre i =1,...,m.

Hera je A = {a+1,a+2,...,a+n} n Hera je P CKyIl CBUX IPOCTUX Aenuiana 6pojesa n3 A.
Koucrpyummmo 6unapruran rpag ca uBMUIaMa Koje cuajajy OpojeBe ckyma A ca IBUXOBUM
mpocTuM menmormmMa y P, u mokakumMmo ma oBaj rpad 3a40BOJbABA YCIOBE XOJIOBE TEOPEME.

IIpernocraBuMoO CynpoTHO, Tj. Aa moctoju moackyn A" = {a +i1,...,a + ix} ckyna A koju
je cmojen caMo ca mpoctuMm OpojeBuMma pi,...,p; (I < k). 3a cBako i = 1,...,] ozmaunmo
6poj m3 A’ koju je memwus Hajsehum cremenom Gpoja p;. Ilomro je | < k, y A’ mocrojn
Heo3HadeH Opoj, penumo a + iy. Cnemu na a+ iy | (@ + 1) - (a +ik—1). IHocmarpamem
no MOAyJny a + i mobujamo ma a + i memm (i — ix) - (i1 — ix—1) < n! < a + i, mTo je
memoryhe.

Beorpan, 2015-2016



